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Kl’ DK 



MMMOIKK 


Sl!« l.A 


RKSOI.IITION DKS KOIIATIONS 

in; IMlKMIl'ill nKCllK KN NOAIMMliS KNTIliliS 


Siipiinsniis (|n’il s'a^nssc dr. rrsoudrr, I'li noiiiljfos rnliiii's, niio 
iMjiialioii iiidr((*i'iniiH''r dti prrinirr drj^rr li |»lnsi(*urs iiKionmirs. Si 
res iiuwjiinnrs sr n‘(l(nsriil a drnx 

'ri|naiii>n imlrlrriniiirr srra dr la lornir 
« ) ii.r \ 

/, />, li drsiffiiaii( (mis (|iiaiifilrs rnlirrrs, rl nr pouiTiirlro rrsoliir 
Ians Ir ras (u'l Ir phis {^niiid r.inniiinn divisriir dr a r(. iW. h divisiu'a /•. 
ilais alurs on priirra <!ivisrr Irs driix niriniM'r.s dr rripnilion (i) par or. 
dtis }fi’and I’liniiniin tlivismr; rl rniiMiir on pourra, rn oiilrr, si a rst 
irf<a(ir, idiaMp:rr Irs sif^nrs dr Ions Irs Irriiirs, ii rsl rlair (pir r(i(|ua“ 
ion ( I ) poiirra rirr rrdiiilr ii )a roriiir. 


0}:>nn. t r. s, II, i Ml. 
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iO UKSf)l.HTlON DKS KQUA'I'IONS I N 1) KTICH M 1 N KKS 

/. m.. // .Irsi^i.anl Irnis nouiluTS .-nlirrs, nl m. // rliinl p.T.nirrs .■.iIit 


(MIX. 


()l,s,,.vons l',M|na(ion (a) n.iiu'i.k iivn^ r,M|nivalrMn. 

m.r / (huh 1 ./() 


oil 

(:!) 




III 


( ioimI. /(), 


ol (111*011 Yorlu <lc hi loriiiiilo 


Ill III 

h, .1.' (■■>.) I'"'" 

Viuill' 


(4) 


r (llHiil. /(). 

Ill 


D’iluiro piirl, si n (*sl iin iimnhn* ptriuiiM', on aiirii. <1 iipn-s tin lln'n* 
I'lMitc coiimi do Fornnil. 




in" ' i (ninii./»); 


par omisi'apuMil 


. Ill 




( moil. o). 


Ill 


Doin’, alors///" “ sora urn- dos viihnirs do ./■ prnpros a viM’iiii-r I mniivji- 
loiioo do sorlo (lu’on rosiMnIni ooilo (’■iiiiiviilonoo (M 1 iiosaiil 


(*0 


.!• Ill 


>1 I 


( moil. /( ). 


Tidlo osl la imindiision Iros siinpio it !iu|Uollo M. l/ihri ol M. llinol mim! 
pamMins pour lo r-as mi lo mndiilo o osl mi noml.ro promior. I'oiir 
oloiidro ooUo iiumiio soliilimi ii Imis los oas possildos. il siillirail do 
siilislilinir :iu lliooromo do Konnal lo llioori'ino d’luilor siiivaiil loipiid. 
/,. olanl. INI modulo (|Uid(:nm|uo o! m mi oiiruM- proiuior ii /(. mi aura 

l^i'nioralomonl 


(7) 


- \ (niml. o) 



Dll I’ II KMI ICIl DKCUK KN NOMMUKS I'lNTIRUS. U 

si l'.‘\iKis;in(. N iTiil'i'ntio :in(:inuruiiil,is (m’ily !i nniiihi’i's iMi(i(irs 
inlVriiMirs ii // I'l, |HTiiii.‘i‘s l\n (' ). Kn v.l\\% r(•(|uation (7) ('MiuiUKhiiise, 


on (ni ('(inclura 


r(, par i'()iis('‘(|tH‘ii(, 


/n 


N-i 


( tlHXl. //), 


si'iM rune (Ins vnIt'Mi’siin .1; |in)pnis a vorilirr r(‘(nuval(inci! (/|), ilc. 
snrlc (ju’nii r('‘siiii(li’ii cnila r<jiiivalriic.(MMi pnnianl 


I/i'M|iiiva!i'in‘(' (,'1), (■laiil riiiinnonh viciit da li* dii-a, onlrai- 

iinra la i‘{'snlulinn dc ra((nlval(*iH*n (.'{) (|tii r.nnM*i<la avac, ri’a[iiati()n (2), 
{’(. |iai‘ siiilr, la n'scdurnni da rn(|iialinii (i), dans !<’. cas (iii |(( plus 
j^raiid aninimiM divisaiir da a )*( da h tlivisara On rasmidra, int parli- 
I’uliar, racjuivalanai’ (T) an pranaiil, 

(n) ' «a'‘ '/ {iiumI.//). 


0 I M- l'(tiiiH(»l. iiciis a (lit. HVdir romis iMiir(’rdis I'l M. ano NoLb imimisdi’ilo 

(liiMH lii(|(i('ll(< il iiviitl iiit(Hi tthuMiii ii (l(^s inoditloH lx Kdliiiioii |U'(')KonUW) par 

M. IliiK'i, cl I (>11110(1 (III laiH nil II csl nil udiiiIii-b prciiiioi'. Duas i'.bUo nuMno Nolo, 
M. i'ciiiHdi (loiihidl. (Ill IliiMM-aino d lCtilci' In il(^n)<msli'ii(ioii siiivnitU', iimil(i}^ii(i i'l ooliu (pii, 
(liiiH Ik Mi'UikIi'c lie M. Iliiicl, sc Inmve ii|i|>lii|ii(^n nii LlK^nmiin lio i•'orllllll : 

Siijciil 

1 . «, /», r, ... 

Ill Niiite lies ciilici’S iiifi’irjctii'H ii >1, innis |M'cniinr.H A ir, N lo iiiiuiiii'n do ous oiiUors ol in 
I'dii iiucli'(iiii|tic irctiii’i' I’ltx. I.U Hiiiln 

Ilf, mil. Inn, rin, . . . 

HI iiiiiii|iiiH<t>i i‘iie(ii’ii (III tenites, preiiiiorH i\ n, innis (pii, ilivisoH pin' iiy (loiiiinroiil dos 
resies iliiliiti'iils, ncue eUai|iia leriiMi da hi seciiiido Hiiila I'Ora (hjiaviiloiU, sitiviiiil lo 
iiKidiilc //, a nil .siitil it>riiui dll ill iin'iiiihni) at I'lni mini 

\ .nji.r.. , m iti.mii.hin.pin. . i .n.h.c. . .111^ {iinid. n) 

(iiij I'H ipii niviciil mi niAtiii!, 

1 .ii.A.i*. . . 1) •• (mild. «), 

puis Dll an eiineliira 

. I (Ml (mod.//) 



1*2 


liKSOLDTION DKS EQUATIONS I ^ I) lVn':n M I N K I- S 
Kn n'isunu's on poiirni onoiK^cn' la proposilioii siiivanlr : 

TiiKOUi'iMi: I. -- (i,h, k dcsiL^nant Irois tfinuililrs t'lilirrrs . on jxiurrn 
resoudvc cn iwnihtv.s an/iers /\'f/uatio/i inilelcnmiuh' 

(0 iur.-\-by..U^ 

si leplus i^rand r.ommnu dimmr do, a ol do h dtoiso k. 


Supposntis irailiours (jn’toi (livisanl, a, h, k par co plus ‘p’liMil corti- 
miin (livisoiir, ol ohan^^oaiil s’il osl iioc-nssairi' ics sip,iii‘s i\o Ions ics 
tonnes do I’eqiiation jiinsi olitentie, on la n'oliiisi^ ii la siiivanlr 

i"^) 1 ;/, 

ou, ee qni iMivient uii niriins a l’o(jnivali‘iH*e 

('^) . 1 ‘:- 1 '.;— ( mukI .//), 

ni ’* 


A n (lesigiiant trois iioinhros luiliers, el m, n elan! pi'i'ininrs eiiin^ 
(Uix. l^)iiM'erinerre.|uivalenee(:!). il siiHira ile poser 

.r iA:h m^' * I (omhI, /i), 

N(i('!sip:nanl, le iininlu'e iles enliers iureneui’s a //, mais premiers ;'i n. 

VoroHmvoI. — L’wjiiatioii imielerminee 

hy k 

osL toujours resoluble on nombres eiitiers. nmi seuieinenl lorsque les 
coefneieiits h des deux ineoiimies soul, premiers eiilre eiix. muis 
aiissi Inrsque la valeur nmnerique. du tenue. lout eduim /• esl t'Kiib* an 
plus grand ooinniuii diviseur do «, 6. »» divisibb> par ee plus graml 
comnuin diviseur. Par suite, le plus grand eoiumuti ilivrseiir ile deux 
quanLit6s eutieres «, h jieut Inujoura etre |)n'‘seti(i’' sous la i'nyiuo 

ao! / m -, 

uj, y designant encore dca quantites cidiercs. 
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*>>' l*IU’,\II|.;ii hKiJItK 1-^ NOMllUKS KNTHiKS. 
roroUanr U. /, | ,ois „,„„l,n,s cnli.rs, .I „ ,Hanl 

''''"7'' '' I'''"' 

‘It' :i I i‘(|M:ifi()M 

«/.»■ uy : ;l: /. 

li‘s (livi'isrs vulciiis iIp • • 

"« .*• |mo(h«‘s a vnnlh.r a*U(‘ Niiialion, 

'"!■ '|"i rrvn.Ml an \nhm\ I VM|iiiviil.‘nr(' 


'■ (mod.;/), 


.•.|Mival..nl,.s II,. a snivan, 

I«"l |.a|.?, „ii aii|.aK,.ii,-,|.„l,.|,„,,ii 

•*' St- //;. 

.< ilcsi M<i 1)1 Hill' t|iiaMli(i‘ i)|| ni'j^aliva. 

ailnns 

IMIIIIX'IT. 


niiJMi li. Siiirfi/ 




////^ ,/rnw./u.sM- rn /Av/ r ./iv, prcmi&s i>ntn eux; 

r rut, ifurlvnit^Hv ,/rv vntu'n ihfhwHvs A //. w/w/wmf'm* u n ; o(. 


In ifutm uhlinit, //n,//;;/ nn Mmv r pur Ir prrmir.r au h m'.ond dax 

til'll V ftlrft III \ 

ti^. 

An/; •‘i iili f/iriif it rlittijiir ru/fiiir dr r rorrrs/uindnt im sitid syxtf^ine da 
vah'ut s dr / , / , nuu v i rripnnmrmrnt u r/ttirpir sysliuite dc rakurx do r , /■ 
riinTX/iiinflni unr sni/r rn/rur dr r. 

lirtiiiuiM/^ifiiifi. iJ'altMiil /', rtaiil In ri'sii' ili* la (livisioii ilr /■ par 
^cra ryiiijili'lniiMHil ilrliTiiiinn nn ntnnaili'a r, nl Ton pmirra nn 
au(aii{ ill’ / , Ur phiH, a valctU's ilniiiiiH'S dn 




IV 


itKSduri’iOiN OKS K(.)ii.\'i'ioNS ini)I',i'i:iimim:I':s 
4 '()n’(’s|Hiiulra uiio valiMir «li' r ipii «l«'vra ‘If I'liai'inn* ‘liv. Im m* ■' 

/•,-i /•., I « • . 

:i\ y (lfsifj;iiaii( <lfiix ({iiaiililfs fiilififs. Hr Ir*. iIciin f(|iialinii . 

;• /•, \ - /• / I '! V 


(‘iilrninfroiil la roriiiiilf 


<iu 


/y I n^.t' /•_ i « » , 

/»,.r « r /• 


fl Ifs valf urs df .r. |H’h|iits a vfrilifr rfllr riti Jniilf . '•htuhI i|i‘ Ui tm iim- 


^ ilfsii^nanl riiiu' ({iiflfon<|U(' dr rrs nif iiifs valfiii M I'i utii' (|Uvihiiti' 

<MiU('i'f posilivf nil iif}<a(ivf. Cfla |Misf, si i’nn I’ail. |mnr 


rf(](Ui{i<in 

(IdiiMfrii 


r, » «,c, ••i. 

/• /■, ( n, r 

r .‘I » 


(Ml, Vi' ({ui rcviftil an iiifini*, 


r A I II z. 


Or, jMiisijiif Ifs (livtM'Sfs valiMirs ilr r<|iif ilrlfmiiiiiTail cflir ilri nli-rf 
f(|nali(Mi, si la fiilirn- 5 rrsluil arlnlrairf, sipiil 

(Milri^ fill's siiivanf Ic iiioiliilr //, il rs( rluir i|ii'inif snilf 
iM, iiilfriiMU'f a //. Dmih' a drs valriirs ilnniiffs dr /■ , /■ i'tiri'i'‘^jiMMd)>i 
Hill' sfiilf vidiMir ill* /*, imsilivf cl InlVnciin' ii n. Si I'mi rlrnd Ir dint- 
ri'uif. II ail i!!is (m'i Ii^niiidiilM // rsl dri'Hnijinsuldf cii plus dr di-iiv la*'’ 
li'iii’s, (Ml (ibliiMulru la |)rn|H)silinn suivaiilf ; 

‘rnKimi'iMK III, — Sownt : 

n n,n,n„ . . 


m moduh dkomposahk m plusicurs fnouuirx 



*»" IMtKMIKH DKCHK liN NOMItiiliS liNTUiHS. I 5 

f/m ,u,,rnr Ions prrmiors onttv. oux i rl'nn queleimqiia des entiers infe- 
nc.urs d n ; rt 

. . . 

/r,v ,v-,v/,.,v ,lwhe r par Vim factmirs 




Mv. nnlcnr d, r correspondra un scmI syst6me de 

ininiis di / , / I'vfdpi'tupu'.tnciil, a dunpie systcmc de 

rnicurs de t\, / , . . . v.oirespondm nne setde valeur de r. 


Dihiionslndion, 
ft ^ ... sn |■*'(|llis^‘Ml 
di' r till SI 

iriiilliMii’s 


I'-n raisoniiiiiil riunmndtiiisltsrasouios lactmu’s 7?.,. 
i' dmtx, oil proiivm-a <1 aliord qii’a (diaqtifi valaur 
'III sysl.'nir dr valrurs do /•,. 7; Soil 


ti' 


lo lu’iidiiit dos laolciirs do n ililloronls do «,, 011 snrlo qu’im ail 

ol iHHtiiiniiw ;■ li^ rosio do la division do/’par/i'. liln vorlu dti Lliooroino 1 , 
si los Ijioionrs n , n_„ // , so rodtiisonl a trnis, on vorra ooi'rospnndro niio 
soiilo valoiir do /■' ii oliaipio svsionio do valours do /■„, r^, ol, imo soldo 
valour do /• ii oliaqiio sysioiiio do valours do /•,, /■', par oonsoqiionl a 
I'liaqiio syslonto do valours do r, r ., r . Ainsi roii passo raoiloinonl du 
oas III! lo iiiiiiihro «los laoli'iirs <lo n os( u, an oas ou 00 miitihro dovioiiL 
o^al ii On passora di* la inonio inanioro du oas oi'i il oxislo trois fao- 
loiirs do n promiors oitln* onx, sin oas oil il on oxislo (jtial.ro, ol ainsi 
do siiiio. Doin' lo iliooromi' III osl j'onoraloniinil oxaci, (jnol quo soil 
li* iioinhro di’s liioloiirs jirouiiors tlo //. 


( 'lutillnite, l.o iimmIuIi 


Ill K!i:soi,nTi()N t>KS KQUATioNS I N 1) K'rr: H M 1 N !■; KS 
(Hail! (In’.dilipnsuhlo. oil farJo.iirs 

([iii sditiiil pn’mioi's onlro oiix, noiiimims tniijiiurs 

i\ Vwu (|i!(^li'(iii(|ut‘ (los onliors inli^rioiirs a n, niais iironiioi’s a n . 
i\, I'lin ([ii('J(‘.oii(|iii‘. ilos onl io.rs inlorio.urs a iiiais proiiiii’i s a , 
I’lni i|Ui!lr()n(|iio dos ohiio.rs intoriiMirs ii //„. mais pri'miors ii 
Ola.; 

(ii soio.nl till milro. : 

N, lo noinln'o. dos vidoui'S do /•; 

N,, 1(' iiumliro dos valours do i \ ; 

N„, lo nuiiiliro di's valours do /•„; 
oir,. 

liOS sysLluiins lio. valo-urs (iii’oii pourra rnmior on lainiliiniuil iinn vato 
d(W, avo.o MHO valour do r„. avoo, lino valour do ... siu'onl oviiio 
niiMil on nomhro. o^ud an prnduil 

N.N„N 


Done,, puisnu'a ohap.uu ilos syslonio.s onri’ospmid iiiio sinilo valour do /■, 
ol n'onpriH|iionioiit, nii aura 


11 sora raoilo. itiainlonani do, rosoudro la (jiioslifui ([no nuns allons 
oiiimo.or. 

Piiuiil.ibiK 1. — DkfT/nmer /« nomhtr. N drs tnUun's inf<b'inir\ a iin 
module doiud n el premiers a ce. nioduie 


Solution. - Pour rosoudro aisruiioiit oo lu’utiloiin', il sora hun do 
ounsidi'u'or suo.oossivoinont ios divors oas qui pmivont so, prosoiilor, 
suivant iiiio lo uiiidulo n ost tin uondiro proinior, mi uiio pnissanoo 
d’uii iiomliro proinior, on im iionihro ooniposo ipioliMniqin'. 
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iMi I'HKMir.ii niccHi:; km nomuhks kntikiis. 

Or : !■' si \r nin.lulo /M-st nn tiomhn! pmiiimMiIors los ontiors 

'« ■*> // — I, /(, 

iH, m.HluIr ,o„s, i, d,. n, piTiniers 

;i (-(> tn<H{nii‘, lui (‘viiliMiiiiioiil. 

O'O N - I, 

Aliii-S Iiiissi, III S.ilulinn i|iii' rniiniira li- lluiori.iiK' I pinir iiiiii (iiiuiilioii 
inili'liTininn' lie ililVh'iTii piis il|. I;, sdliilmii iliiiini'.ii pur M. Liliri oL 
par M. liiiicl. 

Si ll' IIKHlllic 

II v” 

sr ri'diiil a iiiii' (■('iliuiir piiissaiirc 11*1111 iiiMnIx'i’ |tr(MM!i!i'v, fllors purnii 
li*s rnlirr'' 

• . /I -j, II, 

dtiiil Ic iiititilii'i' I'^t //, It'S iitis, (tivisilili's par v, soronl, li* prodnit dn v 
par li’s iMifit'is 

I. -1. .1, .... 

V 

diiiit Ir iiiiiiiImi' (•'>1 lr■^ aiihvs. pri'iiiii'i's ii v, mi, c.c. tpii rrvimiL an 
inmiir*. a n, smiml rvidiMimimil 1*11 iioinltn* aj'al a la diirm'inu’a 

" : "(■ ”)• 

On aura dnm- 

i 1 1 1 .\ *'('{■) '**'* O' 


Si ]«' irnnhilt* ti uii nitiiiliri' m)(i)*r (pitdcmupiis on pourrii Lou- 
jiuii's ll’ di'i'iiitip<i''i‘r I’M fiii’li'iirs dniil I'luimm so n'diiiso ii iin iiombro 
priMiiicr MU it liiin puissaittM' irnii iioiiilur prmnim’. Nmiimons 

• • 

iM's luf'im*’' I'll surU* ijirmi ail 


r£iii I jIp f 


n.n,it 


«"«• 



s. It. I- \n. 



IH 


iti;:soi.nTioN PKS luniAiioNs 


('I 


/I, 


•J , 


V,v,. V,, ... llr^. immltrfh |l|■l■lrlll■^■. ili.lni. 

iinlH's. iU‘|HTSiMilniis il'jiilli'iirs 

pill’ N, l)‘ inmiliri* <irs i-iilii-rs iiilV-rii’iirs I’l |iicinii'i < a 
pill’ N,. It* iinmlirr tii'S rnfii’rs iniV-rii’iii^ I’l |itviiiii'i - ii 
pill’ N lt‘ iiihmIh’i- tli's I'lilin's inliM-ii’iir* I’l pn'iiiii-i > ■» » 


■I-. If. MU'.. f|l‘^ 


1,1* I’rn’olliiiiv till lU il*»nni*r:i 

(,.) N . 

puis mi fit I’niirliii’ii, t*ii riMi'il ii !;i Imi’iiiiiIi’ i i i i, 

(i:i| ^ "(' ;)(' g',M' 

I’rvlmil sill iiirHH*. 

v: .(v, lii’J, 1), .. 

('iihifliiirv. I.msi|i!i' li* mmliili' ti n’lliiil iiu iMtinIn** *. mt plus 
^riUTitliMiMMil :i mil* piiissim'i' 'li' iiifin'- iimiiliiv. Isi ili* N. 

(Ml vrrlM ill’ III rm'iinili* ( »"» '*n ( ‘ i U st' ri'iliiH si I iimlr mi pins ^riii’l'.i ' 
liMiM'iil ii u* iMi Miiir tju‘mi ;i 

^ »« I ' (I 

f 

UrviMiiHis nuiiiiliMisiiit ml iIh'miimim' 1. On |mmiI r vlilt'iMim in. lism^ *"(' 
tiu’MiriMiii- i‘( ilaiis li's turriiiili’S (H), mji, riMiipItii’i'r Ir i(Mm!>ii' N \U‘f> 
(Milturs iiilV'i’ii'iirs uU iimiliili* /(. m:tis pn'iiiiiM^ n n, par I nih* ipii’Ii' 
I’mupu* ill’s valiMirs ili* / pmir li‘^a|iii’lli”» si* mmiIii’ 1 •‘HUb.iI'MI' i* : 

(i5) wi‘ I un'«il, »M. ! 

Or piirmi ros valptirs il ni uvislu ihum iiiCcrimin- a ImiliM^ aitln-s, li 


19 


lUi I'UKMIKIt IlKCiIlK KN NOMllUKS JiNTIlillS. 

(|iii p.iur i‘c itHilir doil. (Mrr (Miipldyr.i* do piTferoiHM',. D’aillom'S cei.to 
vidiMii' piii'liruliri’i' do / jdiiil dr propriolrs roiiiiiiaiuablos qu'i |iruvont 
s('rvii':i la I'airr rrroimiiiln' rl.r:driilrr. I'biti-oiisiior, sujridaiis quidquos 
drlails. 

l,rs imhiiIm'i's rnlirrs///, n riaiil siipposrs parinitji's aiilrn riix, ruiiilr 
srra ('(‘rlaini'iiiriil, dans la pni}»i'rssi(Hi ^roiarlri{jnr 

I, /<!, m*, //I®, 

pi-rniirr loniir (pti so (rniivr rjpiivaloiU, srloii !r niodula //, a Tun 
d('s (<'riiii's suivanis. hlii rllrl, uiir rquivalriic.r di* la rorinr 

in' III''' (iihhI.//), 

dans hnpH'llr / r'l /srrairni rnlicTs rl pasifil's, (nilrainora mioossairci- 
inrn'( nni< antrr r<ptiv:drni'r dr la (nriiir 

I in' (hhhI.w). 

dans laqurlli- It- hTiiir ///' dr la pro^'rrssion so Iroiivorait roinplani! par 
I'linilr. Ajiin[«»ns qnr, si in' I’rprrsrjHo la nudns (Min'oc. dos pnissancc-s 
(‘nlirros (‘I pnsiltvrs dr in, rqiiivalrnlrs ii riniilo snivaiil In inndulo n, 
Irs la'sfrs (pi'nii nlitiriidra rn divisaiit par ii Irs i.rnurs dn la pi'0|^M‘(!Ssioii 

I. Ml, Ml’, Ml-', 

rnriiiri'oiil unr sdilr pi'-rindiijiir. dans laqindio las / proiiiiai’s Idi'iinis 
srrnnl diHriTiils Irs ims drs aiifrrs. Urprrsrninns par 

I, Ml'. Ml''. .... in" d 

ri*s pi'riiiirrs Irriih's, (iniiiiiii'. dans la prnj^rrssinii doiiL il s aj^nl., doux 
Irnnrs M-rtini rquivalriils rtilrr riix suivanl Ir nnididii n (piand ils 
rr|Miiidninl a drs rvpMsaiils dr la hnsn in rqnival(Miis anirii rux suivaiit 
Ir inndnii* /. nn aura rvidriiiimnil 

, Ml" III* in’'* ... : «. 

\ Ml' in''* Ml’*' ' in', 

(ill) • M(’ III*'* iii**'^ . . . 111”^ (mail. m). 

f Ml' 's Ml*' ' mi®' * ^Im"-'". 
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KKSOLUTiON DKS lU^lIATlONS INDI^/I'KIUUNIiKS 

LNixposant da lii puissaiKH! it laquollu il I’auL alavor la Itasi^ /npoiti" 
obtaiiir uii noiiihra aqiiivaloiit suivuiil la tiioihili! n it uii n’sla ilonna* 
artt (Hi (jii’on noiiima ^indioc da ca nomhi’a (iii ilci c.i' I'asic.. (lala [)its(i. 
il nsL alair ([i]((, tlaits liis lorimilaH l<-s indict’-M rorraspiiiulaiits an 

rosla \ saronl l•a|>r(ts^•.»(as par Ins (3xp<isanls 

O, it 9.1, .... 

I(!S iadiniis (jorrospimdanls an rnslo /ti' par Ic.s nxpnsanls 

I, t -t - I, Hi I, .... 

Ins iiidic.ns cH)n’ns[innilanls au rtislc m" par \m nxposants 

‘At <-!-«, .... 

oil'.., (’tiliii Ins iiulint's norrnspoudants an rnsln ///"■'** par It's nxpiisanis 

i — 1 , H I ”• t , i -- I , .... 

1)0110, puisqiin Ins rt'sUis 

I, in', in”, ..., 

soronl tons itt('i;<auK nntrn mix, In.s snuls indiiuis posilil's do i’liiiilt'! 
siM’ont Ins diviii's iitulllplns dn j; nt In plus pnLil do nos iiidinns nu In 
iionilji’nnnoiitrnra nonibinii la siiibi pni'iniliipindns rnstns, imli'dinimnnt 
prolnii^i'in, rniirnrmo dn rnstns dillVirnuls. 1/nlniidun do la (ini'iodn 
formnn iivnn nns rtistos 

[, w‘, ni\ .... 

si! troiivnra done iudiqunn par In plus pntil dns iiuUons dn riiniUs 
auifunl nous doiuieroiis, pour (;nU« raison, In noin iVindiaalcur. (lida 
post), on poiirra nvitlcnimnnl niioiicor la proposllion suivaiUn : 

Tiiftoiu'-siK lY. — nif II ddsignarU dea.v nombres entiprst cl in dtanl 
premier a ii, ien miles puissances cnlicres el imitives r/c m i/ui scronl 
6quim(enles a I'unile suivanl le module «, se.ronl celles qui offrironl pour 
cxposanls 1' indicateur i correspondant d la hem in el scs divers intdlipks. 
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On fli'-iliiil iiniiMMliiitfiiiMMil. tin Miroivnu' IV (Miliii ([iii! nous allons 
('Mnlicor. 

I iii'.nm.Mi. V . - ■ Si A- tmu/nh n r.v/ dtr.ompombh'. en dim's faclc.urs 
// ,, . . . , I'll sartv ifu'im ait 

n. 

I'f si, hi fiitsi' HI t'/tinl itti tnmdirr. iHcrnwr d /<, on nonimo 

. . . 

h's indit'tt/i iirx nurrs/in/tdim/ nu.r nwdnlcs 

"m « 

/‘int/irnfi'tir i, rtirirspotufunt ttu uunUiUi svrii b plus pvlil nomhre. cnlier 
fjtii soil t/ii'isi/df pur r/ntriin drs indimU'urs z,, .... 

ht'iunnsiniiiiiu. l^n riii«lioal.iMU‘ i c.nnusjximhmt au modulo n 
nrvw la jihis (ifiiK* dos valiMirs dtw' |MHir iostjmdlns so v^rilloi’a la I'or- 
niul<‘ 

I (moil. n). 

IViiilli'iirs, /I rtiiiil I'Kiil au iihulnil ilrs liutltMU's u,, . . ootto formulo 
(Mili’iiiiHU'a li*s siiivauh's : 

ni‘ I (tiiMil. /t,). /fiV ! I (ini)il.n^), .... 

Mttiii', i*ji vorlu tiu llioun'ino proorilonl, /' dovra oiro ii la fois iin dos 
innllijdt'i ilo / , un t{i*s niMlli|ilos do/,,, .... Doiio In valour (:hoi‘(!hi !0 
do / soi'ii la [lilts [h'IiIo tlo oollos i|Mi soroiil a la lois divisihlos par 
jitir , .... 

I.'iuilit’jili'iir r(iri‘i'S|i'iMilaiil a iiii iiitululi^ doiiiii! n, vario gonoralo- 
iiuMil la ii:ist‘ /it, iitais ocilo variiilioii sollooluo siiivaiit oorlaiiios 
Inis, ol 1*011 poiii oitituoor a on siijnl. lo.s proposilions suivaiUos : 

Tiuaini.Mi: \’l. Si la base m rsl tlmmiptmhh en detre facteuvs 


III,, III,, 



y.2 H KSdMITloN Dies KiM i \'i' I d N S I ,N li 1''. 1' I! II M I M'. ies 
(Utxijiti'h vovn'spoiult’nl fU's un/inifrurx 

pir/HWts Cftftv ni.>\ tinns If.vas mt If /mrnhir u f\l /wn jitfir iniuhtlf ; cn 
ttuni non sfiilrnifnl 

III in in . 

/naix ftiforfy m Mf^mitif /mr i ritulnutlfiir fon fspoiulnnl n In lui\f m 
ft nn moi/nlf //, 

' j,; . 

hfmonslrntion. l.*iiHli«‘iilrnr / n-htlir ii hi li.inr //« vnilh'ia In Inr 
iiiiih' 

nf I < llinil. n •, 

<!(' Ia<|iii‘ll(' nil ht'nni 

«»•' I . >n '■ I , . , 

I'l {'rMinmlniiM'iil. si I'nii jiar / iiii iiinlli[)lM tiili'IrnMijiM' », 

(i ) m> I [ iMHil, ti I, 

nil, l‘i' ({lli I'l'Vil'Ilt III! llll’Mil*. 

( j.M ) mi nt^ -■ % \ nun), n < 

D'iiuld* |iuii, Irs i , ivlalil'sauK hasi^sm,, in , M'l'ilirnml 

h's i''(jiiivah'mti‘s 

(M)) //I; I, mi' I < llpiil, n \, 

cl il siiilira qm* i, ilivisc / |ihiu‘ qiu* hi luciiiii'ii' ih'^A I'ni iMnlc>« i nj » cn- 
li'iu'nc rcqnivalcucc 

mi I (iiHol./i), 

par ('oiisct|ucitl, (>ii egani a la i'uriniilc ( iK i, i'rqiiiviiii'itri' 

mi 1 (iiiKil. I, 

qiii siijijinsc ( mil' Ic IlMMirciiic lY 1 j ilivisililc [lar i . Am^i, ift* > »* qin* Ic 

niMiiljra i vorifia l‘iM|iiivali'm‘i‘ 

HI* 4,K j (lUMii, /«;>, 
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im I'HiaiiKit Di'UJitK m nomhiiks kntikur. 

i! n-sulln (|un UnU iniilli|il(> do divisihhi imr/,, som on iiH'imo tcnijis 
(livisil.lc pnc /■„; on snrln i|mo divisorii iitesiiiroinonl In produil, a, 
r( [nir sinlo Ir iitinthro i, si i\, sniit pnniiioi's inilro (Mix. Mais alors i 
ilivisil.h^ par tli^vra ToIit. parniiliMMont, (>( pour la jiHiino raison, 
par /■„. DoiiiM si /„ soiU prnniiors (•itl.rn onx, (mil, nomliri^ i, propni a 
vdrilirr riMHiivalimrn 

I (mod.//), 


sera divisildr par In protliiir nl I'indicaliMir r,oiTi^spomlan( a la 
liasn ///, nil la plus pnlt(n dns valours do / pour losipiidles on aura 

I (nnul.//), 

dnvra so rodiiirn a on prndiiil. 

Tm imnii; \'ll. - Soir/if 

/(•x ifiilii'tifrnr.s rtmvspotu/dnt a t/n/ v Imxes i/imstw' 


III,, in_, 

/iitiix I't tut ///d////' iniultilr //, /./• plus {i^rand (uimniun dimeur oi das indi- 
nt Iriirs t \ . /. , piiitmt lUrv dnuunpasd^ somuuit nii'mo. dv /dnsieurs manicures, 
I'll di'ii.r fni'/riirx it, n frltnin'iil (dwisisy t/iu: /ax rnpports 

L, ti 

II 0 

xidi'iii drs nondirt's pnuniiTX cn.v : o/, si Von post' alors 

III 

Viiidinitiuir irlalif it la hase wi, sera k ph 
piiissr/il diK'isrr sinndlanvmmt hs indicatritrs i 


Ih’numstradnn, - (aninnvnns quo In plus { 
do 1 . soil dniMiiiipMsn nil racleuis 



n UliSOLOTION OKS liOllATlONS INDKTKUMIN'KI’.S 

(loiU chacun ropr^soiili* iin noinhra pnMnirr, on imh* |iiiiss;tiir(' irini 
noinLi’O proinia;', Danx prodiiifs 

II, V, 

i'oriiKis avor. o«s menu.* laaliMirs, da iiiaiiirri' qii'nii ail 

tiV ■ r<i, 

roariiiroiit pour los rapporls 

/; , t'i 

It I' 

das nomhros promi(M*s antra onx, si Ton lait aniu'inii’ii’ <*Iun|iM' I'ai li'iii’, 
par oxampla to faalanr a, a la rnrinalion tin piaidiiil u, tjiKiiiil y umI 

proinior ii du prodiiit v, (|nantl a i‘sl praniinr ii y ; (niliii dii prtMliiii tt 

nu du prodiiit r indilltn'oininaMl, (|Maiid a rsl pri'iiiii'r ii fliiii'iiii dr^ 
deux nonilires 

i'., L 

u a 

I.os deux produils //., a atant fonnrs r.omiiHMin viaiil da Ii* din*, |in(ir 
diiduire la (liooreina VII du (ll(’•or^lMa VI. il siiflii d’tdisarvca rpii'. 

6lant las indicateurs ralaliCs aiix hiisas 

m,. 

los nonihres eiitiarH 

i, il 

u a 

seronl las indicateurs rolalils aux hasas 

Ot quo, cos iiulicatoups Mant premiers ontn, mix, la hasu .liiicninnm- 
par la formule 


m ss: m'/ mS 
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I'll I* II h, M i Kit nKlJIlK KN NOMIlUliS KNTIEIIS 
'vrii ri)ri'i>s|H)inln' ii riiHl'n*!U(uir 


/ : -i is' = LL. 

*■ f.j 


Or n'dn (Inniinv v;ilriii' / srrji priirisriiiotil. ki plus poiit nombn? uiilior 
(|iM' piiissi’iil 'livisf'i' siiiitilhmuinnil. Irs iiidiuatuurs i',. 


Comf/diir /. |'(Hir inottlfrr tinu uppliralinti du thuoi-umn VII, o 
sidri-diis CM piU’liciiliiM' h‘ r.!is t>ii 1*011 uiiruil. 


con- 


(ciMinii! 


/r--7U, 
>n, 5, m, 

5' (U '.»()• 


sim'iimI Ics piiissu nri's li's hioiiis cluvccs dcs luunbrus !) ut 21) {|ui, 
ilivisccs par Ir intMhili' 78, (lonnorniil pour rcsk! ruiiik!, on aura nooos- 
sairi'MicMl 

i, /{, f.t-rjia, 

cl pur siiilc 

« : I, C .. ’.u 


allcndii <jiic dcs dcu\ rapp«»r(s 




5. 


Im second scnl sci'ii prrnd(M’ an raidcur do <0, (lola pose, pour oblonir 
line Inisc /n correspondani it rindioalcur 


il Mtl'lira dc jircndia' 
cl, piiis<|iii« 

il siil'iira dc priunlrc 


I : ; 1«, 

ht 


III ■- • : a.-.U)'-*; 

7' • •7 (uin 

III ' . 


I'dlVidlvciucnl, 71 csl la |)rcH»ic>i'e piiisaanc 
doiuir' pour rcslc riinilc. 

fV;o*r/'(( rln C. S. II, l. Ml. 


aii ItKSOMl'l'ION DKS KO U AT 1 0 NS ! N 1H'';T K U M I M'. V. S 
Corollairc II. - KiJint doimons driix Ikis^s 

rn,, 

(jiii corn^spondt^nt ;i donx indirali'urs dillVTrnls 

on p(ui( tonjours (ronvor niin (nusiriin*. Inisn 

m 

(|iii (jorrospondo. a I’indioalriii' /i*fpn''snii(i‘! par In pins pi'l il drs niiiiiln rs 
(]Ui' (livistnil. a la tois Ins d<'ii\ iiidirairnrs clmmi's. 

i'orollairc III. — S«drn( 

m,, m, //»,, 

Irois basics (Iilloi'(ni(.(‘s, rl 

l,< 

Ii^s iiidioatinirs <]iii t'orrospiindoiii ii rns (mis basrs, niais a un sen! ot 
innni(f iiiodiib^ n. Si I'nii iiniiitni* /' In pins prill nonibm (pir divi'<>i>i'rin| 
Himiilliiiiriiicni rl. Ir pins priil innnlim / jpir pnnrriinl divisor 
siinullaiiriuriit <d /' sri’a (‘II iinniM* liniips !i> plus prill di‘s nitinhrr^ 
(livisii)l(^s par idnunin di‘s (mis lar.irnrs 

V 4' C* 

l)‘aill(Mirs, a I'aidr du (hrni'/'nir V(I, nii pnnrra Imitvrr inni srulrinrni 
iiiK! hiisr ///-' (U)n’<‘sp(nidanl ii riiidii'aiiniiw”, mais rnrnrr iinr banr m 
corrrsptiinlaiil ii riiidiralmir /. Uniir. r(anl dniinrrs (mis Inisrs dinV-. 
i'riU(.‘s avrr un himiI nindiilr, nn piMi( (nnjunrs tmiivri' iinr nnnvjdlr 
l)asi' (jui i’,in'i’f!Hp(iiHlr a riiidicaltnir mprt'si'iilr pai' li* pln-^ )ii-ltl drs 
noinbrrs qiH^ (livinr.nl Irs (mis iiidiiailt'iii-H rnrrrspnndarils anv Imih 
basrs dminiMiH. Mii iipplii|uanl. nil l•aiH()nnl•nItnll srmitlaltir an ras nii 
Toil (loninsrail, ([uati'c. mi idii(| Itasns an lien dr ImiH, nii uliiirndni 
ginioralcniunil, la propmiiliuii Hiiivaiila : 
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IMI l*H KiVn MU DMdltlC UN NOMItliKS MiNTli^ltS. 

I Hiioiu.Mi.; VI 1 1. -- hUanf. lionndcs pluslmrs bases dilferv.nl es 

...» 

,/// seal miuhde //, on pv.iu loujours Irotwer une. mmvelle base, qui 
enrresponde ,) i'indieatrur repre.senle. par (e. plus peiil dv.s noinhres qnv 
ilieiseiit a la Jots les nuliraUiurs eorrespondanls nuiv bases donndvs. 

(•lituUau'e, ■ ■ Si If' sysli'tiHMli’s liiisiis (loiitKMts 

w„ . . . 

riiiiipn'iitl ((Ills les tuilii'rs iiirriririirs :iii iiiodnlf! (loiimi n dt [irtiiniors ii 
('(' iiioihilr, li's iiiili«‘ul(‘nrs 



ndiilifsii (ins miimih's liiisns, snnuil hiiis nniix (jiH juiuvniil, fiormspoiKlrn 
an mmluln/^ Ct'la [insn. nil (Ittil nnimliiro dii (hnni-ninn VIII (|iiii tons 
Ins ilidinalnni's nfii rnspniidanls :i nil inndiiln dnniin divisniil. nn iiimiio 
lifiliilirn tjiii nriinnidn uvnn \'m\ dn nns iiidinjilniirs. II nsl d'aillnili'S (Wi- 
flnnl. (lun nn dnriiinn dnil nirn In pins j^rand dn tons Ins iiidiniilnurs, on 
nnliii (Hi'nn piMil iippntnr yiudiet/ieur nui.vinmni. Noinnioiis I not iiidi- 
lailnili' Miaviintiin. tCii vniiii dn I:i rniii:in|Un pnin.ndnnlt! nl du tlu'u)- 
riniin IV, ri'(jnivjil(Mini’ 

(■•'") in' I OniHi.n) 

sn Irnuvnni vni'ilinn hmlns Ins fnis ((un If! iinmiirn //i snni prnniior au 
mndnln //; nl, duns nntln. snppnsilinii, on rnsondni nn noinbrns onLinrs 

rn(|Uii(i(iii 

mu :.\2 ny . /, 

nil priMianl 

( jii) u: ^. K in' ll (mod. /(). 

II lions rnsin a dnlnniiliinr, pour n.ha(|iuj niodulo /i, rindicatniir 
inaxiiiniiii 1. (Inlln dnluriuinalioii dn riiidinalniir inaxiinum so Iron vo 
iiilininiiinul linn ii la rnnlinrclin fins valours cormapondaiUnsdulabaso//!, 
valours cjiin nou.s appniinroiia racincs prirniHves du modulo //., on g6n6- 


IIKSDI.iri'KIN IIKS l>(.IIIVII()N.>i lMH,Ti;i(MlM.;i:s> 

'"'77' I- In., I,. ,,,, 

7 ''' "" I,. 

'7'"'"'' I""""'''- I., , I,. I, I, ,1 

7, 

""Hs nll.Misn, 

,,.77 y; 

« m/m,,™/ „ M n,„„l„cs rnurrs. S, l\„. r 


(TO 


" < UMiiJ, n i 


77 "" 

\n,Cui!T'T' ' 

'/« tm (Uf, pour /outr vn/rur rti/nrr iit ,r. 


%\) 


\ i '• M\ 


• (II'm) It I 


,,7" 7"""' -i- I X , , , 

N It s,.,.a , I, vis, 1,1,. ,, 1 ^, 7 ;■ 




t'l. ‘In Jihis, 


•* < ' / 1\., 

I* " (•II'kI, ri (, 



\ (./ /') \. (numIs it i, 

Vorullmir I, ™ j (•, j . , , 

n'-dnilM’i ’ *■ ''''l'"V‘<(ni.rM 

t 

(-*■ “ / I. ( „n„| j 

(a.'l) 

■ (mod. /I). 
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"" ^<•«,n,KS KNTIKUS, 





--ns,,,,,.. 



'■ '• /\ ... 

I" 

I v.viii,,,. 

I- vmii,..-,. 

M ,1 I,. |,„lu,„„„. \ ^ 

tJ (’(iml ii //. Mil ;((|j;i ’ 

• i ’ I"'"' ■„.( rin. vn-ilin., - 

" ,1,. , ,|i„,i„,„. ,1,. i„|., ... 1^, 

^ !'• .\, .■,|„„i |,,,„„i;,, 

. s,Mil„ riirii,,, iiiiv,. 

nrii,.,, it I',. 

""inn ,|,.s r,>nmil,.s (•..'i) In 

liiMi : 

\m uui MI, \ . Snir/,I U tut iwmhii'itvvnuvt rf \ unv/umthn mtuhv 
*i>' ,r, ,itttt\ lufft/r'Ur hs mmtnufiu’s (/f*.v Mwnn ftuimintu'x 

tif' .V V fi ifmxrut o .Am tifmh.'x vniins. A- nwJftrurU /A' h imis.utnor. lu 

piuK rA . rr r umt t uoM.- n. U /A-/vvA / pohtmmv \ nn pnunn 

t lrr \mpux.t' p„i- /r //,,//, Air (Am litrinn itt/drivuvn a n (fiti 

• rnju ntui Vnpitvultiu r 

\ «• < lllMlt. ft ). 

i ut^>li(tur I, (.,< iM*nlnli* n till ni'i‘?iHt!r. t^l i i'>(un( 

I iiMlii’iilriu rcl.dff ;i rr mhmIiiIi*, rtiiirun lies rioiiiln’cs 

' - >■ i. .... ft —* », 

tiilrni'in-^ t'l |atrmiiT> ail iimihili* /c, r«|U'i'*si'iilnr« line viilcui' di* tn 


:iO !{KK(U.l)TH»N HKS l-t.M \‘l' I n N s I mh: r i; li M I M: i: ^ 

pi'dplM' ii vorllit'i' In roriiilllr ( -.mi ), rl srrii p;ii' mih' rat inr ilr 

rd(juiv’aI(UHT 

.{' I •> ( lilM(| n I . 

Domi'., <‘|| vr.rtil dll tliriuviiii* X. riiiilicnh'iir tiia\iijiiMti i ni' poiti i.i rlrr 
iiilV'iicnr nu iidiiilirr. ili>s nilirr:« 

I , -I, .{ tt I , 

\ /I I ; 

('I puis(|m', jMi vi‘r(ii tin llh'iM-rini* IV. jiiitil :iu ihforfnif ili* IVrmai, 

I ilin’i'ii (livisi'iTr iiH'inr iKiinlirr, on aiiia iirri‘'.saii<'tiii‘nl 

I \ 

('(ti'uUdii'v. It, l,ri lui'iiiiili* j •,» I > «; rli’tiil an l as nn’m»' mi i’nn aui ail 

H I 

dl pat' Siiiir 

I N I . 

Siippnstms (MainliniJiiil Ir iiMnlnlr n il’. lr*’ iin iimnliri' 

pnniiicr; tilors mi i*l:iMirn liK’ilrMimil prupiimiiMU i ^mivaiih'M : 

lui'dUKMr XI. ■ V iin miultilf t uu 

iv nnv tfuandH" lutithr ////i vvnlii- I't tfUtMifrtuv 

(''*') -*■ I IUl«*»l,V|, 

vl z l<\ iiiiiUitnt tlv iv I /«#/• V, / ’n/i/i/z/H// 

■,f I \ '4^ 

vntrainrni i't't^ifhuilt fur 

(’•*;) I t via (niMil, y'n 

Ivil rll'i'l, iluMH h* tlrv r|ri|i{M-itli<n( <1^ 

f' . f I >- '4S-:\ 

Kius las lfM*iiu*s, ii dfs (Iimiv pr.mii.T«, m-rmil ilnimltU'!, 
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ill' 1' It !■. M I I'.u HKcni': kn nombui^s kn'I'ikus. 

(:„rnl/„irr I. Si :: / sniil ilivisiblcs pur v, In loriiuili! (a;) so 

r<‘Mhiii':i siiii|ili‘(Ht'itl ii la siiivaiilc : 

('■'I 1 (UHlil.'/). 

.Mills ri'lh’ I'l'il iM'l inn nii |Hiui'ra 

11 V. 

(‘nrnliairr //, Si t rsl pi-riiiiiM' a v. la valmir di; a; foin'iiio pur 

■ live 

IH! pi.un a \i^i ilirr la rnnniilr ( *.H). a iiioinsqur s iKMlnviuiiiii! divisihli! 
pill' V, r'is.i a-din* ii iiiidiis i|ni> Ton ii'aii 

( "I ) »■ 1 (iimhI.'/). 

t\i/(>l{ntfr in. Sii[>p<isniH i|iir V tli'vii'imii iiii imiiihi’ii promior, 
I'l ([III* lii i|tiiui(ili‘ fiiliri-i' .r soil ri|uiv'iilniln a rimiiri snivaiil 1(! iiio- 
duii' V, niais nun siiivanl In iiiniliiln nil snrin qua .v vnriliu hi cumdi- 
(inn (•dll, Miins vciilinr la ■■Minlilinii (v.*)) : nn nn poiirni salisruirti u 
rrqMivali-M.'r ( »S j qn'iMi ai(i-ilnianl ii (’I'Xpusaiil i iiiiu vahnir divisihlo 
par V. Diiiii', parnii Ins piiissnn'i's ili* .r ipii dnviiMiilrniil dindvalnntns ii 
runilt’’ NiMMinl In nnidiili* vS la iindiis rlrvnr sera .id, I'hi tlhuili'tis 
leriiies, V inn'ii rindn-aiinir eiinespninlaiil an inndille 

H v’ 

el a la hu'-ii 

I i i y.t, 

laiil qiie I r^lera premier ii v. 

( 'nrulhtifY /('. Si. le iiimltile v I'laiil nil iininlire prmilim', la ({uun- 

lite 

I I a V5 

di'\ien! pMsihve el inferieHre a v’. elle iie [mnrra iHro qiruii lornio do 
la pn»Ki'es!»inn arilhiiu liqiie 


pins s’elleiqiier si s ei ( soul, pruiniiM's 


1, I ev. I ‘»1V, 


J -H ( V — 1 ) V. 


n l{ICS(,)UITI()N DKS liOlIATlOMS 1 iS hK'l' !■: It M 1 M'. KS 

Or, coimiKi 1(5 j)roii'iU5r t(5i'nH5 <1(5 (5clh! pni^rcssidii vi’rifii' sciil i;i 
miil(5(a()), il r('5still(i du r-orollnirn iHTcodciil (jui* riiidiciilcM!’ 
poiidaid h I'uii (pudtiomjnn d(5s 5iii(i'(5s I(U*iim‘S cl an iinidiilc ‘'cra Ic 
iiomhiM! |ii'(5nii(5r v. 


CoroHaira V. — SI, dans li5S loriiiulcs (v.d), (•’H), mi rciiijdai-c.r 


[lar 


— 1 
y 


.V (5(, )Ml(’!sij^naii( di'.nx mnnlin’s ciilicrs in'ciii'un s a v, ccs rnrninlcs 


d(ivi(5IHll'Olll, 

( .i’ . ; r ( mmmI. v). 
(3i) ) .r': ■ ( iihhI. v'), 

( .c : , y ( iikmI. v^. 


Doric, loi‘S(iit(5 i sera |rn5mH5r a v, imii sc.iilcincnl Ics (nriniilcs ( ‘D ) cl 
(' 28 ) cnIraiiH'i'oiil ia rorniiili* (‘ni): iiiais di 5 plus Ics iIcik pnuiiici-i's 
d(5S roritinlcs ('! i ) i5iiirain(‘i‘on( ia (roisicini'. d'oti il rcsnlli' i|irclii‘s nc 
poiirrotil siilisisli'i' on inonio (cinps. si .c, snni Ions dciu pd^'ilil's cl 
in(V5rlciii's ii '/■*, 


Oorollaim V/. — v iManl. iin iioinliro prcinitu', r line racini’ )»i'iiiiili\o 
do V ol IV riiiiir (los (jiianli((\s (5nlici'cs (|Mi \’ci‘ilir*iil la rnmiulc 

(•i o : /• (iiiimI.v). 


nomiiioiis i riiiiln^aDinr ooiTospnndanl ii la base r d an modiilt' 

II V* ; 


on luira 

par coiis(!ijuotil 


I (iimhI. v’’), 

a.' I (iihmI.v); 


Ol, (toinmo la ronimlo (82) (ionnoi'a 


on aura mi core 


(iimhI.cO> 

/■' I (ntod.v). 


Done, mi vorlii dn tlifioromo IV, i soi'u lo nninliro. v i tpii rcprcscnic 
riruli(mtoiir(Mirr(!spondan(.au modulo V ol ii la ntoino primiltvc r, on 



|)(i IMIKMIKH lU-UiUK KN NOMiilUiS KNTIKllS. :m 

nil MMillipli' lii' I'c iKiiiiliro. iMuis, (ruulrii park I'iiiiiicaliMir i (hivra 
(iivisiT Ic iiomln’i' N ili*s inlrriniirs (i( [inniiii'i’s a v“, savoir, la 

in'iidiiil 

i\::v(v f). 

Or, V r‘(anl [irrinirr, las saiils inu)li|ilas da v i qiii diviKcroiil r.a pro- 
dnil scrind 

V I al N. 

dain* riiv|iiil lii'sr adiitisa, nii aura 

I V » nil / : • M ' . v(v ' ■ i). 

Olisarvdiis inaiiilfiiant (|na, parmi las valanrsda .r pnipras a vi’u'ilicr 
la rnniiula ( J'.'. ), l•allas<|^l saroni posilivas al iidarimiraH ii sa radui- 
I’Miil au\ larnias di' la pm^rassion arillmialiqua 

{a.l ) i\ r I V. /• I '-iv. /• I (V' i)v, 

al qii'an varlii dii rnrullaira pi-aaadaiil, si run dasif^iia par iV, y danx 
da aas lariiias, raqualidil 

»*: j' (IIUmI.V^) 

na pmtrra siilisisli'i', quatid t sara pramiar a v, Dima la valaiir v — i da 
rindiaalaiir t na pmirra aurraspiindra qira un said das larmas ila. la 
prnj^rassinii ( ’l l), at pmir aliaaiiii das aniras tarinas, nil aura ilaaassai- 
rainant r N. 

Cnrolhiir 17/. — Du liindtlla 

/J V* 

alaiil la aarra li'nu imtubni pramiar v, uii said l.armo da la prngras- 
sinii [latil raprasaniar uiia raaina da i'aqualioii 

(I'j .1^ ‘ I (muhI.v*). 

Dnnr ahaaiin das anlivs, i'iudiaaianr i iiaquiarl la 
qn'i! puissa aUaiudra. p(iisi|ii'il doit divisar N. 
da la prngrassinn (.'i'ijtiui na varilianl paa hi i:o 
CifUnre* tUr C, — S. H. 1. Mt. 



IIV RESOLUTION r).l2S lioUATiONS I N 1) I'lTE lUl I Mills 

racines primilivos (l(!V\ 111. rinilicaliMiriiiiivinniiM I roluliriin miHlnlf . ' 
osl- 

( 3 ^) 1 r::: l\ :■ ■ v(v - - l). 

Corollaire Vlff. — Lit formula (.T^) s’nliinil iiii I'ilS H'll I'fHI 

aurait 

V— :ft, 11 v'; 

nt par suita 

N : 

Oil a (lone, (Ml pi'iMiaiU f\ pour iiioduir, 


(::N •-». 

Alors aussi Ion nliUont tuio sriiln raoiin; jiriniilivo /• i iil'i'rit'iirf’ it I, 
savoir, 

/•r 

liiiioiim: XII. — v>i tUtml nn nomhre ptr/ititr rl .r imc 
entie're (jui veri/k Ptuiuimhncc 


(iihhI.v); 

SI I'on veprisentii par n (a pumanov. k plus Mm th v y/o' tliviir k ./(//, - 
rence 

.1'. - I, 

h produit m vo.prkmtua la imismmu-. U, ,,lm ,U- v ,,m U, 

(liffcrcncc 


a mains que I' on h'au 


IV' 1 , 

tl z:.r.'i a. 


ndmonslmlion. - Nonin.ons = I,. ,|uolifi,U. ,1.. .r - , |„ir On ,„„'u 

aJ"; I -f. /j 

^ etant, par liyiKilhrs,., nier (, v. Or. <l„„s Ir (l,Wrl,,,|,|u.|nrnl .1,. 

•+■ /tv)'', 



Ul: ni 1^1 1 I'll HI'JiUK l-N NOMIMH'.S HNTll'IlS. 

Irs Iri’tiifs sriiihl 

I. 

i‘( Inns Irs ;ni(ii*s sit»hi( rviitiMiinn'iil clivisilth's pnr Ic pniduil nv. 
D'nillfiii's, V rliiiil r;M‘li’ur «h‘ //. Ir IrniH' 

n' S' /i./i' ’ 

st'r;i Ini iii(‘'iiii' divisililr pur Ir [iriMliiil //v. Dniir rr prodiiil divisrra la 
dillrii'inc 

[I \ a pins, V riani nn l‘ar(«'urdr //, v’-* srra nii rarirnr dr ii\ a niDins 
qnr I'un n'ail 

( !i') n -j t; 

rl. |»ar Miili*. St la rtniditidii ( Hi) n’l'sl pas rrinplir, Inns h’s li’i'iiH'S(|ni 
sni\ r«Mil Irs drnv, pi'rinirrs dans Ir tlrvrlnpprinrnl di* 

( I I « n )' 

srrntil divisildt‘K nn par nii an iiinins par m'\ On anra dnnc alnrs 

i' I t ll'JZ (IIHUI. «V®). 

Iliinr, a rlaiil prrmirr a v, W [irndnil /i'j srra la pidssanr.i^ la pins <’drv('ni 
dr V (|ni divisr la diflriaMit'i* 

.»■' I . 

Cornl/tiiir !. Ki, tlans Ir ilirtirrinr Ml, nn rrinplar.r snriirssivrinrnl 
X par jniis par .r'*’. r(r., nn rii nimdura ([iir, dans I'liypnllii-sr 
adinisr, h's piiissaiirrs Irs pins rlrvrrs di'v, pntprrs a divisor las (lillr- 
rriirrs 

.r' I. .r'’ I, .r'* I, .... 

snnl rrsprriivrilirni 

«v, /iv’, «v* 

On dnil Imijinirs rxrrplrr Ir ras nil rmi aurail — u. 

CoroUaire //. — lui rrmpliiciinl, tliina Ir corollairr pr(i(^6d(MlL^* par 



KESOLUTION DliS 13 Q[JATM)NS I tVI) ETMUM I Mi; K S 
on obtiendra lino proposition doiit voici iVniontto : Si, v''>\ t'lntil iin 
nombre prcniior, on roprosonto par n In plus olovo^^ ilos piiissn ii t‘i‘s ilr v 
qni divisoiU 

.r'-i, 

aiors los puissances los pins olr-Vf^ns do v ((iii divisomtil l(‘s diUV'iTitn-s 

.r'''*--!, 

sorolU rospoctivoinont 

nv, «v’, //V*, .... 

a moins quo Ton n’ait «=:v:= 2 . 


Corollairem, ~ viHanI iin nnmbro pirinior iinpnir. o| riiiii- nn-ino 
primitive do v^ la piiissanco 

l._, 

sera divisible uno soulo Cois par v. Done, on vorlu d.i onrullairo il. Ion 
puissanofis los plus olovbos do v qni divisomnl los dilloia'iio.os 

ov(v*i)_,, ,.v,v „ 

seront rospoctivomoiit 
Done 

/•v"(V.|) 

sera lo premier dos tormos do la siii(<> 

l«al’umto,.snivin,lln nm.lulo v«, D'nuln. ,,..,1. si 

mo,l„l„v*, 

I (nuMl. v^, 

r*mi (nioil.v); 

.... ninliipi,, ,ln rin,|i,.„i„„, v - , 

'■> qiii ilevn, on onire 
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itit i’lU'.Miivii iiKulU'; I■;^ nomiiiiks kntiiuis. 

ilivi'irr It* |H'ni|iti( 

N v *(v I). 

l'f \|iiis;iiil (it* f liatis It* pn'iiiii'r tlt's (im'mu's dt* la siiili^ ( 
ijiii si'i-uiit iilt'his a rtmih* Hiiivaiil It* iiiiMltilt^ v''. On aiira dour 

tirci'ssaifriiu’nl 

/' N - v '(y i). 

{.I'llr di'i'iih'i'c vali’Ui' dr / rlaiil la phis ^raiidt* (jiir piiissr ai'(|nri'ir tin 
indiral rur ndal il an mi)diiir v", imtis ilrvtms nmrliirr, tics ohscrvalitms 
lu'crcdctilcs, (jti iKir rarjiu* priiiiilivc /• tie v'-* sera cii llH^lnc Ic.mps line 
I'iiidnr priinilivr tie v", cl (|iic, dans Ic cas nu Ic iimthilc 

/I v' 

sc rcthill a iiiH‘ |llus^;ulcr tl'uii ntniilHr prtMiiicr iinpaii', rindicailnnr 
inaxinuiin I csl dclriiiiiiic pur la rnniiiih* 

(.W) I N v‘'(y..|). 

('livnihurt^ l\\ (liuisidrrnns rn parlicnlior It* cas m’l 1*011 annul 

H V M , 

Cl Hiippo*«tjns rii rouHctpuuicc la dillriTiicc 

.r • • I 

tlivisiidc line st*iilc hds par Ic mtnhilc y.. f.a tlillcrcncc 

. 1 ^ t (.;■ i)(.r I I ) 

sera riiinpoHci‘ tic dcu\ rm'Icnrs m i, iV'i i, ilivisildcs 1*1111 par*.i, 
i'anlrc par /j. Ivilc sera dont' divisililo an mnins pur Ic. noinhre K, c'osl- 
ii'dire par Ic ciiln* dc a. Oela [Mise, iioiniiiniis n la pins haute piiissaiKM' 
lit' u r|iii divincra i. l*ji verlu tin ctirollaire 11 , Ics piiissanncs les 
[dlls elcvccs tic u t|iii iliviscronl les ililVcreiu-es 

~i, ... 


MCroiU rcsp(*t;liveiiituil 



:i8 IIKSOMITION lU'S IMM IMiVnsi f 

Doiid, si a siir|iassf! li* Irniif «!«' I.t mf* 

. 


(jiii (Irviniidra (‘({iiivalant :i riniiti* snivatit I*- tii<<<inlr 

9 ' , 

la valciir da i alaiil. 

ih) . 


I) aiilra jiai'l, I iiHliraliMir i . i .uj 

(li’vra (lira nii divisaiii- ilr 

11 S(! U'oiiVfU'ii (Idiif riUM|(ris dans la nihI*- 

a. 


(d. IK! |i(Hirra clra la viilmt' |irrrftli'nii* <la n. i rus*' 
daviiiiidra la plus K»"indi’ lui^.juf \y h.-imIk*- 

I It H. n- qtii amvn-a si I'mh 




|iuis(|u'oii a 

I’ar (:(iiiS('((U(‘iii 
(/td) 




I'l t 5 

I 'n , 

-i 


sttra riiidic.aluui' 


iiitiximurii ridiilirim 


/» «' 




I 

iiloi's, MiinriKi (Ml (l(.viiil s’y nliirmln-, 

I ‘X 

A JaiJii i|„s ^ 

1 1-““' I" Plniiiirt di^jn 



nil niiMn-.n uimhe i-n nomihu-s k.ntikhs. :}i) 

f,irn./ur^ ,|r \i, arii/.mrfiais ilr iM . .hirolii ), i| nous 

‘■'■'■i til. Hill. - 11 , ml 1 . 1 . ill- . 1 .. h (|MrsliiMi sniviiiili- ; 

l’K"tiiiM. II. rromrr rimiirah-nr maximum 1 nuiraiumdant a 

KH niitiliifi n 

s>i(uii,>n I'. Hit- Jr .rnnltv .-r |inil.|rinr. il I'lnl nwisiilonu’ siirn-ssi- 
\ .■mri,( Ir . ilnr, . r.H. ,|n, |...nvriil sr |iivsriili*r. siiiviiiK ijiio li- /, 

"" '"I mir imissiitr,. ,|'iin Irl iiimilin-, mi un 

IHHlI ht r I'linijKi .r. 

'*■ i*it'mirr v, mi imc piiissimrf! irun 

ii'-nil't'- iii.-mim iinp.iir. ><it *l,w inTiiiiiTi's |missiiiin'.s ili> ■>, 
iili'i '.. .-M It. mini. ml N Ir nninl.i r ilr.. i*iiijr|'^ i„lV-j iiM|fs it // (-( |in'inii'rs 
il //, mi ,mi.i i.:. iii-i alrtm-Ml . «1 '.i|mvm ri* ipii a rlr ilii i-i-di'ssiis, 

i-l, »*n piuli. uhri. ‘.I li -^r iniiiil U mi J, 


I N «, 

't 

Si Ir inmlnlr n um* siipi'Hniro a |a siM-imilii, im 

.itir.i Hiniplmiii‘iti 

I * N ! «. 

• I 

lailiM, “.I ir iiininlr 0 rsi uii imiitlHv ipK'li'miijm*, mi pmil’ni li* ili'* 
I M||tp.r.rr ru Im Irlll 

II V .... 

iImmI I Inn Jill iiti umiiltn* pmnirr nil imi' pnissanri' il'un iminhri' 
pr»‘IMn*r. SmrJil 

I. I,, 

i»nli» iin*ur .t JtiaMiini iiiis iiimlilli's 


ti.. >1.. 


Kn Vi^rlu ill li Vi inio Iiaar dminiMw stM’a uno ruciiu* 
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HliSOUITiON Ill'S KQIIATin.NS llMlM i ’. 

primitivo do n, si collo Ikisi*. siinT-.*,jv » rm-u f jr,.t , I,;;. ,,fj 

nomhros louriiil. |MHir n'sl«'s drs r;i*n»r fui»ij!it\r, 
mcnifis iiOMiiiros; (‘t I srr;i lo plus prlil nnml-n' .hii. i .jm i).!, 1., 

fois par ohiiciHi <los intlirnlrurs 


I.. I . 


La soliUidii du pruhltuiii' pirrrdi'iil Inuniii, l.t i. -.Lut^ua <1.* 
('!qmval(!ii(;(!s dll pi’i-niiid- dof^ir, imt' nV'lr iiv^. .pij .r t. dnK . 

ia I'cgle <1(111, ii'n pai'M, l.il.H ,.| M. II, mW, |.. , 

Ib „io(1,iIb BBl „„ iiiimliri, I.,, , ,1 , ,, 

nous ,1 (lil iVI, I'diusul, iu,i|„(ii||., ,„| iiHiiiil l,.is.|,,r |,> ^ 

avnc (Kill,, ,|i,c l„i.,„i''mB;iv,ii| ,1;,,,^ |,, 

iiiU. Log,!,,,!,.,!. A|,|,li,,i„'.,.„ii,u,s.„', I',,,,,,,-,.,,,! 

composu, (iIIb u'lixigi, |ias, ci.mm.. |,.b n„.||„„l,.H |„v \|, | 

otM.liinol, l„ (I, ...Biiinn .1,. ,•,■ 

'in',1 ya „„1, |, , 

plus fao,lo(,,„i|,. ,,B, „„ M, 

vonli) (In (inlln i,ss,'i'li„ii |iiir i|ii,.|,|ii,.s 
I>ou,. quo i. ,|,.„x 

1';;:::=::-;;;::- 



0. H, 


Done, pour chaeun do rus iitmliilnj i’: 

Vivalontaconombraimuiio. *’ 

Ainsi, on particulior, I'iuvorsi' dn , i 
est6quivalonUu9.1J„,l-„„(„,si„ ' I- .*...,!„l 

mils. It, Ml UMl. tid, 


II ''+(1 


«• I 

tuilirron 


numiuucs kxtikhs. u 

ill r .jili v.nJii ,(I I I'lju.jiniH iinIi'iriniiiH.,. 


' ' i • I . 


I '.l! > r I n >' IHI 1 1 ( , j ■' I ,11 I r <t I- I i . nil H . . ■ / I 

' I (tourn'slc. 

t*’’ ‘ ‘I'"' I'Hi.ln alrur , ■ nnv.,).,.,M| muhIuIi-s 




I*'. l‘'. •*.*, ?»'n, I 


•. 1 .( 11 , 


'' " """" 'll "•■■'••■'.I .|n.-. |n„„- I,. I'invi.rs,. 

'I'""" ' ..I,. 

I""' I I"’" '• I lull. ,.sl 

"I'"' :'l' '■ ■ |•■'>■ "M , 1 ,. i;.. „„ 

'' .1 '■■■I , 1 , ijiii vn'ilinil 

)'|-1|>1 ilti'li 

«. i I )..» 1 

r.ih > Ini'iiM it(, 

'■ * » '-’’M ‘i I fM . I , 

\h . , ,j|., .ttl\ liin.lnl) >i 

■- '*■ '''■ ''i '■*- I' 'iJ. 7 . 1 . h;, itis, 

ll t( Min'ott Ijiii'. |(nH|- . Iiiimii ilr rrs IimmIhIi'S, I'illVlTHI! 

<1 iiN m-MMl'f '- iiiMsroi' « '•! lilt ,( la I'liMpiirMh' ih* ni 

J.ji 111)* I , j 'll' «ll| liitliiln't' I " M't'il ('‘t| 11 i Mill'll I, 

.jiUi Hd' o. I, 

t ; ■ t 

j».<| i> '<■»« • ;|JS« S9{ :4 i.84 >1 .Uill't'K HlJ »':il Hill' VllliMM' (|l* .r 

I'lMjijj ,, inuli*'? I I ipt.ihdMI Moll i>'t lltIKfi' 




3 ; | K • 

^■3 * 11 4 .i ~ HI it 5 i 


t 'UillaO', j .4 30 > lildolo » i hi Mlll'IM* ill' .r I'sl [llll- 

« itprHio » MM"- 1 * > ‘hi tniMihn' ilniini', li* c’;ili‘iil 

}‘oMri4 =* ridr* nu r » a TfaiilM »Ii*n T;iIiIi '13 ilr Iii^fiiriilimi’s, 

iinc’mii(" M'rii ‘ oiiipHiiii »(»• pliHtniis rlnlin's. 

tr,-.' ..I* r *» J«. )l M 4 


ll 



w ui'Sdi.irrifiiN hks imh m um-.w \ - 

Sii|iji()Hiiiis, jiniir lixi’r ijni*. !r iniujlfii' i oiM- , i , ■? > 

(l(!tnan(l(Mlii JHili'c nniiilnr .1 I’nr^ri 1-. ,,, 

I() ii]()<liili> i.'iriiiicatiMir riaiil iilin-A r,'.|{ . ti.^ {. ^ 'u. 1 i 

snni 

ll»’“ i Ml’ I ■ 


D’ilillclirs Ids sdfif pirinii'is •!«' j.i U- . I. 

(liiLdi'iiiiiirs ji i'aidr ili’s Talili*'* . xti ■ ., 5 , 

Id iiDiiilird 

I'* M J I i, 

nlLdiidii ((ii(> [‘(III :i 

Iitjl t'l . i M .i 

1>|! plus, Id (l('nii('i'diiinVr .Ir -ip. cmmiiii' . , , ,,, , , ^ ^ 

iiKUil <}, Oil ntii'K iloui’ par siiio* 


•»;p iMsiifl,) 


- ‘ t 


lu-! 


^ Ml' j.,( 
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( r<tl tl i'Arillll'MIliK ill! 'I’luill, llillis ]•■ «l*i»MI!l' llll t| ui l«i|ili- |!S,I| > 


Aviull (l'iii(li(|ii(!r ( 1 'uin^ maiiirn* {iliis pivcisi' rnliji't tlivi rfi'lifri'hi-'i 
^[11(1 j ai I ImniuMii' dfi iin-spiilnr ;i rAr:htriiii(>, il no sim’m pas tniiltlo ilr 
tlii’o- a (|ii('ll(' (i('('jisi<ui olios (i)ir o(o oiiliTpi'isos. 

Los iiiodiiidos (|iio ios Kooiiiolros mil rmpit.yor'. pimr iloihiiro ilil 
ln’iiioi|io do la f^ravilalion los nimivoiiionis dos onrps i'oIomIpn lai-isaionl 
Iioaihunip it dosiror. Soiivonl olios ni!mi|iiiiioiii do la ^t^llolt^• 
oonvonahlo. Ainsi. on paHioiilior, nii no irniivo nnllo pan dan>. la 
do f.iiplaoo uno donimislnitimi siillisnnlo do la I'm’., 
innlo do La^raiii'o, (pii sort ponrlaiil do liaso a la pinparl dos lliom ios 
oxpnsoos dans ool (InvraKo. irailloiirs pmii- dolonninoo, a I'aido do oos 


'ivomi (iiilmil (tiin i’iii 

lives f. lit canvor^emT tif« hi-Mi. .. .,iii [.<« 

lOM (tu iiii|illoiioH il'tiiHt m ih. \.ni;tl.l, ,,, 

■1 uii\ rtmiui'H i|irnit niiMiiiin, .jn;,],,) ..n iirro)- rloi.juM 

inoH. JhI (Ityi. ilimm^ tnm j.h'i. .In lo h,.itUM„ 

'■(•(Vt-v (p. 1,1 mjiv.j t“}, 1*11^ Ir Unu- u,irn\ 

iel, Hvet; la reHiuiip irmi MpiMMltv hui !,i Mi.nitujnf 
liiiiM la ai'jiiiiiio ilii ti iipnihn* ihji. I,i pafsio ilr r« 
jiotiioiil iloH riiimitiiiH «it KtM ien, 

4'a "t miiv. 
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SliU I.A MKCANlullK CKLKSTK, KTC. 

iih'(1hm|i‘s, It'S nii'i’iicii‘(ils iMMiirriiiiics rchilirs h (('lli' nii h\ll('. m'l'liir- 
li.il imi (liw iiiiiii\'r iiii'iils Irs asl.i‘niif)n](’s I'l iUiiiU. {jiii'li] iiiil'nis 

<1 i'iilr('|M‘i'iiilri' lies calnils (|iii rxi^raiciif pliisiriirs aniiniis dc, 
I'll ill's mcmluTs li-s plus disliiij^th's iIp rr.llf Acaili'^iiiii’, 
I'laiia, iiia\aiil parli* ilri'iiiri'niirnl I'ncon* ilii li'inps (|iii^ (‘(iiisu- 
iiiaifiil ill' pat'i'iis raii'iils, jr Ini i|is (|M(’ j’l'-lais pri'suiidi’, (|iril si'i'iiil, 
piis'-dlili' dr It's alin';;iM-. rt inriiir do drlrniiiiirr iiiuiirdiafrnii'.nl. If! 
rurllii icnl iiiiiiii'i'ii|ii(' nti’rrspiindaiil a iinr iiio^alilr ddiiiiof^ l‘lirn(!li- 
vr iiiriil , an Imiihli' (|iirli[iirs joiirs, jo liij i‘aj!p4ii’lai drs rdi'iiiiilos ii I’aidr 
drsi[urllrs iiii pniivail rosmidro di^ sondilaldos i|lirslinlis, i!l, doiiLj'avais 
drja lait I appliralton a la dolonninalinii do of’iiains niiiiilii’f's (|n'il (!sl. 
ulilr dr riMisidrrrr dans la ilirnrir dr Sahirno f!l dr. Jupitri’. QnrlfjUf!S 
jniii's apn'-M, rn s'appnyani sur drs rrsniials (|n'il avail (ililrniis dans 
nil dr srs Mrniniri's, M. Plana ni’a <lil avoir rrlronvr on Irs inrinrs 
liirniiilrs Mil drs riiinnilrs dn inriiio •<riirr. An rrsli!, pour rialilir Ids 
I nnnulrs dniil il s'aj^il rl d’anirrs Idniiiilrs ;nialo^ui*s (jiir roidormf! 1(5 
.Mrinnirr rj-juinf . 1 1 snnil d’appli(|iirr, an drvfdnpprinrnl ilf! la rniirdinil 
drsij'ni'r par l( ilans la rd/r.v/r. drs I Ijrnrrnirs liiiiii r.onmiH, 

Iris i|nr |i‘ (liriiri'-iiii* dr ‘raylorrl Ir Ihroiriin! do La{^n'aii|^(5 sur lo di'5- 
vrlupprnirnl drs rinirlions drs rariiirs drs rfjiialiniis al^'(’diri(|ili5s nil 
irunsrriiilanlrs. Mais mm a lirsoin dr rrrourir ii d'aulrrs prinrdprs oL a 
dr nnuvrllrs iiirliiudrH pniir arrivin* a drs rrsniials plus iinpnrlaiils 
ilnnl jr \ais nniinlrnant doniirr iiiir idor. 

['!n jini^naiil ii la srrir dr .Marlaiirin Ir rosir ipii la rnitiplolr, rl prr- 
sriilaiil rr rrsir smis la rnriiir (jiir I.a;<ranf(r Ini a liniinoo, on sons 
d'aiilri's rnrnii's dn inrnir ^rnrr, on prill s'assnrrr, dans nn f'rand 
nnmlirr di* ras, iju’unr rmiclloii /*(,r) dr la variiddi! .vm!sI, dovrlnppaldr 
jiiMir rri'lninrs valiMirs dr v rii niir srrir rnnvrr^^riilr ordonnon siiivanl, 
irs jiuissanri'N a''i'rndaiilrs dr r.rllr varialilr, rt drirrininor la iiinilo 
siiprrirurr drs nnnlnlrs (*) di-s valrurs rrrllrs on iinaglnaii'us don;, 

f ' I l.r iiiii<liiU‘ it tmr v.itr.iir iMiii^iiiiiiro Hr. oaI Iu nictno OiUTf^o pusilivo tio In Koiniiio 
ijii Mii ulinriil Oil itjiimaid {« r.ifrf> Hi* In |nirlio rHoHr mi ram! dn (ifiofllrioiil dn 1 . 
l*iriM|iio rr ourflu'ii'iii !«’Hviinmiil. lu nirdiiln xr riiHiHl » In vidoiir mniu)i'i<|iiu do x. 

tin V, S. 11, I. XII. ^ 
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jldUl' ll'SHMl'ls ll' I' i r^^.; J' 
IIIIM roil(’li(»tW\|»lii'ttd «l»‘ , ! 

|)iiiss;iiid(‘s itsri'ii*i!inh'H ilr .r, I -’b-' = 

Vl'I’f'I'llllMllllll Id llTHH! r’MiI U!ir 1<.H> U .Mi v • 

(lo.r.r, c? il siil'lll l,i ji.ii. ’i'-u ■ 

par /(a.d, ai‘, x::, . . . i, piii^ j f. ■. .. 

Ins piiissaiidi's ;isi’riMl;»Mh's «ld V. i i *J«‘ j«i- .< j > II i . . 

la (hnu'ii* (In t[i’VdlM|i|nMn»'ni iv:-:. . ' '••pli i. ^ 

Viirialtli's sr raiin'nd iniiiidili.ilriiiiMi) .« |.i slj. s.'^ 4 . | . f 


roimliniis I'xplii'ilfs «rniid srtil*' i. , 

<|Ut( rapplicaliiui il(s ivj'li's n Tahl^ 4 . !i}n> I!- ^ 1, j- - !. , ■, 
siM'ic il(^ iMiirlaiU'iii dsl i ^M'nlf itm ifn- i ^ i . : t h , - . > < 

lliriidild, alllMullMjlH', tlailH ,rH.' nru- . p 

liomiol ii .r" ivnl'diiu.' la iIi'Um i' .(•- r.»« 4 s- /s 4 . tv*.- i., . ,> 

(III lUdillS Sll Vllll'lir .1 ijajr 1c.;l« ijv ^ I !l 

Iioi'liiis (’i‘i'(ains rus p;iili*'itlii-)>*. I.i .|> idk* *' -i. , S: / •, ,!■ i 5 

prrtld mid lul'nic il.' [(In', fji , . u, :";r. 

ilUf^llli'iild. 
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ninils dll sdi'ids, ilivristN iHi tiitilr'- 4‘ 4ini(v=f h- i . 

fluHldlicS rncriii-idl|(s ■, V :U„4. k : 

pi'dlcmiii (litiimir ili- iv^ wil. si,. .4 n, ; 

I ' IuiiviM|n til) II a pitiiii rxamitit' m ^ , . . 
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ohiiriil ('ll tliviManl jKir \" l«* iiumIiiIi* fufuinmr/i »!■• f • , « • ! i j.i. 

Toil aKi'ilmii ii ii' mu* valnir iinaj'iiiain- Ir iiphIuI.’ ,,.ii .1. .li'u. 
]iill’ Ic (lu IcniH' i^riirral. 'iaiiM ii* ili-M liti.j.. np n? *1^ ?, , , 

srni iiilV'i'iciii' an |»r«M|nil «!r A / •* ' |*•'‘' ' |"i! •.m - < ,|ii i ^ 

D’ailliMii's, l»ns([iu* la runi'limi /'(.»■) i-s-f . n mi, ,»ii, 

iaiiivi'i‘{^'{tii((’ iiriloimn* snivaiif I**.-* r , . . u-I u!!*' ili- r, 1. 

}‘(‘sl(' (|iii {’.oiiijili'h* iM'lh' .srric, jM’oliin'fri* jii ajii'.m /t ' l< iKif , « i|in 
vaul II la soniiiH* (ll*^ ilati-» lf‘'ijiirl-, .,ui( -{,• i . ,f * / *! >.ii 

Sll|H’'l‘ii‘lli‘ a //. hdiir It* IiuhIiiIi' ill* » r ■/|| mii;i lu.m, , ,*m 

vali'iir niiiii(M'ii|Mt‘, s‘li t*sl rri'l, hi* *'Mi .i p.i ^ l.i 1,1 hk’ > 

i'i)n'(‘H|)<in(lan(s ii ri'iix ihmis vriMni • irni<lt>(!ii 1 i < {,( 

IrfadllH'l rj(|l|i' I'j-||('SSM> MirtllhMIll*'''. it ' <i i I it- > > f < >1 lu ‘ (, 

I'lillii |iro}{ri'ssiiiii , la iTuhi' !naE<<' atji* i a in >' .oi 

rcsla, (|iii ('(i|ii|il(*(i' la H»’rir jiri»|»rr a » i ir il< v na'ai 

il line liulelidM ((iiele<Mii|ile, r,!* femivi' i.mi* ui »' ;i I t >l> ><■! MiOj ilsum «|» v 
resles tleji |iro^re>.sjini-» |4eiiiiii*lni|iH*’«. .im- a tun*' yjai JjMa 

resdllie (|e|iilis |i(ii}'(i*n(|iH I‘|( aii.ih ‘.r, Ihi ,-u » ll^ l .jm. . vl.iia , hi [H M 


f^l'essillll ;^e(iMie||’ti|itiM|tli a |ittiir (n m*' I'shuP. !■( jiiau 5 a ^ . 

la soiiiiiK' lies (eniie.** iluu*' |l■'^^JMeln ■; jt«<i ti’ mi i »'a?i 

I'iiMll’ il /n‘‘(illi\aitl an i)iiiilieiil dll il-'"' it'Hur {mi I t h, ai, ^ 

I.(ii'fii[iie le (ifemii'i- \ / . , (.„u imsfhjdirs ji.a ^ 

piTiniei' liM'iMi' lei|ihitii‘nl diMii il n'iijiii. 


II esi d‘iihsrivri' i|iir. daprvN . da. , h 

liiiiiles siipertenieji iin\ niMiliilr^ dit let im- *.<| d, U . . u* d* M..- 
lillirili. e( dll n*^!e i{Mt r(ini|tle(i' l•t*lh■ d.-- laa- itan . dta na. 


iluleXqui rrjtrcfiiMdtMtl le*i niiiviliia ivlalii^ m M iy.dMh^ dt - - s 
laiiies liHuMiims dii hi varialde .* Xr^' \ li .aSh »sr-., la 


iiKMlule X doil snrpassiT Ir imiduh* H rUr d. iruamr d. jti tNiaK. 
'I'le la ninrlitm/ia-) reMc linieri niMlmur |M.Mr I. m^vhiU \ -h p-na 
uii in(Mlnleidiis|iffildrhiViiriuldraM*r, parmi Jr. \ qm 

fninpli.smnti eeH deiix emulUiiHfs. .m dma vM,U mmmi . Ir.i.a d. prr- 
iernneu ndle.s(|iii riMidmiii, Ins Itmtln^ ^iperirurr. .hmt y Ir^ 


I T SI [{ i.i: iii:s i,i \i I’l ics. 

[iIm'. |ii‘l!h' ^ ; i>l ;(lius, i-c^i liinili's, (‘imsidri'iM's ( uiiiiih' 

\ .1 It' II i . |i.irl 1 1 ' 1 1! 1 1 I'i'^ KMi'v (It* . 1 ' <'l-'lli's^ill^^ 111 r 111 inn iH'i's , si'i'tiii I 

(mil ii I.I I't.i . ill* . nun inut rchilivi'iiiniil n I'anjilf />, nl ilrs nii'm'tiut rrlii- 
(iNi'iiiriil .Ml niiMliilr \, nil rr i|iir nniis jivtiiis iHiiiiiiU' iliiiis iin iiiilrn 
Mi iiiniii’ li- . inniliilf-; |ti iiii‘i|t:iii\ ili* its mi'iiii's rtiiM'liims. 

\u III |iIm ijiiaihl nil ‘.r |ii-M|insi> iiiiii|iii'itinil tin r;i|rii|ci' ilrs limili'.s 
-.11 pi' I I 1*11 ri >. ;tii\ inni|iil<>>> ili*s ^l*|•ln^•s jp'*iii*r;iu \ nil ilcs I'cslns tins srrics, 
il n’t". I pmiil iiiTi". .;(ii’i* ill* ll»•|t•|•munT r\;n*li'mi'nl li's iiioiltili's pi'inri- 
p.ni\ 'Imil il i'''! Il l l(^n•■•llnll. rl run jiiMil sc l■ll|li^■l|ll■r dc chcndirr 

ill’ > iiiiiiilin''t Hiipi'ni'iir.K, ;i ,-(•>, hihiIiiIcs. 

II c .1 1,(1 ill* d'i’li'ihln’ li**i pi'iiii'ipcs ijiic nous vciiniis irindiipK*!' iimn 
I nlM hnll'. ill* pluMrill'i \ illlaiilc't. Snil C|| ciVcf tl||C I’llllC- 

Imii iliiMiii'c ili'H v.inalilc*. .r. y, 3, *-1 I'nii aMiiinic a its varialdi^s 

ili*’> Viili'iii iiK.ii'Mi.iii'cs . 1 . i , Ics mnillllcs snii'iil )'CS|ici!li- 

\ cnicnl S . \ / Il* iiiMiliilc lie / .r. v, 3, ... dc|icndi‘!i loiil a la Inis 

lies mniliili*'. \ cl lies rappiirls iiiiaj^iiiaircs yi . y , clc. Or, 

Mil pent • liMi'iii i'CH lappMiis, nil |iliili'i( ics arcs dc cciidr (pii s‘v 
li'MiUi'ii! I ciili'Niic*.*. ill* iiiaiiici'c ijiic Ic liHidtilc dc /'(.r, r. j 
ai ijiiiciT la pills i^r.iiidc Nali'iir pnssihlc, Ics tniiiihi'cs X, V, /, ... itS'* 
l.tiil li's incijM's. i ,‘cr.i relic pliisM|-.iii, If valent' Dll relic valcnr //nM.'/’m/mi 
ijuc jc t|c‘M; 4 Hc par la caraclci'isliijtic A placcc dcvaiil la romdinn 
f *. »*l JC pi.itiVc : I” IJIIC la rnnrlinii / 1 .1’,)', 3, ,..) csl 

licvclnppaliic cn iiMc siM'tc rMMViT;{ciilc iiniMnncc stii vaiil Ics pnissaiiccs 
a’‘Ccn«lantf« i!p* i , v» •• •• ijnainl, Ics ninilnlcs ill's \ aria Ides o, ... 

i-laiil c>iaiiv Miunrcricinsa V,Z.....la Initclinii ...)rcslc 

iilMC Mil CMiiiimic pnur Ics iimhIiiIcs \, V, mi pniir dcs Mindlllcs 

jdiis jicliis dc i-cs iiiciifcs Yiirialdcs; ’.•.’'ijiralnrs, dans Ic dcvrdoppciiicnl 
dc /’i 1 . 1 , 5, ... I snivaiil l»’s j»nissaii«*cs asccndanics ilc .r, z, . . 

Ic cncjlii lent ill* I v' s"' . . . nllVc nil iiindulc inlcrii'iir an ijindicnl 
iju’mh idiOcnl cn .livisaiil par Ic inmUitc muxiinuiii dc 

/ j\ r, , Tela pnsc. si run alirilmc a .r, y, a ... dcs valciirs 

rccllc«« MM iinajjiiUiircs dmit Ics iinuhilct* yj, ... snicnl, plu.s pciils 
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quc X, Y, Z, .... los Lcniios (liMh'volopjM’iiK'iil <i(^ hi lonclidii 

/ (,x‘, j, 5, ...) odViroiU. (Ins niodnios riis|)('C.liv(HniMil iiilrriciii's iiiix 
terinns (inmispondanTs d’Hiui roiMdjnii d(^ H, vj, *C, ... (ihl iciidi'a r n 

niull.ipliaiiL Ic moduli; maxiiiHtin dc. ... ) par h‘s soiniiirs drs 
pi'(3grcssions jfdoniotriijUPs (|ui out pour (inujiicrs Ii‘I'UH‘s riiiiih' rl 

V y» 

jioiir raisons los rapi»oii.s —•» y, -)'•••• Dom*., si rmi iir{'li['i‘, ihiiis lo 


(hivoloppcmmit do la pnunliirn lonclioii /Or, y, z , ). (O'l'lains ((‘riiirs, 
par (3X(’inpli! (MMix dans Insipuds IV.xposaiil. dc ./.■ rsl rpal nil siipi'i'iciir 
ii /i, roxposaiif. do rngal on siiporioiir a //', i'oxpnsaiil do :• opal nii 
suporiiuir a n", o{o., r(‘rn;iir (') (mmiiiiso s(*ra jdus polilo ipio la snniiin' 
dcs Pii’inos oorrospondanls do la so.ooiido rniolion, ol par I'tuisdinionl 
inloriniiro an prodiiil, do A/(;r, .y, 7 , ...) par los roslos dos pro- 
grossi()nsg(;nniolri(|uos oi-dossus inoiilionndos. 

Obsorvons onooro ([ii’apros iivoirdolorniiiio on roiioliun do X , V. . 
lino limil.o siipdrifuiro an roslo do la sdrio qtii roprosioilo lo ddvoloppi'-' 
imsiil; do /(a;, siiivaiW. los puissaiiros asropdanlos do 

s, on dovra tdmisir X, V, Z, ... do iiiaiijoro a romlro oollo liinilo la 
plus polilo possildo. 


■ Hi I’on voulail. ohiotiir uno liniilo siiporioiiro a la so di-s modulos 

ilo.s lonnos ([ui, diius lo dovoinppoinoiil do y xi, ... 1, (dl'roiil iin 
dogrb I'jgal on sup(';rioiir a //, oV.sl.-a-diro dos lornios dans Irstinols los 
oxposanLsilo .f, y, z, ... ofln^ut him; sninini^ ogalo mi siipdrioiiro a /i, 
il suffiraiL do (dwirolioc uno liniilo siiporioiiro. an roslo do lu sorio(|ui 
ropi-fisoiUo lo dovoloppomonl do «v, as, ...) snivani los puis^ 
sancoa asi!en(lan(((s do a, ol. do posor, dans ooUo liinilo, a i . 

Los princiims ([uo nous vonoiis d'dlaldirs'appliciuonl Irds laoilonionl 
auxs 6 rios ijui roprosonloiU lo.s d(!vol»pp(!iu(Mils dos I'niiohmis oxpli- 
cites iruno ou do plusiours varialilos, ot rournissoul. pmir 00s sorios. 
non scuienioni, dos roglos gonoralos d(! onnvorponoo, nniis oiionro dos 


(') Lora([«o los lonnos sonl rflola. I'ornmr o.-maiis.. a ,..mr mo..na la v. 

numonquo 0 lour som.no. Lorsqn-ils .lovionnonl hnughmin,., naln n 

sommo pout sorvir A rnosuror I’orrour doiu it s’ngil. 


liiair 

iiiAinii 
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iiniiU's su|i,.ri.'iin>.; ;mi\ nindiilt's drs (rnm^s (d aitx nmuu's 

'l'"‘ ■■"'iHii.'l qiiiind nil rnlrnln sriiU'itirnl nil HThiiii iioiiilinMlt! 

Utiim-wii (oih Ins aiilrrs. Uoiir nlnmlrn rappliralloiulos 

mnnirs prim ipns :i(i\ si'rit's (|Mi vrpivscnfniil Ins iliiVf.loppninnnls (rnni! 

I'l'iMciirs I' intplirilns ilnlrniiiiinns p:ir utin on pliisioiirs 

i'(jiiiiliuiis ii4;.'|trii]iii‘s nil (ransriMidiiiilns, il siil'lil d oiisnrvi'i' qirni) 
Vi-i-Iii d,’ la rnriMuIn dn 1 n( drs riinniilns aiijiio^nios ({iii sn 

d('<| 1 1 i '(I'll I dll I'alriil di*s rnsidiis. Ins r-oi'tliidimls dns li’i’jiii^s ^I'linruiix 
daii'( ITS iiii'iiii'H Hi-rins pniiviMil rln‘, nnniinn dans Ins sni'ins dn Taylor 
nil df Mai’laii I'i n , i‘\ pi iuirs an nioynii drs dri'ivri's drs divrrs oi’dri^s dr 
i rrliiiiir ^ Iniii'iinii'-.. r| «(ii'rn ruiisrijiiriirr la ili'dri iiiiiialioii dr liiniirs 
siipri iriiri‘'-( aii\ iimdiilrs drs IrriiM's {^riirraiix rl mix ri^slrs di^s sdrirs 
prill rlrr rrdiKlr a la drirniiinaliini drs iiindidrs iiui.vinui dr (U’S 
inriiirs Iniii’iiniis. On pniirni dniir rlaldii’ pour l(‘s srrirs pi'oposrrs 
ilin. rr^drs dr rniivri|»rnrr, r( Irniivrr drs liiniirs siiprririirrs aux 
rrslrs drs sri it*'*, nii pluldl ii Iriirs iiindiilrs, |ai sriilr (pirslion ifiii 
I'rslrra iiidrriM' ^rra dr savnir si Irs sridrs, siipposinis roiivoi'j^riitrs, 
Hill rlirri ivniiriil pnttr sniiiuirs Irs rmirliniis iinplirili^s doiil Ir (!('iv(n 
I npprniriil li's a pindiiilrs. Or. nii prill, s'appiiyrr, pour rrsoudi'i* 
rrllr (|iirsfiiiii. siir di's prnpnsiliniis f(riirralrs srnildaldrs a rrllrs ({tir 
jr Vais rimiii'rr : 

I'lii iiui in I. SiijinnsiuiK ifii'u/tr foiu'lion imjiUdla u do. (a mriahlax 
mu! tl^Urnnim-o /t.ir i//ir rifimiiiiii idf^i'hnqm'. tm inimccndufitOy (ju'idh so 
rt'thti\r d fmur uti’' i tifnir milfi: »/r .r, ot f/uv /'on nil ildvohppil ooUg 
fifiH'liim Ufi/difi/t' r/i tu/f \rrio mdtwnoo suivunf ks puissanoos ascan- 
da/ilrs dr r pm- hi fmiiiuh do .Mwdntuvi^ dv I.tt^ran^o.^ e.to . , oh , co tpii 
n-oirtii nn ndnn\ ptir In mvthitdt* dosonoffivionls inddornnnos, lAasomma 
do roitr st rii ! rprhfiiiriit (n ftmoiinii n, si laoiUeur do iO osl follomonl 
r/it>inf ipir. In si-iio rinnf otinorrponio, in foiwJtnn e i'pUoilo do. .v of. u (jid 
omi^iifttfo ir pmmor tnrridtrr dv rdptntion dtmnoo snit ol(o~i)i(^itio devo- 
ffippnldo vfi nno yoiio nmvt'r^rtifo tiriloHHOo. suivnfit /os pniss/iHoes (iscen- 
dntilox dv /(( rnrtnh/r .r ri dv hi dijfvronoo u — h ^. 
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suit LA mkcaniolk 

TiiKoiiiiMi: If. — Stifiposoiis (juc. iduxiciirs f(mi'li(>ns iinjflwilcs //, r, ir, ... 
(h plimeurs mtrtahlcs Zy ... .soicnl (hUcriiutuu'X par unc on jihisirurs 
('qualiom nl^<‘'l>n(pws on /rmisctf/idan/cs, qucHt'S sn iriluitniU ////n, r,,, 
... pour des txdcurs nullcs dc iVy _y, Zy .... n (juon nil drvvloppr <:<-s 
fonctions iiuplicitn cn sihies ordomwcx xuivnnl Ic.s pnis.snnrrs nsri'inhnitrs 
d<ix,y, z, ... par In formulcs dc Mnrlnurin, de Lnprnfipr, r/r.y <n/, re 
(jui irvianl an n ah nr y par la nnUhodr dcs ('.oc.f'/h'irnls linli'‘lrnnun''s. l.rx 
sofnmas dr. an .sarin rrprd.srn/rronl In ralru/s dr //, t', tr, ..., .n Irx 
mdmr.i do. ;Vy Yy Zy ... .wn! Irllrmrnl ahotsirs qucy Irs .srrirs rinnl ronrrr- 

g'nilrSy In fonalium r.r.plddlrs dr Zy ..., //, r, ir qni nm.sh- 

Itiml Irs pnnnirrs mrmhrrs das npuilions donnrrs, .soirnt rllrs-indnirs 
davrloppahlas m srrin rom’rrp^rnfrs ordonnrcs snivant Irs pnisstinrrs 
uscmdanlrs des rariahlrs z, ... n drs <lilfrrriirrs n • • n„y f r,., 


Pour (lAiiionlnM' or.s projUKsilions, il suHil rvidciiinM'til il’ohsi'i'vrr 
<{uij, si I(‘.s r.oiMlilious rnoiH'iM's (') soul, rcniplit's, Ick pnMiiii'rs 
itionil)i'(;s il(^s iM|uati()ns (ioiniAcs, apiTs Irs snhslilitiioiis drs vnli'iir.s 
fji'ini'iriilos d(^ u — v <•„, w - ir,,, .... srroiil iMinnn* drs srrirs rtin- 
V( 5 i’f,n!iUrs rrdnmirrs siiivniil. Irs |niiss;mr,r.s ascrnd:mlrs dr .r,,)', c:, .... 
(d, (|iir, dans ros srrirs rniivri’f^rnlrs, Ir rnrl’llririil di* rliiii|iir lin'itr^ 
sora icIrniiijiKUiirnl iinl. 

Au surplus, sails ir srrmirs dr rrs |H'r[Hisilioiis, r( m .s'appnynnl 
siir drs I'oiMiuilrs ([ur foMriiit Ir ralrul drs rrsidits, on [iriil rlidilir 
dii'rrtrmrnL drs rr}»lrs di^^nrs dr rriiianjur sur la r.unvrrpiriirr drs 
srrirs (jiii roprrsrntriil Irs di'ivrlrpprinrnlsdrs rnindinns inipliriirs, rl 
sur 111 lixalJon drs liiidlrs siiprririirrs uux inndiilrs ilrs rrsirs (jui 
(joinpliHonl Irs srrirs. 

( ') Aiix coiulilioiifl rtitoiicAos ilium los ihAorftmc.s I, U, IN, il ninvioiil il'ni iijminu- nnn 
Hniis laqiiollo nos IhAoromoK imiirniionl ijiirlquofolK ilovonii- hmxiuUH. Oilr n)intiiioii rsi 
(|uo cliaoiinc dos hAiIcs, (|ho I’on hii|)|>ohu iMiiivor^juiiliw, m» itim.so ptis il'nirn 
(|uan(l on romphico sos tIill’AronIs lorinoa pur Ioiivh viiIisuih iiimir'i iipu-H, nu pluH tUMtonili'* 
iiioiii pur loiii'H tiuxIulflH {voir los Jlduini^s itniUj'titfurSy p. fni ul iiij ("i. 


(«) (Unvfcs lie rniichi/, s« s^rio, 1. j,. 08 ol ij<,. 
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1)1 

liCs |)r(i|Hisilions c.i-dc'ssus pi'uvinil (‘luiorc ('‘(rn 

t'l.t'iHhn's ;ni cas <»u his rnii(‘(i(nis iiiijilic.ilos snniii'nt dolor- 
iiiiiKM's |iiir (h*s {'(jiialiiuis aiix diUV'iTiiccK lini('s on inlinimc.nl 
|M'l ih's, «iu Jinx (lillnriMicns pjirliolli's, oii Jiux dlUV'n’iici's im'dfM's. Aiusi, 
('ll |i!ii'liciilii'i', (III |Mnii‘ra Ic IIhuhviuh suivaiil : 

riiiioiii.Mi; IN. - Soicnt f/orimrs /t/.nsicurs ('(jna/ions ilijferc.niielles 
simii/ffuirrs t'/ifrr hi luiriahh’ .v, t/i's fonclions inv.onniu's dc- 

nir/tthh'^ (•/ fvurs ihU'isH'fs dc //mv.v o/r/mv y', z', s", Sup- 

piistfus d'ltidfurx tfttr fKtr hi nuhluulr th'.s cocjjwicnts indelenniiids on ail 
dnrloppd \\ z, ... vn scnvs ordonnvc.s suhunU h'.s puissances ascandan/cs 
dc ,(•, Lcs soninics dc res scries rcprcsc/t/rronf Ics nalciirs f^c/icrales de, 
r, V, .... si la rahtir de .»-• es/ felle/nent c.hoisic tfiic, Ics series doni 

il .vV/'|/'/, d par sni/c relics /pii represenferonl. les derivees <le s 

etant raneerip'/iles, les fonelions c.vplieiles de z, z', ..., 

tpii eansti/fir/H les premiers memhres des e<iualions donnees, soienl r.lles- 
mdmes devciappnides en series rarn'ei'i^enles onlonnilc.s sidvnnl les jnus- 
sfimu^s nseendanles de .»*, el des diffe.renres ipi'o/i ohtient en relraiwlxinl 
des ralcars pvfierales de z, ..., v', z', ... leurs vuhiiirs i.ni- 
tiales eorrcspandanles ii .r : : o. 

.)(• iTai |iu ijii’ind'KiiHM' ra|ii<i(^iii(‘nl (}U(d(jn(^s*uns di's pi'iiioipaux 
rr'snllals ('.(iii(i'nns dans Ic Mi'iimirc (jiic j’ai I’lioiuiinir d(^ pn'jsiinlai’ ii 
I’.Acadcmic. Cc Miduairc rcnlVriuc. I'lUMJi'i' ; i" uih^ (lu^oi'ii'. dn la 
vai'iiilinii di’s (’(tiislanlcs arldfrairi's (' ). plus j^M‘;iH'',i'al(i (d. a (iii(d(]Ui'.s 
('•^ards plus siinplt' (jin* im’.Hcs (|ui sc Ircnvcnl. cxposiiiis dans 1(!S 
Alriiitiircsdi'.MM. Laj^ran^iS l.uplac.(Md.l’(tisson; i»”d(^s iiiU'igralcs d{'dinins 
pi'npri^s a I'cprcsciih'r, dans liMlcvtdnppcniciil. ('.niinu dc. la I'niicLinn H, 
Ic cocriicdciil dll sinus nii du ensiuns irnn an}^la dnnnc; ')" des lor- 

. ' f li.dis lilt Mi'-Iiioirc iMCMCMlij il rinjilliul, .M. O^ilraj^riidski .sNUiill uussi (iocn|i6 tlo hi 
MMiiilinii (ii'« l■.llllHltl(^lcs iirliliniirciH, «»l il nvail un|»llqno, » «o (\m j(i crois, iino formulo 
lid M. I'niti'jrr I'l In r.nivnr.%iuii ili-s lormoH qiii oimniostiiil lo tlnv(ilo|iiima(jnL iln In foiic.- 
linn U cii iiiir<},'i-,di!s ildllnics; mnw. n’nyiuit iiiriui siiuviinir iiotiriis iln cii Miimoiro, Lout 

pi,, y. |Hils ilii-d iiti, dVsl *|ii(i, ihms in caM cu qaiilMn«.-(-nnti8 do hcs fiinmiloH coinci- 

lUmiiniiUiv.-r .iiich|UcSMnic8 iIim miniimw, jn no imUomls on luiciino iniiniiu'O liii fionlnsloi' 
hi |ii'i<ii'il('. 

Orufirt ifr t‘. ■ S, n, 1. XII. 
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mules (i’iiiterpolalion (jui sorveiil h (lehM’iiiiner iiiii‘ rdiicliou (uilir'iu* ilr 
sin:i;eL(le cos.r, qtuiud on eoiiiiail un iioinhrc siiClisiinl di' vnlnirs 

pardculieros de cotf-o loiudion ; /\" plusicurs devidtippc ills 

nouvoaux dejia (‘onelioii H, avec dos (oi'niiili's propia's mdii sciilciiit'nl 
a rournir los lermos d^em^raux do oos d(!vidopp<‘iiionl.s, uiais em-nfr ;i 
determiiii'i' les liiidlos dos orrours omiiiiiisos ({uaiid on luiiiscrvi’ simiIi'- 
metiL cerl,aiiis lerntos mi ii%lif(oaiil. Ions (!mix i|iii los siiivmit. ,li’ 


rnontro aussi dans (iinds oas l*uii do oos dovoliippemi'iils doit olio 
employe de preiermtee a raiilre. Aiiisi. on parlimilior, si I'nii ilmimndi' 
les pcrUirhal, ions pr()diiii.os dans lo iihiMvomonl irnno plandle par iiiio 
aulre planete, situeoii tros pmi pros a la inoino dislaiiro dii Snhdl ipio la 
premiero, le.(i(!V(!)oppenionl. lunployo jMS(|n'ii'i par les nslrnnniiies 
devra cire rojete, o(, il latidra liii sulislilnor im dos aiilres develniipo- 
meiita ei-dessus inmilionnos. On dovra done roe.oiirir ii cos iniiivi':iii\ 
d6voiopp(imen(,s dans la (hoorio. dos polilos plaiieles. ijiiaiid on rorlior- 
chera los inet,oiiites (jiii dopoiidoni do lours allraolinns iniiliiolios. 


All rosto, si rAoadoinio allarlio (|iioli|no prix mix Iravmix dnnl jo 
vioiisderenirelenir.joponrrai sons poll do (mops liii oHrir d'lmlri's 

Memoiros dans losquols jo nionlrorat d’lino pari nii j.imiI 

appliquer lo (udoul dos rosidns a la llionrio dii devrloppeinonl tlos 
foncLioits iiMplioilos, o| do I’anlro o.oinnioni on peiil s’assiiror 


convoi'goMoo dos s^i’ios qui roprosonloni los inloKi-alrs dos «‘qiiali..iis 
lidroroiiliollos linoairosounon linoairos. ol lixor les iimilos siiporien ims 


aux modules dos rostos (|ui roinpIMonI m-s memos sArios, 


rOHMUUtS rouu U |,KH roKOTInNS l!» sftturs. 

Oalcul ihs limittis (•)• 

Soicnl,/; un arc reel ot n un nonibro oiUior. On Irmivm-a. 


sant /i> 0, 


on sup|»ii- 


(■) U Mimoiro qu'oa va lire est ano parlio do coluf li.ln.Knq.i.in .'i T„n„ 



irr SUM LK CALCIIL OKS MMi riCS. 


:)!) 

<‘l, I'M Sli|l[)flSflMl It - O, 

(’•0 / lIpz-WTi. 

• - 7t 

Sdil (l(\ plus 

' /{.!:) : : a„ «,.r -|- 

uiic roiii'liini I’lilirn*. ill' la variaMi* x. Si I’on aKrihnu h I'.i^di' variahlu 
imr valiuii' inin^niiairu .u ilonl. lo iiinilnlr soil, X, I'U sorti', iju’on ail 

'.r- \ 

- 1 . . 

nil I irora iti's i'lirniiili's i ) ol. (•-•.) 

/•■' — /■’' / I \ 

/ /(•!•)'//>■ / -in 5 

V. r. \-f' J 

nil aiirailiHii’. 

(:i) j /(.<• ,)///! ' - aTr/(cO. 

II osl (railli'iii’s I'arili' iri'lcmlri' la (‘nrimilu ('A) an cas ni‘i /(.r) luissii 
iri'lrr iiMi' i'niiclinii <•llli^|•l•, ilr .r. lui rdol, on a giinoraliniii'iil 

I'v/cn 

\ \/-. I 

()]', si I'nn iiili'f^O'i' los ilriix iiioinlii'iis ilo ri'ijiiaMoii pri'iiailiniLii ; i" par 
nippni'l a \ o( a |)ai'(ir lii*. X ^ .-o; par rapporl ii /> antra las limitns 


an (K.l/, Niiii-s III iiii lol qii'ii ii <^lo |Mililil^ a oiUln i^|)iii[iio. ScnliinifitiL, duns 

IVniniii'd iliH I'nnililioiiH kihim li>Hi|iiiillas Hiibsisln la fiinuuln pur snilo, diins km 

I'liiiiiuii's dim llidiirniiiim II, III nl VII, hmis iivims ai'U (lovoir, piir In iiilNiin ipin tuiiis nvons 
linji’i iiidiiindn iiilli'm-H (zWr, (Inns l« Toiiio I da wil Ouvnif^o, In lln do lii NiiLo .Vac 
riniri'i'otinii tlrs t'uHnlinns di0mii4t'.llrs dt's mmvvmvHis plmuUttirvs, p. :1 :a) ("), iniiii- 
li(intu)i', nvi'u Ins fniiiilionH /( ^•), ./'(a.;, j), nlq., lours ilorivdostlu pronilur ordro, ul iijoii-' 
Inr (III onitHikpimiiu' lut tovUnlii Mdiimiro lillHiarii|ilii(^ i]unl(|ni.m iinils quo nuns (ivons 
pliiiu’m luili'n piu'imlhtmos. i>a plus, pour siinplidur los uoiailons, nous ddsipnoiiH soiivoiU, 
(-otiiiiimHiiis I'nvoiis rail liuiis pltisimirs ()ir(:U|islniious, los ddrivdos iriiiio foiiuliim roln- 
livim n divorsim viiriiildos .r, r, A Tuiilo dos lollrcs (iuraulfivisliqium Dx, D^,, l)/„ 

Oh di'i’iviiiil, pur osoiaplo, 

I>r/(.c) mi lion do ■ 


( <« 1 IHitifcs lie Ciiiivh]/, a» Hi>rK 1. XI, |». 5«. 
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p ~ — t:, = t: ; ol si Ton suppose quo lu (bnctioii de X et de p, iM'pi-d- 

sentec par/ (.r), rcste finie e(. conliiuic (aveo sa ddrivee), qiud (|ii{> 
soil/), pour la valeiir alhdbueo a X et pour ime vaieur plus p(^(.i(.<\ on 
retrouvora prociseuicnf la formiilc (3). 

D’aulrc part, coiiiiue on ^dx — x(lp\j— r, si Ics ronclions ddid vecs 
f \^)i /" \^) »’psten( elles-meines finies eL eoiitiiiiK’s 

pour la vaieur attribuoe a X ot pour dos valours phis potilos, il suriira 
d’appli((uer rintegration par parties a I’intogralo 


r^/U-) 

J-T. A’" 


pour en coucluro 


dp, 


ot par suite 


Oil, en vertu cle la forniulo (3), 


(ii) 


-L rfkldn = J^'lL- 


Si iafonction /(a.-) s’evanouit pour unc valour niilio do x, riVina- 
tion (3) donnera simplcmcut 


(5) 


I f{x)dj> = o. 


Des formules (3), (/|), (5) on pout aise.mciU doduiro, oommo on va 


le voir, cellos qui scrvent a devcioppor unc fonction oxplicito on 
implicite de la variable x en une serie ordonnoc suivant los piiissaiioos 
ascendantes de celte variable. 


Si, dans la formule (5), on remplace/(a?) parle produit 


a: — a: 



I',!' SUM l.K r.AI.KdL DKS MMII'KS. 


(M 

,r (‘liiiii (lillV'i’ciil (Ic r, rl h* iiindiilr. .r inlrrionr h X, on rn roii- 
j j /(.(■)/ ^1 t- 

<•1 |);ii' sui((‘ (III lu roi'iniilr 

r r^’^/Cr) 


('M 


/(■■) :j 

-*«,/ „ .1.* -.r 


l/i'iHiiitinii ((i) sii|ijnis(‘, rnmiHr lt!S t*(|illitions ( i) (U (f)), (jiio lii 
i'tnH'tioii lit' \ f'( fli' /» par/(*r) n‘s(,c liiiiiwil aonliiiiir [iniir 

til vali'iir allrihtiri' a \ rl pniir cli's valriirs plus piilitiis. 

('.timini' Ic rappm-t : ' asl la sfumnc dti la priigriission 

‘ ‘ .r .»• 


.r •» 

I . i-.;; t » 

.i.‘ .r’ 


ipii nsl Imijniirs rtmvi‘rK»‘i»U*, Ian! ipia la dumIiiIi*. ila a; ri'sl.n inlViniMir 
,„i i.i.Mtiili- \ .l.'.r: il suit .la la lonnula O'.) qua/Cir) sani il.Walnp- 
piilili- I‘|I iina saria (M-.|(iitnaa snivani las pnissaitaas asc.anilaiilas (la .r. 
si la iiia.luia .la la vat’ialiia m-lla ou imaKiiiaint a.atisarva iiiia valaui' 
irilVirialira a ralla p.u.r laipialla la Ini.aliaii /lx) (n\^ sa .l('u‘iv(‘(Mhi 
p,.,Mui<T anlra) a.asHa .IVlra linia al a.onliiiuo. Ailisi. an pai’ti.uiiini', 

puisijiir* li’s I'niial i.ins 

.‘MS.r, sin.r. a", aasCi ■ 

(al l(‘urs ^la|■iv(M^s (In praniiar or.lra) na cc.ssiMil jamais d’l'lni linias I'L 

IM'S r»n(!li.HiM srrc.iu hmjours (l.Hvliiiiimliliis iiii siiriiin con- 

vri'Hi'iili's siiivaiil las iiiiissHiKHW iiscoiiiliuiliis ilaa'. 

At) aatilraira., las rniirli«)i)s 


(i i .r)^ 


J 

-■•a’ ,.,.\7r— .r’ 


,|,ii, Icrsiiii'.m ullriliiin h .<• nmv viiliuir iiiiiiKimurc ili! la foi'iiiB 



(lii suit i.A AMui i; s 1 1 

(uisstnil (iivrf' iiuirs ilii iircniiiT nnhr i l>'tu ii.<ii . .^i 

(ilUli's ih’, ,r, iiii iMiiiiK'iil on ir hiiMlnli* \ .1 t, • . fj 

lililHUimill (ii’!Vttln|H>;j[»irs i*n I'ntivtTjjriili*'' 01 ill I in nr I m v ,nil li 

{)(lissailiM‘S iisi'«>iiiiiin((*s dr hi Viiriiildr .r. I.i uilnn ii'>dl< mi niu^n 
nnirr ili^ .r ii|}'ri' mm Miodiitr iiilrrirur ;i rintilr; in.n > rili . jimuKini 
(Irvi'Mir i‘l (icviiMiilrnnl rii rll'rl divrr|^rii(r>s -.t ninilnli' >!•' / irr^ ■' 
i'tMiilr. hinliti, ciiMiiMr Irs riMirljnir. 

I I 

I 

r , !■’ , rii> • 


ilrvirniUMil ilisi'iuiliiilirs |MMir iiiir VMti'iir iii)|}<- . 1 , ji.n • < nn ijm nf 

I(M‘S(|lir Ir iiiitdulr dr .r rsl Ir phis priil pn .nf.ii , .11.' u, nl 

jaiiiais di'V('lMp|ia(il('s <‘|l srrirs I.l.tnin r . I. , 

pilissaiic.i's asri'Milaitlrs dr .r. 

M sitil riu’llfl' (Ir la l'nf[lMllrHlh(iir. d.iti'.l.-.i. \, h,pprii,. i,| f , , ^ 
SMiviUll l('S [Mlissanrrs aNrrndaiifrHdr 1 . I.- (n mr nri,.i n i .» 


' / ‘'".H . I.V 

• a.' 1*1 III, 


l"l’.S(|Ur la r.MldiiHi 7(.ri .ri.i drv .d..pp,i!d .rn. 

jiiMiLr (ii'diuuirr siiivaiil Ir'i piii<«H:tiii-i-H a irnini.itjii-.,, .ji > ^ 




/i •'■} /<•'» i / f 


an tiiriMvinr dr Ma. I.im in. 

7' ''"""'""""''I' # , 

la plus praii.l,' viilriu- ... 

'limiiri nil y I'ail van,.,' |■a^p|,. ,, ,,,,1. . Ii.ii.k.it In \. |,. 

'I" I" '.MHi , 


(!)) 




(')(l(iiiimol«iiinilitl.i v »• , 

IlKJilllIc^ tin r 1' • f ' I t- 



i.r M II i.K i:\\x\\\. ni-:s i.imi i'i:s. 


i\:\ 

' •' -I •' •<’i li'i iiw ^!,rin‘i;il tir |:i jirii;;n’^sioii }‘t'Miiiu‘lri(Hii‘ (|i)i ;i 

|l<>|||' Mllllllll' 

- \ i I. 


. ii- ii- ilt' Ill' 


1 1 1 'i 





>il I ji.l'i M- 1 ,( Ir |i"Hf ill- |;i •.•• 111 * •MiiViTj'rnlr ijili I'l* liirsr 1 1 1 1' li* 

|H‘ihi‘nl 'If f < I I, « )(( [mnn .ul I'lumr :iri iv«‘i' :i l;i mciiir i iini'liisiiui dr 

hi liKiii ii-i I- ' iiu .1 hi r , 

Mil ,\ ;,!i'hr| .(h'lnr h I 


I ■ 

.t '* 


. ‘ '1 . , 


Ihll' Mill*', hi I"! hiitir ( t diiiitii'i'h 


h ^ I /' 


! f •« 


If 1 »i I 1' 

I * 


' :.i .. 

■ r; ’ 




I 1 1 


J ■ I > '{(•, 


iJnjif h' i.' .li-d*’ hi '<riir >lr M.f htntiii |irH|if|i^i*r tri'iur 


SI’ V' « ^ . "■■■ til*’ *■’ I" ‘ fvrllUnM Ji'tv fl *»>t jtl.lll'l IHIllllir*', 

* , ?«' a.'Vj'jKiii I . I> *|>i 

i || ►.•’(■-I • i( , V -B rr I • » J J 

i.f. J'.Jr-SnlJ . 4 SV j!l • lo>5 lii-t I'jS if |l:(I it' j«l*in tlfixlxlf’ »|'l'' ' « |lllt«'*>* 

..«i' .ji ii-j «! , ijjii.’.i'i.l •'>< t.f.'ti 1 In’! V ii. .« I' ’ iji , •'* [i.ir f'f'iini'HUf'Hl ri* 

5 i.iji: fli'Sil nui; liciri.* ilis ’^|ti ‘Ol flfti' a* rn ilhif.inl I'tir 

f-: ,i i i I*-.''#!.' lf= I'lfit Mi ‘1 m t ‘M't*"*'' ”** 

f) >j ii|rt j ■ ♦ ?, -i |‘-«f «?, 



suu LA MiccANioDK CKI-Ks rr; 




sera 

(la) 



.r" 

.r ) 


/(.V).//,. 


Or, io niodiile do la loiiclioii ronroniioo sons lo j dans I'liilr 

ffrale (12) olanl, inrorioni* a roxprossioii (1 1 ). il i‘s( tdair i|ii’<in |Mmrj"ii 
on dire aulatil do I’intopfrahs iiidiiio. 

Eli rdsuinarit o(M|ii’on vionl do din*., on la proposif ton 

vaiile : 


TiiiiOTiKMi’ I. — La fomUion f (.v) sent {livclopiuihlc par hi /'arnath' 
de Maclaarin en unc sdrir coiivvri:;('nl.<; ordoniu'c snivunl /o,v jut lasanrrs 
ascendantes da si le modalada la rariahlv rt'aUv on i/i/api/iaira .r rim- 
serve line valeiir wfdrie.iira ii ra/lc paiir hiiiiirlh' hi fuiirliaii ( on \ti 
derivde da premier ordrid) r.esse d'lUrr fiiiir at rnnliiinc. Soirnt \ rrHr 
darniere val(iiii\ on une milaar plus palilr, cl .r iinv r.iptrssion iinfi^'iittnn' 
(pdoffrelc module X. Las modules dii larme i^dnrnil a! dii rrsfr tie hi 
sdrie de Maalaurin serotU respee/ivemenf iii/eriaurs lui.e modules i/ii fer/io' 
general el da resle de la pr()i>rcssioii. pdoinr/rh/ua ipii a jumr soni/fir 

(. 3 ) 


par consequenl aa larme p^mdralel au resle de. hi progression i^eomd- 
inijue (pii a pour somme r expression (10), I desipnunlle modnh' de 


De memo, si I’on ddsi^io par / (.r,.r, s. ... ) mir rniH‘(i<M) dcs 
variables a;, y, z , . par a*,,}', 3, ... dos valours ima^iiiniros al( riliiidrs 
. a cos variables, par X, V, Z, ... los niodub’s do .r, r, 3, ... ol par 
•■•) lii 1 'tt‘ile <lii do /(.tr,,)', 3 , ...), o'osr-ii-diri' 

la plus grande valour ([lie 00 imululo puisso aoqudrir i[Maiid mi v I'nit 

varier los rapporU imaginairos 1 sans obiingor .\, \\ Z 

on (itablira facilemmiL la prnposiliun snivaiilo : 

Tiiiioiu^MK II. ™ La/onclionf(x,YyS, „. )seru developpahlr, par hi 
formiile de Maclaarin dlendue. an cas de plusie.urs vurialdes.^ en tair serir 



I':i' SlIK I.K CAKCliL DKS LIMITKS. 


(i!) 

< i>nvrrt:i('iilr onltuiiirr siiivanl h's lunssiiiiv-cs ascvndunlcs dc .r, v, 
si Irs fiiiulidi’s ilrs nttridh/rs m-tlfs nn inmifinairvs .v, y, z, ... conservcM 
dfs ndritrs i/i/rriritn's t) rt'Ues pour ir.upw/hs di fonriiou (on I' line dr scs 
drrivrrs du prcudi r ort/ri‘)tu‘.\'xr d'i'Irv. finir rt rontinur. ^oirnl X, Y, Z, .. . 
r/'.v drndvrrs rulrurs oil drs ridnirs plus pelilvs; r! .v, y, z, ... das 
r.vpn'ssious iiniif.:;in(i{ras t/ui offh'nf pour uiodidas X,Y,Z, .... Las 
uuulu/i'S du /rruia .•‘ihirrul at du rastv da la sdria an (juaslioii .saj'onl 
raspraiivainant in/rriaiirs uu.v luodulas du leruia i^dndrid at da rasia. da, fa 
Sana ipii a. pour sonuua la prod ui/ 

(111 . . ... A J\-a, 

\ » I f‘ ' •* 


pur aonsdipiaiit uti /anna pv/ta'rul at uu rasia de la .idna. ipii a pour 


sonuua 


\ V_ 7^ 

\ i: ^ • /I /• ■ ■ V 


A./\.'^ .r, • ■ •)’ 


7 j, '\,i'lutil las modulas tla .Vy z 

Tcltt'ssMiil lis |irn|iiisiliims tliins li* r.iilc.u! ili^s liiiiitiis, sorvont 
(Ir hsisi' ii lit lln'iiric du tli's (!X|i!i(;)lt‘S il iiiio 

nil ill' |iliisit'tirs viii'iiiMrs -r, r, siiivnnl. li^s |Hiisn!iinJOS iisiiiMi- 

tliuili'H ill' •■■■ (Hisrrvims uii rrsl.r (ini! In llii'inri'iiu! 1 pmitndrii 

:i|i|tli([in'' iiii’Miii' iiii ili''V('liiii|H'iiiniil ili^s riUM’l innstln plusinm’H variiihlns; 
nir, iiniii-tli'Vi'lti|i|tt'f/U.,r. ••• ' siiivniil. Ins [missiim-.ns usnniuliinlns 

r, 3 il siil'lil Aa. iirvrln|i|HU', siiivant In.s piiissiiiions asoini- 

ilitiiii's i!(‘ 2^.. lu iiiitrlion 

/(a.i.*, ay, ao, . . .) 

iiu int'iiin hi suivanln 

/(«*./•, a^'y,a'*' 3 , 

... hliiiil ill's nitiuhi'i's nnlini’.s (|UnliMiM([ii«.s, ol, (1(; piisfir oiisiiito 
y. 1 . Kii fipiM'imI (inni'Kn iiiaitinri'. iin pronvnni sunn pninn iiiu!, si 

ihiiis Ic =- •••'"" “‘''KI'K'' 

,■^pMsu^ls//, n, ... lin 5, ... vmliciitlu ooiHliliiiii 

( ,(i j »/• i- n' L'-\- n’ . . ,.lt 

U/aivtfs lie a. S, It. i. Ml- 



(iO SUK LA MKCANIQUE CELESTE 

{h (‘taut iin iiombre enlicr donne), rerreur coniinisc on lo modulo d(‘ 
la somiuo dos termcs negligos i»c depasscra pas 


> 7 ) 


A''(A-i) 


Ay(a''‘.r,a^y,a^'G, . . .). 


A dosigiianf, ic module de a, et ce modulo ctatU suporicur a J’lmito, 
mais olioisi do maniere quo la foiiclion 

rosfo fmie ctcoiUinue pour ce memo modulo do a on pour des nindiilos 
phis petifs. Dans le cas 01*1 Ics nomhros kjc\k\ ... so rediiisonl. a 
1 unit6, la oondiLion (16) domie simphunciU 

/l"-!- .. .i//, 

el rcxpression (17) sc r6duit elle-momo a 


(19) 




La determination deliinitos sup^rioures aux roslos dos sorios qiii 
repr6sentcnt los doveloppemcnls des I'oiictions oxpliciles so (.rouvo 

r6duite, par les thooremes [ ot H, a la dctorminalion dos i|minl,it,ns ilo 
la forme 


(20) 


A/(.a;) oil A/(.x', y, 3, . , 


On IioiimitmcraeacesquanlitcscnsiihsliUKM' d’luKrns qiii siiraiiMil, 
ev.demmont plus grandes. Or, il estgeueralemont laoiln de dulnniiin.n' 
QU Ics valours exactes des expressions ( 20 ), ou du ninii.s doa n,..„l,r,.s 

ciiiisurpassontcesvaleurs.Ainsi.parexemplc, si i'o„ dusigim p,ir« 
uno quantile positive et par e la base des logarill.nies nopcrions on 

prenaiU succossiveniontpour/(a-) les foiictions 



on Irouvi'ni 
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A(./ I ,(■) ■ v(f/- rt -h X, 

«X, 

\ii' \ii ■'■. Af/'N^ A - 

Hr iiirnic, I'li prrii;iii( {M>nry(.j') Ins roiin-li(Jiis 

(i I:..:)-'. {i:!:.r) 

('( siipjidsanl X <■.' I , nn I ronvrra 

( \(. l-rV* ■ \(, 

/ \(l ‘ 7 ) " : A(| 7 ) ■' :(,..-X),“. 

r"ii tir(Mi!iil /'(.r) sin.r, In cai-i-n du inoiliiln iln slii 7 
snrail In (|inii'l liii li'iinunn 

( ,, nVMii/' . , . (•os('.' \ cos ft). 

Ur il siil'lil (In Ijiirn varinr I’aiiniln /> nnl.n> Ins liniilns p - ■ a, p :::.z 
|Hiiir ijitn <•<’ Iriimijin ai’({innrn loiilns Ins valniirs qu'il {xmiI ronnvoir; 
nl, n(iniiiinHa ilni'ivnn I'nlativ*^ a /m!sI jinulnil dn HX’sin/x'.ds/; par 
la liillnrnm'c 

, ,, sln('»\ nos/jl 

sXn,os/» ’ 

(|iii rnsin ItMijnnrs piisilivn, piiis<|nn In prninii'.r fnrinn (‘s! siipnriiiiir nl 
ji^ snroiid iiilnriniir il I'liniln ('), il nsl (dair tjun In iiinduln dn, sin.T; 
I'liiilra sans rnssn dnpiiis p o jusim'a j> --- -• Dime A siii.r siwa In 



( * 1 ilji i( (^roclivniucnl, pinjr <lnR viihsirs I'l^ellnH do :v, 


I •t ' 


.n‘ 


\ .'A . A I .y .3..|.a 


sill ,1! 


A.r 


. > « 


nl 


.V 
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inotlulo do sill x [lour .v —Xa- X y' - 1 , on sorlo (|ii nti jiiir;i 


A Sin.r 


(a3) 


/ on iroiivora <!(* lui^iin* 


A cos.r - 


On aura par siiilc 




/>^ - 1 • #' ^ 

a ±: .1?) -- — - — i v'sin’i/, 

' ‘.I ' 






Soioiil oiH.'oro u, v, <!', ... dos fono.linns ilrs variaMos I 

ii, V, w, ... 00 ((iio dovionnoiil //, o. <r, ... <|iiand on y roiiiphiro .r 
para', y parp', ? par s, .... On Iroiivora 



1 Af // rJ: 0 :l: 11' ,1 :. . Ah i Ai" i \n’ 1 , 

(aM 




(ati) I 

A 6*"/^^- « A OOSH. 

1 


’oohorolu* do i|iiiinli(o.s of^alos mi siipi''i’ioiin''i ii 
). il osl utilo do onnsidAror nun sonlouionl hm 
los plus polilcs valours ijuo jiuissonl iti'ijur- 
... (jiiuiid (III lail vai'ior los i'u|tpiui,s 

iV y 

•••■ ConocvoiiB (fuo, los plus grundos valours olaiif Imijnurs 

indiqiuios A I’aidodo la caraclorisliquc! A, on dusigni^ los plus [loiilos u 
I’aido do la 11161110 caraclArisliquo suivio d’un aoootil. uu do A'. Uii 
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li'niiV(M'a, (ui siipposanf. |)nsil.ir. 



\'(a 

1 ■ \r) 

A'(f/- 


<t - 

x 

pour \ <.(/ 


\'(n 

' - t - .>;) 

: A'(.^~ 


:. ;X 

- II 

IKHir \> n 

(^'7) ? 

' \'(n 


«\, 

A' 

© 

II 

X ’ 



1 

:v: A',- 

A' r 

•Vrr 

A'r 

.r v/~r . 



, A'.A 

'■ A'» 

:\',l 


: \'u 




1 :.0‘* 

r ■A'(.- 




} 

(•'«) . 

' ::A'(. 


} pour \ < I 

A'(,i 


-•r 


-l-X) 

'■ i 

(Sil) 


A' 

sin.i.- . sill \, 

,v 

' (MJS.r 

; »'Os\ . 

(;i<o 



A'(iJr«', 


\'ii.. 

\'7.a 


On aura d'aillc 

urs 






{:it) 




\'ii 

A 


A'« 




i' 

■Vi' 


r 

A f 



A'(//' 

-':'0 .A' 

u • ■ 

A'.' 

si 

iVii > A \\ 


( 

j y(u 

I:".') A 

' 

A 7; 

si 

A'T- > /U, 


Sn[)|n)s(ins qit’i’i I'aitlo do ros divorsos I'onniilos on viuiillo calouliii’ 
par t'Ki'inph' iim' limi(o oKaln on siiporioun^ a 


A 


ki; ' II 


I'll jsnpposiUll A//< X. On trouvora suor.ossivoiiimU 

• aP 


ot 

puis on on (■(Hudura 

(;«) 


!? ■"« A'(.i.‘-'- u) 

A't^.o — w) X ™ A«, 


A; 


Ar 


- II " X — A« 
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Lorsqu’a I’aido (le roriniiles seinblabics iicnlifis qui priuuVIont on ii 
(l('tormii)(: los (pianlites (20) oadfisquandtosovidoMiiuonl plus ni-jhhIos 
et (ju’ori pout lour substiliici* sans iiioonvcjiionl, il coiiviiuil. do olioisii’ 
les modiilos X, Y, Z, . . . dcsquels depondont oos niomos (|iianli(,os, do 
nianiiu'e quo los Jiuiifes siiporioures aux niodtilos dos l(‘riii(^s ^oMidraux 
dcs sorios quo Ton consider (5 et des restes (pii coinploloiil, oos series 
acquii-TGiit los plus petitfts valours possibles. 

Obsorvons encore quo, dans la rceborcbe d’une liiiiilc superioiiro sm 
modulo du reslo qui coinpletolo d 6 vcloppemeii!,d(; /{x), uii peuLsubs- 
(iltioriilaforimilc(n)la plus grande vabnir qui^ pnisso ao(|iierir le 

modulo do la fonction renlorniee sous le signe j dans I'iiitegraii' (12)^ 
c’est-ii-dire la quanlite ropresenloo par la nolnlion 


( 3 : 1 ) 


;V» 


— .r) 


/(-) 


En prenaiU ootte deniiere quanlite, an lieu de la (juaiitite (1 i), pour la 
liinite doiif il s'agit, on dinnnuera sonve-nl ia valenr de eelte lirnite, 
altcndu qu’on aura gcneraleinent 


( 35 ) 




— 0 .) 


Ax) 


= \« '(X--^) 


FT 


JIais d un (iLiti'o C(He, le calcul do cello ineuMi IjuiiUi di^vieiulra pins 
difficile. II semblo ([uo pourcolto raison on (b'.vra ord!naii'ein(}nl; pre- 
foi'cr la formulo (it) it la forinule ( 34 ). 

Lorsqu’on a determinf' la quantife ( 3 /,) on (oncLion do X, ii eonvieiil 
do choisir X de munierc (|ue cetto (|uanlite devieiiiie. la plus polite 
possible. Aim's I'exprossion ( 34 ), considen'io eoniim! uno valour parti- 
ciiliore du modulo de la fonclion 


( 36 ) 


a;» 

— x) 


Ax), 


Ost lout a la fois un maximum maximorum deco nimlule, rolativenioiU 
il Tangle/;, et un minimum relalivemcnt ii X, on eo (luo nous av.iiis 
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iiiiiiiiiK' nil ;iiili'i‘ Mmioin* Ir/mW////* firinajud <li« l;i ri)iic,(,i(iti (3()) 

{i-iiyr.. Ii' I uitM' \ 111 lies .l/fV/jii/rr.v lAf / 7 /<.v///f// ) ( ' >. 

I’oiir iiiuiil rcr mu* :({i|ilir;iliiiii ilrs |ii-iiHUp(!S <|U<‘ liniis vriions (rnia- 
Itlir. (l|•l•lmlls •>iir*-i*r,sivrnirnl |H>ur /'( .r’) Ics tlciix I'uurliinis 

ti ! .i) 

i|Mi. rum MU' <111 I'ii Ml, |M*iivi*iil rin* ilrvi'lopjiiM's I'n s^ii'ii’s non lilies 
iiril<nmi'<'’. ‘ntivioil li*> juiissuni'i's iisrnuljiiilos iln .r, la pi’c’iiiinrn, (|ni'l 
i|ili' '.nil .r, la s<‘i'n!iil«', ini'sijiir It* ititxlitlf t|i* .r tts! iiilV'l’idlir i) I'miiln. 
I.t"; i'\|in'‘.*.it'ns ( ''1 1 1 n jMiiir /'{■>■) i"'\ 

t’l |nini' / 1 .r I t i > 

u" I 

\'<i \i‘’ \- u\ ■) u ' \r' 

I, a jin’iMifri' iIi'n i-n i ’I7). ••nnsiili'rn* tM)ii)m(' rniinlinn do X, 

iii'i[iiit‘rt l.i I'liiH pnliln viilriir |Missihli‘, lorsijirmi siippnsr \ /i, ol 

nl(ii‘‘'< I'o^ ns |ii l“♦'to*ll'» M* l'l•l^llis^•ll^ ii 




cm'', " .('• 5 )“. 

’ « ' /< ■ \ ft ’ 


Hour if-, l|lt:mll(«'^• i I'lisniif litiiilc'' sii|M'n‘iriin'H aiix inodiilos dii 
|l■l’lnl‘ ttfiuTitl tin la ‘icrif i|Mt miiiVM'iiln In di*vnln|>|t!'lMi'lil iln r' I’l du 
H'-.|i* i|iii l:i rinn|iinli', !: dnsif^iiaiil In imiiliilr tin a', l^ii'nilliMiiiMiL lii prn- 
iiiiiTn n\|irns.,itiiis( iH ). riinsiilnriM* nuiniiM* Iniinlitiii dn X, an(|uni'i‘a 

la plii^- |ti'ii(n viilnttr iitn-siltli*. tin siipptisi'ra X 

Ins n\jirn*.siiMo» < IH I tlnvininlnml 


{'mi 


',7' V'..' 

„ ■ /m iv ai ’’ 


IJiinr ln> i|iianiiln’t ( iiOsmit ilns liniili'S siipnrinnn's iiux inoduh^s tin 


‘ ) tti I 'itui-iii . i" 1 . Ii. |t. 
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(erme general tie la scric quircpresentele dcvoloppement de(i 

cl du reste tjui la coniplelc. 

Concevons maintenant que I’on prenne pour/(x-) line iVaoLion 
rationnelle, en sorte qu’on ait 




IM 


?(x) et F(x) designant denx fonetions eiUieros do Soil, d’aillom’s p 
le plus petit dosnombres p. p'. p", ... qni I’oprirsonteni les modules 
ties racines do Tequation 

F(a’) = o. 


On conclura dcs prlncipes ei-dessus exposes : i” quo la Iraetion ralion- 
nelle^^ sera developpabic en uno serio eonvergenie ordonnee siil- 
vantlcs puissances asoendantos do. -r, Uml.tjne le modulo 5 dt; la yiirialilo.r’ 

sera inferieur ii p; 2 ® quo, si I’on attriluio ii X uno valour iiiliu’UHMliairo 
outre ? ct p, le resto dc la serio ollVira nn modulo inloriour au pro- 

duit _ 

i'* , K.-k) 

x-'(X-o' v{J0' 


D’autre part, comme, on appolant K la valour numeritiuc on lo modulo 
do F(o), on aura 

A *'(^) < ppV"--- , 

il est clair que le modulo dii rcslo dc la sdrio sora onoorii inlVudeur an 
rapport __ 

pp'p". . . f(.r) 

lvX«-i(Xl-l)(p~X)(p'-X)(p'^-\)... 

Parmi les valeurs qu’on pout attribuera X, il sorait diffieilo doealoulor 
cello qui foiirnit le minimum du rapport dont il s’agiL, on mi^m(5 le 
maojiTTzit/n du produit 
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:Mats (in (li’(nnnlnt'ra suns |iiMnn l^^s ilinix valcnrs (Id X (jiii l'oiii‘iiiss(Mil, 
It'S iinixiiiia dcs (hnix pnxiitils 

('( i'('s (Iciix valinirs l(!rniil. (‘.(mnniffr (It'iix liiiiil('s sn|)(’!riiMirds an inodiild. 

dll |•(’s|(^ (In lii stirii! (pii r(‘|H'('srnl(‘i'a di?\M'l(i|)[M.’.iiiiniL (h^ jV-— y 

Si, nil linn dc ina'iidn' |MMir /Ov) la I'raidioii I'aliniiindld 
nil sii])|nisail 




n./-) " 
I'T.rl ’ 


(t I'laiil Mil nititiliri* IVaidiniinairo nii irralinnind, iin iiindiiln dc a; inlc- 

d(''V(d(ijipalil(j cn line 


1‘ (•/•). 


rii'ur a p rciidrail ciicnrc la loiiclinu 

serin eniiver^iMile iirdniiiMM^ suivaiit les piiissaiiccs asca'iidaiilcs dc iv, 
jimirvii ([lu^ le nniiihre p dc'isi'fiial. le jdiis pciil dc Ions li's inndiilos 
a|i|i!ii'(ciiaiil aux niciin's dcs denx e(|naiimis 

!■(./■) -'-a, 


Alnrs aiissi le resic di* la siM’ic ndViniil iin inndiilc itilci'iciir an nrn- 
duil 

2" J '■(•■''v ■' 

\'- U\ T) ' 

Si, (Kttir lixer les idc»‘s, nii suji|MiS(‘ 

I, I '.l.CCnS'J 1 ' ) (.i’ -- C' -W-* 

0 I'llaiil, reel, (III Irniivera p i; el. I'imi eu cniicliira ijiic ImU modulo 
de .r iiilV'i'iniir it rnnile rend larnnelion 


(i — ‘A./! c^oso -I- »e’) ■“ 

develiiji|ml»le imi nite serie eoiiver^enle ordoniice siiiviiiil. Icspiiissauocs 
aseciidaultis de ;V\ eei|iie I’on savuil dt'^ja. (Kopes iin Ali'mioirc de AI. La- 
piaiMi el line Nttle de At. Plana inseree dans It; XIV‘' volume dc la Oor- 
rt'SfVindduce aslnmnmuiue de AI. tie Zadi). (.)m rceonnaitra aussi (|UG lo 
OKit>‘rpii de V. — S. li, !• Ml. *0 



SDH LA MKC/VNIODK CHLKSTK 
i’esi(i (l(i lu sorir oHVi!! un iiiodiih* inlPi'ii’Ui' an rii|ip(iii 


\“ '(\ • ^)(i -- 

ol, |)!ir siiilc;, mix dmix iionibrns 


[n -Xd ~ i)' 


{Wd I- l)"' -" ( I 


■(«.-- i)'(t • -i) -- ('wO"' (' ‘ ’ 

qui l■I!l)l'('^s(^nD!lIl Ins vidiMirn dn iim'miih raiiiMU'l (!nn’i'S|toiiil:iMl :i"\ 
vidiMtrs iiiaxitua dos pnHluils 

(\ i;)(i ■\)^\ 

Avaiii dii passc.i' a la (lianrir dii d('‘V)‘lnppriiH‘iil das ton a I inns iiii pli - 
uitas, nous roroiis h'iiian|in‘r quo roxposilioii ilos pi’im’.i|H's ai iIohsii-' 
lUahlis poiil olro siiiiplilioo ii I'aido iln oalmil dos rosidiis. Imi ollol . la^ 
rormulos (i), (y.). ( ‘i). (Ti), ( (i), ( H ), qni d’aillaiifs alaionl daja onii- 
inias, S(^ taouva.iil (oiilos aoiiiprisos dans uno das ronnuli^s Inndiiiiion- 

lidos (|iio prAsaiila la oalaul das rasldiis, iH ijiia I’on paiil 

il siiil 

(^0 / -IR I [■ (M. 


(p(/a) alaiil lino I'oMatinn (jiii anusarvi* ima valour imiqiu^ ol lialai’uiiiiaa 
pour loiilo valour roalliMHi inuiHiiiaira da..r oorraspoudanl h xiu lutMlula 
roiiroriiio onlro los liniitos o, X. 

Soil inaiiilonant,}' uiia roiia.linn iinpliaila da .a, dalariiiinoa par nua 
oqiialion do la rornia 

(/| 2 ) /(.^N 


el h 11 Ml! valour do / qui corrospondo ii uiia valour parlioiiiii'*ra di*.r. Si 


(I) Pour pliiH do sii)i|v]ieilA noun romphiroiiH ltd los douhlos |)iii'onllij!K«*s ilu aiilfiil ilm 
r6si(lus par doiix uroultois li-npi^zoVdiiux. Ho plus, a iu uuito du doi'iiiur uiaMdiai, nuus ]do 

gons 1q varinlilo h. laqnollo so rHiiporlu lo bIbjio » iuiiri <pui M. niancluil I’li r»jl flans ,m 

dortiiors Mi^inoircs, on adoptanl nulro iiuiivollu iiulHtiua. 
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7 i) 

I'uii r;ii( 

( I'’*) ,1' ■ i - 

t V* ) ili'viriHlni 

(V'l) s): -o. 


Ci'la |nl^('^ ili’si'-iiiiiis par In /'(.r, /) prise* par rap- 

porl ii V, (‘11 snrfc (in'oii ail iil<'iili(|u<‘iti(‘ii! 


( i'*) 


V) 


•)/(,r,Y) 

' tly 


Siippiisnih* li'iiillcurs «|th' ri'‘({ualii)ii (/|V^ niliui'IU* nni^ se'nii* rarJnn 
txi iiiia-iitairc a <lnnl Ic iiimliilc S(jil itilV>i’ii'iii’ ii Z, (|U(^ la Ioik;- 
lion /’( r. Ii 1 :: ) riinsrrvc iiiin vnh’iir nniijin* ol (l('i(i'.riiiim''(( pour toiilo 
valfiir rcfll*' nii ijuai^iiinirc «lc ? (pii olVn* nn iiioiliili’ (’’j;al ou iulorio.iii’ 
it/, ('t (|ui', pun runt' sninlilniili' valriirilo ?, ialunrlioo 1 ' 3) 

nc janinis ni tiiscunlinnc ni inlinir. On aura 


I't 


I ■(.»’) 








|("ii|-nc I' HC rappttrliiiil a la vnrinlilo H'niilri' pari, si run (!osif(ii(\ 
par nni' i'\ pri'S'Uun iiini^inniri' tlniil 1 '' iiukIuIo soil. Z, on sorlo ipi on 
ail 


Y ri'pi'i"u'nlant nri art- rri'l, la ronunli ' (/h ) (ioniHU’a 


(VO 



• f' i o 
fi , , A • .1} 


I’i h 



‘ /■"'ryX'O/'-l-J.h'Y 

an./ ..''/(.r,/; i-c) 



Doin' I'njtiaDnti t |l') ifunTa I'ln' mluilu ii 


( i'l ) 


l‘( » ) 


♦ r:./ /(.r.A ! -) 


On pent au rosh' (iiMlnirn iliiTf(»'un'iH la loniiulo {/if)) du 
cn opcninl ntiinnn* il suil. 


r('M|uaLion ( 5 ), 
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Lorsqu’on suppose z les deux tcrnies dii hiuoino 

/(■c, h + j) _ l'(/* + J) 

ji-r, f> -h z) z — z 

doviennent infinis ; inais ce binome lui-meirio «acquiert geiieralcniiuil 
line valour finie, savoir : 


Done, si Ic module Z do 5 est clioisi iloinaniero a rninplir los oondilions 
prdcedommonl, enoncoes, savoir : i** quo r6([uaCion (dd) adniiqii; uiie 
seule racine dont Ic modulo soil inlericur a Z; 2“ ({ue la rniK^lioii 
¥(b 4- z) lie dovienne point infinio on disconliniie pour uii inodnlo do 
z egal oil inforieur a Z, le produil 


(5o) 


/(x,h + z) 


!•(/> -.- 3 )- 




rostora fonction coiUimic do Z ol do 17 pour la valour aUi ibudo a Z 011 
pour uiio. valeur plus petite. Or, si, dans I’liquation (.'1), on reinpluoi! iv 


par s, ot la ronction/{a;) par le produil (00), on l.rouv(;ra,_(!n prenaiit 
pour z la racine de I’cqualion (dd)> 


r^-- x(.v,h-^z) 

J-r. 


V(b 


z)dq — !■ {b -h 3) f — L ■— .(jj F (/;-(- 3) -17; jr 

t/— K 3 — 3 


el I’on sera ainsi rainen6 ii la rormule (49). 
borsque, clans la formule (4()), on pose F(y) ~ r, olio donne 


(01) 



t> 4 - 3) 
/(a?, Z»4 3) 


dq 


I . 


Lorsqu’on y suppose an coiilraire 


on en conciut 
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|iuis, ('ll iiyanl ('‘^iii'd ii (;h), 




y 


/>H-- 


-1- 

/(.r, A -i-s) 


./7. 


Si I i’.i|iiiiliiiii ( ''|/’| ) ailnicdiiil. m rac.iiuss r^ah'-.s (ju int’^alds iloni los 
tuodiili'.s Iiissciil iiilViririirs ii Z, ni d(!sij^iuui(, par - j. • ■ • . ^m-i oos 
III mill's nird Ill's, cl par )', v, ,,1'^, . . . , y„, Irs riKdiu’-s (•,ori’as[)niidantos 
dr I’rijiialioii ('/i'.','). on {rniivrrail 


(■•i) l'(r: 


C'l^ l K)V(-'-. ^ ’): 


puis dn r('(|‘r dm-uion! (ormiilr, coinliiiKU! avoi; riMjiialion (/|H), on ild- 
iliiirail la siiivanli' 








((u'lMi poiil I'lalilir diri'otmiM'nl. aiissi Itinii qnc I’diiualiony/ij)). Si, dana 
la roriiiulr ( V'i ), on poso l'’( y) t:.-:: i , (‘Mr donni'ra 


lit. 


(Mi) „L 

■'IC./;: /(.r, /* . 5) 

Si I'nii posi’ ail I'onlrain* F(p') - d'» “ii (ronvora 


('. 7 ) .r i .n * . r'- / 

puis, Oil avail! dj<anl a rdipiulioii 


(.‘iS) .r i'.?-, I .Va i -imh I 


r/r/. 


Nous inonli’oroMs (oiU a I'lioiiro roimiKMit, iiraiilo d(5s foriiiulos (,^3), 
( fV.)! 'd ( 'III in'id ddvoloppor Ins roiintions iiiiplioitos do ia 

varialilo ./• on sdrios onloiinoos sniviml los puissanoos asoondiiiUi's do 
ooUi' varialdo. Mais aiipuravaiil il iiiiporto il’cHablir uno proposilion 
(li|<iio do roniarqiio, ol ipii poiiL olro oiiiplovdo (ros uliloniuiil. (|uand on 
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veutdeterminot'le iiombiT, ties niciiiRS (le IV-qiialioii {l\l\) qni oilnsii 
un inodale inforiour a Z. Voici rononcu de ccUe proposilioii : 

TiiEOiiEMK HI. — Soil m Ic nombre des racines de l'e({iL(iiion 


(^ 9 ) 


/(o. 6 -t- 5) — o. 


quiojfrent des modules plus petils qiie Z. Supposnns d’aillcm'S : rv///r, 
pour des modules de X el de s respeetivemenl inferieurs d X e( d la 
fonclion f{xj) ohlienne toujours line valeur iiniqne cl diUer- 

minee; 2" que, t haul le module de 2, le iogavilhme neperien dii rappovi 


, ou 

_y(o, b ~h z) 

(60} 


) -linhJLtjlf 

/((), b -I- j) 


ioi'i dMoppable en une serie converp;enle ordonnce suimM les pmssaiuH’.s 
ascendantes de X, pourlout module de x inprleur d X. Pour un sem- 
blable module dcx, P equation {l\/\) offrira un nombre m de 

racines donl les modules seronl pluspetUs que Z. 


DSmnnsivcUion. — ISn oilfit, adiiiolloiis (|iio, pimi' 1111 iii(h1u1(i (In x 
iiilerioiir li X, on pnisse (b'jvoloppci* 

/{o.h'hz) 


en unc s('n'ic convorgonlo ordonn^o suivunl l(i!S pnlssaiH'os 
do X, On aura 


asi:(MHlaiil(.'s 


(61) 


/(o, b~<rz) 


H,, Ho, K,,, ... etaiU di!S fonctioiis do. s ([iii poiii'i'oiit s’oxprimoi' an 
moycn dGsvaleursqiieprenncntla roncli()n/(.r, h -v- is) (d s(^s d(!i'iv(’u;s 
relatives a la variable a? qiiand x s’evanoiilt. Or on (irora d (5 l’(M|Uit- 
lion (( 3 i) 

jl^x,h-^z) dz (Jz 


(63) 
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i':’r sim \m cah^ui, dks ijmicI'IS. 

|>Mis, (in iiil(‘«nui[. |ijir ruppoil a //, enln; Ins Minilcs 


Ins (l('u\ iiii'iiilirns ili’ la lonniiln ( (>'-*), nmllipliiVs par 


Z,/,/: • yr,~,/z, 
\/- I 


('! olisnrvaiil iraillfMii-s (|Mn, prisns niitrn cns liiiiilns, Ins inlo^ralns 


, 


/ ■ - ' ll;. */| j- nnisl 
' fl; 


I an]sl., 

>' ih 


s’nviiiKiiiissniil , (Ml fniiivoni 

nn, (’(' (jui I'nvii'iil ail 

' ry-i - ' '' : ' - ryh.!l±l\-:.i,. 

A I v) ' A", /(-).. 5) ^ 


l)i^ (•nlli'ilniMiiri'n (nrmiiln. (•aMiilMii«''r- avnc la liiriiiuln (7)()), i! I'usiillo 
qiic, ilaiis riivptillinsn ailinisn. In luMulinA das raciiins qiii nnVIroiil, dos 
iiHHiuli^s iiilpriniirs ii 7 . sara In iiinnin pnur rnqualion (/|/| ) nl pour I’n- 
(jiial inn ( m) ), «n* ((n’il s'af^issail dn di'Miinnii'nr. 

l-nrs<ju’nnn snuin raniin* dn rnfiualioti (fjq) prnsniiln uii iiindiiln iidVi- 
riniir ii /. aim's, nn siipposaiil rmiiplins li^s nondiliniis (iiioiK'.nns dans \i\ 
(hnnrtmin III, mi pniil ai'liniinr quo rnijualimi ( Vi) nllVn j[iarnillniiu'nl 
unn smile' i‘un.iMn. dmil In inoduln soil iiilnrimu' a Z. 

II ns( hint d'ohsnrvnr qiin. la dnmoiislralion dniitinn ni-dnssus dii tlino- 
rniiH' III riqmsn niilinrnmniil sun la I’oriimln (1)2); nl, noiniiin nnUi? foi’- 
iiiiiln snhsisin Imilns Ins lois qiin, pour un inodnlndn .x iiirnriouraX, In 
rappori 


f(;r, h I- 


nsl dhvidlippahio nn unn sniin (U)nvnrj5nnl(! ordoiinnn suivaiU los puis- 
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siinc.os asnondanlos do .r, il ('s(. r.liiir (|in^ Ion iiii llii'iiroMH' III. 

subsliUK!!' la siiivanlc; : 

'riiKOHiiiiiK IV. - Soiltn/r. immhro ties ntcim's tie I'et/niilnt/i ( «//// 

o/fre.nt ties mnduhs plus pelits tpte Z. Supposons t/'tii/lrurs : i i/ue, pour ties 
tnoduks (Ic X el dr. z resperJh<menlinferieurs <t X e! it /, Ut Joiu hou 
f[xJi-\-‘:^)(dtlienne.Uiujoursuner<d<uiruidijur rt delernum r i -■■■ ,pu'^ 
pniir an mndide. dt; x iuferieur it X, h mpporl {C)\) soil drveluppuldr ru 
une si.rie eonvarge.ith'. urdonnile. suivunl les putssuurrs usrrui/uu/es df ,r. 
i^our tin senddidde. uiodide. de a;, I’etpialuin ( '\'\ ) ojfririi rlh -iunur uu 
nomhre- ni dv. raidnes dout hs mtidules serutil plus prills tpie 

('.oii0(!voiis a jUTSoid (jiio I’oii iiilrj^ro, ruin' Irs liinih's tj 
(j --i -Ky la (‘nrmulo (Oy.), a|»rrs avoir ninlliplir Irs ilru\ mrmln'rs, iiini 
plus s(nilriii<ni( par zdt/y tnais par It' produil 

i‘'(A I- s) 5 thf - -J.; !■'( A i ;; ) 

V ' 

la ronctioii r’(j') - l‘’( 7 / i- 3) olaul. rlioisir do niaiiirrr ipir I'lA i iO 
rosio (ill in oi ooiilinur pour iiii modulo do 3 os^al oii inlr nr ur it Z. Alors, 
on [tosaiil. (tour aliroj^or 

flz 

puis iiyaiil of^ard a l’A([(iaiioM (iin), ot. dAsi^^iiiinl par C, b, K,,, , 

o(dI(ts dos racdnos do roqualiou 

(00) /('*'/) " 

qui (‘.ni'i’ospondcnt a dos m<»duios 3 plus ptUils (|Uo Z. mi Inm- 
vora 

(O7) !■'(/) ■■!- 1 ' (/i 

l'’(6) -h l''(6 i) -r. . . i- K(S„, t) r,s|-’i'A j ^l*A; 

.r* “■ 

. - |,*( /, i - j ,/,f , , , . _ 

Ocpius, ciuiinio, rttHant UN lumdiro oiilior qiiolroiiqiir. I’iiilojiriiliou 
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I'yp sriit r.K calcul mmites. 
par pai'l i(^s (l(nuH*ra 

j V(f' -\~ -) f/n„ -- ii„V(h -h^) -- I ft,, V'(l>-[-7)(h, 

"ii, cc, i|iii an nn*nia, 

I I' (A I - ////.- _ j 7 ;^^ \!’(h-\^z)z<lt/, 

<'|. par snilo 

on li'uiivtM'a (?nron‘ 


t I-... f rt;zV’{/>-\-z)f/f/ 

-'■* ■( TT j ^ 

Las valiMii's (Ins inlt'i'nilns (|un nnirormnnl ios (Mpiali(nis (O7), ((!()) 
pciivniil nlrc aisnmnnt (Irlorininnns a I'anln da In (’(ii'iinilt.! (/18), da 
la({(i<'lla (in tirn 


AV.I i 

I »«3 

A , / ^ 


tt) 

(Z| jjTtI 


!''(/' -i- 3 ) 


u„ cl c„ dcsi^'iiaiil cji (|ua daviciincnt cl c„ (jiiaiul iiii y ra.injilnaa 5 
[lar nn, cc ((ui rcvicnl an nicnic, h‘s taxd’Ila.ianls dij .r" dans las dava- 
InppciiM'Mls dcs i'xprcssiinis 


( 7 ") 


(71) 


/(<>. «)’ 
y(.r, /j - I- c) 

/On, ^- 1-3 )* 


(ada pose, li's (nriuulcs (O^), (Ih)) (InmiaiMini. 

(7, 1) * ^) 

Ui „{Tt; 

I ’ ( 6 ) -I - 1* ( c , ) n- . . . • h“ 1* ( £,„ - , ) • c a- 1 , F { 'H 2 ) ( >’ , ) 3 

iZ) (t;J 

-t-.r’ I l'(i' -t-^) (a, ) = . 

< li.livi fs lit! S. 11, t. XII. •' 
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eL 

(73) 

(Z) .(TI) , . 

-17(g) + j «■'(/> -1- -) 

{n)'-^(— JT) 

(/.) (IT) 

Si, dans Ics formulos (69) et(73), on prciid !'’(/) “ ' * <i'<i'ivora 
iiniiiGdialentcnf. ramenc ail tlieornine III. Si I’on ih’(;ihI, ati ^’,oll(,r■ail■l^ 
F(j) = y, les meines forniules doniioronl. 



7' ‘ 

/,7r 

^.2 y.n 


— S - 1 - Si 4 - ... + Sj„_, — 

— / (liStlq — 

~ / ll^Zfltl 

Ct 




(7''5) 

7' H-yi -H. . 

(2) ,Jir) 

(Z) ,{771 


= 6 -i- 6| H- . . . + 6„,_| — 

ia\^ i _ 

-■«’ <1 ( 


Si mainlenant on suppose (pi’une sonic racine do r<njnalioii (!^()) 
oirro nil modulo inCerionr a Z. e(. quo octlo raoino soil priMdsoiiioiil 
6galc ii zero, on aura w = 1 , 6’ = /», o(. los rormnlos ((17), ((19), (73), 
(7/1)5 (7^) se roduiroiU a 


(7*5) 

(77) 

(78) 

(79) 

(80) 


V{X) — V{h)~\~~j r,3F(//-i- 3)df/ 

^ J ‘’a - I’ ( 'I’ 3 ) d// H- . . I , 

F(j') — — f 


(-70 
(2) ^Ov) 


■a;* 






Y=b / uisdq / «,3dr/— .... 

(2) (71) (7.) (7t) 

{0}'“ (-7C) (0)^(-.1T) ^ 
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L(‘s lonmilrs ((h), ((h)), (72), (7.3), (7/,), (7;",), (7(1), (77), (78). 
(7;)), (80) (‘(iiirtiissohl, sous l(*s ooiuHiions ci-diissiis (’iioncros, l(’s 
ildvi‘loj»p(Mii(‘iils <l(‘s Iduolioiis iiiipli<u(os do .r rc.prosoiiliM's par .v (8 
nil par 

y I- . . . (‘I. H- 1 - (.r,) -h . . . t- K 

(Ml s('M‘i(‘s convorjftMih's onloiiiHMis siiivnii( los jiiiissaiUM^s asciMulanlos 
d(' iiM OliscM'viiiis (railh'-nrs (ju'oii vorl.u dos roriniilns (7(1) <’f ((>7), !<■ 
(‘.(HdliciiMil do .m;" datis lo dd\Mdo|>jHMiHMi(. d(*. K(d'^ 

M- . . . -h ,) 


oilVira uii iiiodiilo intorionr an modulo inaNimuin dii prodiiil 

*'n *• I' ( !> 1 ' 3), 


(|ui (^sT lui-iiiomo lo (Miol'lioionl do .r" dans Ic^ diUMdoppommil do la roiic,- 
(ion 


( 8 .) 


/( r, l' ■\ z) 


V{h - 1 - 3 ). 


On poiirrail, dans los roniinlos (/|()), (d)), (*> 4 ), (.'iT)), ('t dans 
cellos iiU(‘ lions (Ml avons diMluilos, romplaiMM’ l'(.y) par l'(n‘,y), la 
roncrion 

.»•) :r: I-(.r, h z) 


(danl cli(iisi(‘ do niaiiioro it rosliM' (inio ol continiK' pour d(‘s nioduloK 
do .(• ct (li‘ 3 rospoolivouMMil iulYM'MMirs a X o( a X. Alors, a la placo dos 
riiriniilos ( Vi') ('( ( .mm), on (diliondrail. los snlvanios ; 


( 8 '() 


( 83 ) 


l‘(,r. y) I- r(,c. r(. 0 , ) 

M ■ I' (•' * ,Ti ) • • • ’I" 1 ' (a‘, yii, I ) 


(Z) 


. 0 , h M- 3 ) 

j K/C'-Jf - 1 - 3 ) 


I' ('.r, h -\- 3)j , 

•’"•A « /(. 0 ,//i- 3 ) • ^ 


doni la dornidrc, oomldnoo avoo la ioniiulo (d), donnorail 
(S.'i) \'{>r,y) -t- l'(.r, “l- l‘(e, r„, -i) 

4 -Ln a- • A' j(.i\ b -yz) 



sun L.\ An-iCANiyUK CUI.I'ISTI*: 

L()rs((no h m)iiil)ro m so rodnil. a I’niillo, ro(|na(iiHi (S/j) dcvitMil 


( 8 :i) 







/» i 


Or, (ill vorlii (los (‘ortitulos (H/|), («S;‘)), h* ioriin* ‘•oiirrii! il(‘ l:i srrio i|iii 
roprosonlnni lo (lovo.(()|t|H*nH‘nl do !•’(•';, ) ) on do la I'oiiorioii 

_»•) -I - l’’(.o..ri) I .. . i - ,)i 


suivaiit l(’s |iiii.ssaiio(is asoondanlos d<^ .o, ol. roslo di' rol.lo soldo, idlVi - 
I'onL d(^s inodiilos rospootivoiiionl iiilorionrs li o(Oix dii loriiio p;oiioral ol 
(111 nis(,o do la |H'oj>-rossion p;m)mo(.ri(|iio. ifiii a [HJiir sihmiik' 


(H(i) 


X/* y.(>o, f> \- 

X --.o' /(.,•: A -I 



h-i 


z). 


Li)i’s(|ii(^, dans la formiilo (H/j), on Tail sno.oossivouioiil I‘‘( .0, y ) 1 , 

F(a;,y) r-zy, on on rotndnl 

(« 7 ) ,r+ 7 Vi-... +■,)•.» , '«/' ! v', /'’' /''' 

[mis, on snpposanl ni 1 . 

in ,./ .!• . .!• /( ,/•. h I- ~ ) 

Dono 1(1 lornio j^o'nioral ot lo n^slo do la sorio (pii roprosonlora li* dovo - 
loppoinont (l(!j' oil do ,)'-|-,Vrl- ... ■i p*,,, siiivaiil los piiissaiioos 
asoondiiiitos do .1;, oiri'iroiil. dos niodiilos I'ospoofivoinoii! iiiloriours a 
oinix (111 loi’iiio p'oiiorai o( dn roslo do- la |ti‘o;:ji'rssitin ^I'oiiiol i'ii| in* (|iii a 
pour soninio 

(89) 

Si I’oii dcisigiio par ll„ lo ooonioioiil do .o'* dans la si'-rio tpio I'on 
ohtioiU on dovoioppaiiL snivanl. los imissanros asoondanlos do .r lo 
soo.ond inomlii’o do !’of[ualion (H.V), on aiiru pour // > u. 


(<)") 


x(.o. // ( 5 , 1 ..,- 

Vp- 7 -t ' 3 ,) 

-I S,) 


'(•h 
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oil, i'(‘ qiii rrvionl. an luriiu'. 


(,,,) u,,:. ; 

I . M . .1 . . . W I, II ^'( 'Tti \ i 

la vai'lalili'. ■/; (l('van(. iMro riMliiilo ii zi'i’o aprcs Ics (liHVn‘on(,iii(,ioiis, ot li' 
sij'iio s(‘ rapporlanl. ii la variable z. On Iroiivora paroilliMiuMil,, pour 


n V <1, 


y(.“. Z' l-s) 


ON, 00 (|iii roviiMit an iihmim'. 


Ml) ^ (••TtlX.A"' I- -) )z 


domiiK' on aura irailloiirs 


A -I- ?) , I) 

r'sT y\o,//-i c) 

on pourra I'liooro, anx lorninlos (‘)»), (‘)t). siibsliliior los siiivaiilos : 

I .’.K . ( i;j !.../(“• ^' > *•) ,'T. 

I . a. . . w (III 1 .K) \ I. ./(o, /' !• V ) 1^3 

l,orsi|irnuo sonlo rai-iniulo ro.<|nali<>ii (oi))<)llVo un luodulo inhirioiir 
ii /, o( (|iio ooKo I'aoino osl proo.jsoinonl zoro, los roriimlos (')0» 
(().*)) (loMiionl siin|>ioinonl 

(.|(i) Uoir: K(.l, /i), 

(,, 7 ) 11 , ; I 

■ — I) ■ 1 . \y I'O, /j -i- j\ 
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et 


(98) U„= 


1 . a . . . 


\KF{a:,b) 


1 1 — Dr* n; [ 1 1). E{.^’, f> 


les variahlos .2; et g dcvant ctre retinites ii zero, apres los diderenlia- 
tions effectueos. Alors aussi rotfuatioii (/| 4 ) n’adinet (|ii'iiii(; stMilc 
raciiic 5 doiU lo module soil infericur a Z, et la serie (|ui a jiour t(‘rme 
general U„a,'" est le dtn’eloppemcnt de la fonction 


F{j:,y) — l'{a!, 0 + z). 


Loi'sqiio cellos dos racincs dc requation (•^9)qni oflVenl des inodiilf's 
inforiciirs a Z sont loutos egalesontroclles else retliiisent a zero, alors, 
on noniniaiit toujours lo cocrficient do x'' dans lo d6vi'l()])poin(oit do 
rexpression (70), et dcsignant par N lo nonihro dos raciiH^s niille.s de 
requation 

( 99 ) ;r=="- 

'hi 


on tire dos forinulcs (92), (91), (9'')) 


(100) Uo“ /nE(o, /»), 


Ot 


('“ 2 ) U„=i-^^I)SF(.t,*) 




i 5 ^ DS 


1 '■'X 

/(<>, (h 


xGts devant 6trc rednits a zero apres Ics didoronliulioiis. Alors aiissi 
lascric qui apour torme general U,,.'*?" ost lo dovoloppomenidola fonc- 
tion - 

/) + E(^. r.) + . . . K(.r, y,„_, ), 

y* yi> * ■ ■ t ym~i representant colics dcs racincs do I’dqualion (/j^) ([ui 
correspondent a dcs modules de s plus pelits quo Z. 

Si, dans les formules (96), (98), on remplaco I'X^oO par I'Xj), 



KT SllU lAi CALCIIL DKS MMlTliS. 


87 


olios (lotnioroiil. siiiiploinoiil. 

('<>:!) II.,- 

(10^1 ll„ ‘ 1 ''(Ah-.) I, 

i)[. I'on ani'ii [ini' siiilo 

(HM) l'(.r) ^^- l'(/0'--^'(=«i)I’'(/')- 7-l»=l>'^//i |■'(^ I 01 


oM, o(', <|iii rovionL an monio, 

tt ' !ft 

(10(1) K(/) .r: [.-(b) -- V . ||« 1 1 ).■'(/, -I- C)], 

II I 


poiirviMfiU', (Inns tons l(is lormos (1(1 sooomi /nonihri^ on iMnliiisiJ z ii 
/('n'o, apros los (lillonnilialions. On lll•(‘ra, sons la nn'nin^ oondilion, das 
roi'imil(5s (()()) o( (loi), 

n f. •. » 

. ],•(/,) .V K'(/, ,)|, 

H : I 


Si Ton rodiiit I'’(.v) a.)'. (M|iialionH (io()), (107) dfiviinidronl 


(h,.S) 




« tt? (0 


X 

. V . 


n" -i 1 -II II 

jLi X 
II- ( 


___ 1 J 0. ^ - u,, 


fl . » 



■ ni h * 

- w 

•r" 

0 >-l/-Nii 

jiu 1 

H f.J J 




la!s (njiialions (toO), (107), (loH), (km)) ooino-idonL avoc. los I'ni’ninlos 
(7H), (j.'J), (Ho) o( (7.7). 

ICn I'osninaiit o(‘ (|ni pnotodt', on ohlionl la proposition siiivanto : 

'I'mami'iMi': X. — Si ks comlilions dnoncws dans' k ihdoretne IV sont 
rrnipliesy ia forw/ion iniplicile dc. cg^ repivsvnler par el determined par 
reijaalion (/iii). oa ia snmme des foiuUiom implkiles reprheniVes pary^ 
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y,, . . . , ponrra Hm ddvelopptie a I'aide dcs forntules (7;)), (<^<>)) 

(7/1), (7S), OH, ce (jui revicnl an mdme.y d I'aide.des jorinidi'>i{^\)i'i)y ( ()i), 
(f)'^ ), iinesdne(\oim.Ti*enle.imiimm'.v.miv(ml les puissances am'n - 

dailies de x. Si de phis la fontUioti K (.'r, y) ™ I'' (-'S loujours 

finie el eimlimu; pour ties modules de. .r el de. z respe.e.lwement injenears 
(I X el (i Z, ce.lle fonetiony on la somme 

y)-i~ K(.r..ri) ■I- - • - I - Xm 0. 

ptninn ejicjire. dive dmdoppile., d I’aide des form ides (<)o), (|)i), 

( 93 ), en line, serie eoiwerp^e.tUe ordonnee suieanl les puissanees asrendan/es 
de X. Ajoitlons f/ue les modules dn lerme i^e/ieral el da res/e seront \nfv- 
rieurs, dans la premiere sdrie, au;v modules du lerme pi'ndral el dii rrsle 
de la progression gdomdlritpie tpii a pour somme I'eA'pi'ession 0/, 

dans la seconde sdrie, aux modules du lerme general el da resle de la 
progression gdomeiritpie t/ui a pour somme 1 ' expression ( H( ) ) . 

Scolie, — On jnnit assi'^nrr ii X ni ii Z unr iiilinilii jIi* sysli'inns ilc 
valtnii'S (fui riMtipllssml- r.oiidiliniis riioiir.ri's daiis l(^s ilir'DriniH's ! V 
ol V. Mais, [lai'iiii nns systrinas, il nil nsl iin dans Impiid la valinii’ dn \ 
(!St hi |)lus j'l’amli'! |n»sslldn. Onlln plus ^randn vahnii' da X I’sl ('•viili'in- 
iinnil (iri<^ liinilo aii-dassoiis dn la((urllr on pc.nl faira variai' arhilraira- 
inonl la nindiila da.r, sans <(ua las loiia.lioiis y, 

cassiJiit irali'a davalop[ialdas an sarh'.s aoiivin’j^anh's nrdnmiaas snivanl 
las piiissanaas asaandanlas da .r. 

Lorsqui!, dans la {’oi'inula (lou), la.s iKiinliras N, n d(‘vi(niin‘n!, a^anx 
ontra aiix, la valaiirdo U„ bo I'oduil ii 


("0) "'a' 

les variablas x ol c dovanl loujours oiro aiuiuloas apri-s las diHaranlia- 
lions. M. Luplaco, ihiin Mdmoircs de rAcaddmie royalo des Seirnees 


Ms"!)'* 1 


/(.r, 3 
/(dy j 


\^h) 

fh) 
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jKUir riiiuii'Mi 1777, Jiononr.r, suns <l(''iii(nislrjil ion, nil llii'M)r(‘ni(‘ on vcrlii 
<lu(|n('l la uroc.HdoiUo vahnir do |1„ snrail In (‘(HiiTii'icnl. do :v" ilans lo 
(IdvoloppiMtK'iil <}(‘ I'nn ilos prodnils 

v,„ 1). 

Mais (‘(1 (lidoronio, <n»ninio I’a nlisoi'vd A!. Paoli, os( dvidoiiimoiU 
iiioxao.l, lanl. (jiios I’nn siippns(w// ]> 1. II lanlovicin! (‘Xiiol, <‘(. s'ata’ordo 
av(M', la ropiniilt! (()8), dans lo oas nii I’nn a m t. Dans d(!rni(‘i‘ i;as, 
iM. Paoli os( parv(‘nn a doniniilror lo nii>ino iliooroiiio dit pliisi(nn’s 
tnaiiiio'os, inais on snppnsanl. l.aoil<‘in<nil. (|ti(' la rnnitlion iniplioilo 
K(.r, j') (‘s( (ldvoloppa))lo (01 nno sdrio onnvio'^JMilo ordniitna! suivant 
lo.s pnissanc.os asoondantos d(^ .r. 11 inipnriail do nodunrlHO' dans (|iuds 
cas lo d('!V{dopjH‘nn*nl. poiil. avtdr liioi, sous (|noJlos (.‘.ondilions la for- 
imilo (<)H ) snhsislo, ol (jiudlos soul, los limiPis do I’orroiir oorniniso 
(juand on ariN'io io d(n'(doppoiiM>n(. apWis nn (ou'lain nomhrodtW-ornios. 

(Inunvino V oX ioso-nliii ((ui lo suit jiouvoiiL sorvir ii rdsoiidro (ios 
dilloronli^s ([iioslJons. Qnanl. a la valour do 11,, (jiio, d('!loi’mino P(')(iiia- 
lion (1 10), M. I^ndi la pn'^sonlo oonimo oxpriinaiit lo oooriioiont do, tv" 
dans lo d('!voio}iponionl, d<^ la sninnio 

I' (.Ol /) -I: I'(,r, /i) H-. . .-h 

00 ((iii (n’sso d’oiro vrai loi*S({u’on a N > n, Alors ii la I'ornuilo (no) il 
dovifuil n(‘‘oossairo dosnlistltuor la lonnnlo(io2). (INjsLoo don (.on poiil 
aisdriKMil, s’assiiror vi\ appli(|uanl. los lonnulos (loii) ol (i 10) an dovo- 
loppi'iinnU do la i'nnolion 

(Ml) i'(ar, .r) “I- 1* (•■*-1 )->- ya)> 

‘'dani, los raoiiios (Piino miuation du troisioino d(!gr(r. Mn oildl., 
la l'()i'niul(! (1 10) a conduit M. Paoli a un rnsulLal oxaot, lorsinio I’l'ujua- 
lion du Iroisioino doj^ro olait 

(ii-i) (/—/()='— -hr)® = 0 , 

//,/;, r ddsij^nanl dos ([uanlilos constantos. Alais la nH>ino rorinulo no 
sorail plus applicaldo, si ii I’oqualinn (iiii) mi substiUiait la sui- 

OEttvrcs <le. C. — .S. U, 1. XII. * 
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<)() 


vaults : 

(Ii3) {y-by-.v{,ty\i-)' 

Oil [Kiiirrail. ^I'int'-ralisi'r iMirnrr Ics |■('snllills aiixiiiii'ls nmis sninincs 
liiirviinus. l':ii fill'oO si I'ciii |i!ir.r,, nn hkmIiiIi' i\r la vanalilf r 

inlVii'iniir a K, (!t pai' 

•r. 


ca (liK! (lavii’iil .K (|Manfl on y n'io|ilan* \ par.r,., nii lirrra 
iiiuia (/| 0 




/‘^ .a*’ ( 'if.j'l'i 

I _ |v(a-) j; 


ill* la I’ltr 


Or, si Ton siibsliliHi in ibriiMlIo ( 1 1 'i ) a la ronniila ( 'i I't, nii nlilirinii'ii, 
an liiMi (In ihron'Miio V, la |n*o|»osi(ion snivanli' : 


TiiKoiiiiMK VI. Soil ni !(" nomhrf (Ics niniu's ({>' it'fjiiiiUtiK ( >»)) ijm 
n(fnml modules tmmpris enlir Ivs hmitvs 7.\ 

pluSy 3, 5 deiuv. e.:vim‘sswns inmiiiiuitirs de ht fonnr 

;-„rrv *, 

lUsupimsons : i" (jue^ iiourdcs modules ile x itijerieiirs u \ ei i^our lA \ 
modides tie z iufioieurs () 7.^ hi fonelum h \ z ) iduienne hmjtHtts 
une ludeuruniiiint el diUermi/ur: y'‘ c////', /umr /mil moilide ile .r in/em rir 
d \ , Ics deu.v nijijiorts 

;//.r. /(>. h I 

V'z) /{-'■. i- = i 


soienL develojijHihles on series eonvetj^enles uvdonuees suh’dtif A v 
sanees (tsaendanles de. Pour uu semldtllde module de ,/■, 1‘eijuution i ) i } 
oj/'rira elk~fiuhne. un nomhre m da riudnes dout tvs modules seioui rum - 

pels entre. h's liinilvs z^^y7,\ al^ si I'on desifi;m‘ jmr Ys ,v,,. , A'r 

vateurs de y correspondiuiles <) aes m7mes nwims, ht foueiinn v mt hi 
so/n/ne 
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!>( 


smi i/i''{'rloiii>nlile cti mw snip. Pon\'Pr}];pnte ordonnee sidvant les puissances 
(tsccndanlps dv, Si d'aiHvius h fonclion 

A -h=) 

rcsh' loujatirs Jinip Pl c.onlinuc^ pour das modules do. !V in/crieiirs a X cl 
pour dcs modulus de s rpufprmes c.nlre Ics Umilcs Z, cmUp fonction 
I'’ (.r, )'), ou la somme 

y) -I' Ji) -H. . . - 1 - i). 

sera (Uirore dpveloppahlp cn umi scrip coiwari^e.nle ordonnce stdcaiU le.s 
puissances aseendanles dc .-r, lanl (pic Ic module. deAulemc.urera. iiijericur 
d X. 


A|(Ki((jns (nu‘, |n>ur app!i<|Uoi‘ I(5S /orninlos (^57). (7‘0» 

( 7 ''i)’ ( 7 '')- ( 77 ). ( 7 -'*). ( 79 ). («<>)• ••• "" (»<>). ( 9 O. ( 9 ^)' 

((>'1) ail (lovolnppcim'iil. il(5s loncliims el ilos soiiiiiHis (lout il 
il snl'llra dc. I’ciuplactir, ilans ccs lonnulos, Ics (onotions dc. 5, placccs 


sons Ic. si^^nic | > par Ics dinVii’cniu's cnlro ccs incmes 

(Z) J'lTtl 

Ics rdtic, lions scniidalilcs <lc 3, ou Ic svinlioic, c > 

(fl) (••TT) 


.l)(d(^ 


iZl 


ITT) 


,C..' 


Pour monircr imc ajiplicalioii dcs principcs c.i-dcssus 
poHons 


ronctioiis cL 
par lo syni- 



siip- 


(Mfi) 


/(•»•, y) ll(y) -cmiy), 


Lcs condilions ciionccc.s dans Ic Ihcorcnic V si? IrouvcrouL rcmplics, 
si, li!S Irois I'oucdons 

U(/z h 3 ), 

rc.slaiU linics cL continues pour dcs modules dc :v oL dc 3 rcspcclivc- 
mcul inlci'icm's ii X cl a Z, In rapport 



ii-i Sim i.A K ri.i.t.sn: 

pnnMonl inn.liil.Mli-.r • *. >in. 

Mnloiiiit'i' siiivitnl li's |Hii-i^.;iin-rs .. .■.•iHi.ml- - .!■ * ' ' > 

(liM'iiiiii’ii CMinlilitm sc I'lli-iinMii-- wnln--'. m I .-u .. 


("7) 


\ A 


r.i ( A 
III A 


,') 


I , 


D’aiili'i! piU'l, si 
tilr 


(iiH) 


inoilulr/j|p r•'l 'I*' in.nn- iv ‘pi* 


\U A ; • 


>1 n .1 ii 


;n!(jiiii!i'r lit |iliisp;i’aiiili' valriir • 

iH»iis avtiiis iiniiHiia li’ |niin*i|'al Af la l"tM li-'u 




('»!)) 


f.1 ( hi : ‘ 

ll(A 


I'l, ('ll <lt'isi;<iiaiil par M la* iimhIuI*' piiii‘ «pal. mo n-'lnu,* l-« ^mo'IsIsmo 
( 1 1 7 ) ii i 

(iHn) N • 


1)(* phis, ri''(|iiiili(in ('M|)tli*viiMhlia 
(|'4l) ll(A !• 4t 


(•I ran IriHivrnt 

.1 nil A ^ 2U V < ■ 1 

J\t], A-i » I * IIjA I *«*r fj | It: 


par ('.iins(H|iinil 

(i-.iu) 

o(. 


I mi ii . ; ? I “* 

II Ilj A < .: ,i I 


(lylt) 


ml A %) 


II ^A 


( 5) liijA j 
hhilui rrxprnssiaii ( 8l») ili'viriulrii 


»rt’i A 


I S w* . 

111 ' 


(ia/i) 


\/. ^ 1 1 ' ( ^ -t- i ) ^ 

X— .r III A 4= s I — i'flil A 2 j 



i:t sru i.i: cai.cui. uks i,iMri'i:s. 


!);] 


(‘I Ic ri'^lc lit* hi |trHm'«'ssiini ^r'uijirlriniii* prtiiliiiii' |i;n' Ir il(’'Vi‘li)|i|)i‘- 
iMctil ill' I'l'lli' I'Npri'ssinn rn niii' siM'ir iir(|niiiH‘i‘ suiv;iii( Irs |iiiiss:iiiiM'.s 


ill* ./• si'ia 

^ IIM /i I ) ■ .i-r.i’f /<!;;> ^ 

'( \ ■ IK h , J) 


DiHir, si run iiniiniH* 1; Ih lumliili’ lie* ./*, Ii* iTrili' ill* la srrii' i|iii nipi'i!- 
si'Hli'i'a li* ili''Vi'li)|>|H'nii*nl ih* la ('oiirtiuii I' l.r. v ) nil ili* la soiniiir 

l‘(,r. ,>•) I y, ) »•...! y„, , i 


iillVira MM miimImIc ini'rrit'iir an |>ni<hiil 


( I 'i;! I 


^ IIM /i I 5 ( ■ ri.f'i h -i 

‘IX !1U. ) .-!) I 




Ml it |iIms I'Mi'li* ('iiisdii an |inMlui( 

\II'('A I I \ A».-'( A ! 0 A I t;.l_ 

'(X .i) . Ml A ‘ a ) ” ' 111 A i :,) 

I X A 

IIIA I a) 

Si run {M'l'Mil jiiMir /, I'l'lni <ii*s niiMlnli'H dr s tjth I'on'i'SjMMiil an mumImIi* 

priiM’iiial ih* hi CiiMi'liiMi 1 1 i*) », ri*\|M'i*ssldn ( itdi) lirviMMilra 

MI'IA 1 * \ \m'( Ah s) A 1 j) 

\' MX .. t MX ' ’ Hi'Ah- iO ‘ 

(a*hi iiiisM, on ill iliiini inuiMMliah'inrnl tin llu'tn'i'ini* V la |)rn|ii>si(iMn 
suiviiiili' : 

TiirMiii Mi; N II. Sm'ntl .M miiiiii/r pniwipa/ i/t' /a Jh/uiiou 

fa(A i 
111 A I j)' 


y. h' nimlnh rorri'xiitunlaiit tlr 5 , ou un nmlulf (tins pfl(( y vl \ itn numhrv 
tm infih'it'ur a Sn/tfnisofts ti'ailltws f/uf iv.s/o/it'Uii/ix 

»a( A « 5), IK A H s) 



i)/i. suit I.A Ml-UAMHI K i i 

c.l (cun dhhrvs dit pirmirr nnltv irshnl i7 tonluni- s 

moilulc.sdv z inftTU'-urs d 7.. Eti/in st'H tn d- «*»/«/•/<■ Jt \ /</< v d, i . 
lion 

II{A i 

f/io' (i/Jh;/inhs mnilitlt's hif7ririirs d y.. I'nur un tiioJud </r r 

(fiw 1^1 > rrt/imiittn 

ll(// I ) .it.iiff ■ /♦ •' 


ol/'rinuM<'-niiUnf tin iKiinhfy tu ill' I'tirtiii’i 4d>ni A* ns.uiuf' s j?i/* 

nVw.v /(f / ; <7, ,vf, vn tlvsii^iuint lutiw y,, ) . .. > , . A . uii-ms .A 

)■ ' ; A -h rtinrsfutndtin/rx d n‘S nti iiir<. nu /;»'u 

/(.r, Hi I » »M, Vi, 

(a Jhnviion y^ nii In stuntin’ 

y \ », i .. . ■ V., 

sent flth'tdoftiHihlii rti uw wnd tirdttnni'f' \ui\nnf h ipununtn v» jn*. i 
t/i! . 1 '. Dr /i/nsy s\i /n /nnr/iott 

r< ^ I t » . /* s 

trsltf t'lh'in^ini', finir rf t'lintinin'iunir ilt \ nnuhilfx «A' .♦ ri > viprr 
/nt'til in/nv’iirs d \ »7 « Z, KAr, v «•« In «•#«/«»■ 

.y.i ! ' 1 1 j , » >, 


sera e.tnunr (Itreln/iiiahlt', {inr Us fot mud t ny} ♦ <» i s »'« mj 5 < » 

en line sent! nn/iinnee sun’iiiit its fiuiutinrrx tttrf ft, itinifu t, rt ir mir 

(l(‘ ctUle sdrie. iijfrira tni mtuluir inJiiUni dtinv utn-iinft ■- i A. >, 

(iy(l), (i'.'"). 

Si I'dii rriit|il;ifi‘ I' (.i',.)*) |i:(r Yly), H i i ^ ^ 7 i 

iH'iis avnc, l(!S loritmlis (lir)) ri ( U-ji, 


(laH) l’()') I ,1 


u V ..fl r 4 s ) ,, , 

l.niA’i 3 ) If^A i 5 } ^ * 


Si-- sa'«lv 


K- i f: 
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l ''(,0 I I'(,,) I ... I.FO-,,, |.■( 8 , ....I.I-IG,,, ,) 

ii I * “ 

iiKiinlcnaiil i|iir I’nii |Hisr .»■ ■ i . (.| ,|u,., ,|:i,is li- iIh'mi- 

VI, on n‘iii|ilaci’ /■(.n, r) par 

./( )•) n( >■) 

iilto's on ohi ii'iul ra la proposilioii siiivaiiltt : 


Tihoiu'.mi; \ hi. Suivht 


/■(VI •« 


utu'viimium iil^’vhviifuv, h ////,• rairur par/iai/inr t/r y, /, t/ni' nt/nir 
ptif'fii'nfirt'i' (hi nuiiltili' (!(' hi luindhlr 


V /» 


/V hi I'illriir imti^uhiirc ih- z ym nu mmhiU' /,. Sitmimms 

yn \i\ih i' (jiiv / ()// fuuldi;*' hi /o//«7/(j// /’( v ) rii licu v iitirlh'X 

IMv). M{y), 

*'! Sill/ HI (t‘ iiii/nhii' ih's ntt inrs tir i nfiut/hm 


i/itt /inuhiisnif tlrs nnuhtlrs dy z iu/rnnirs a L >V/c immhi-i' /. vs( vhohi 
ih' ftm/itrn- i/nr, h's Junrfitms 

IH /* ! c ), M( /* ! • ;; ] 

rrs/an/ /inifs c/ nin/fniux piuir /An- moduh'S dv z infyrivttrs ii /, o/< ait 

III/, id ' ' 

I'yi/tuiliiin I I'Jii) (i//rir(i tdr-ntf'mr tm nmiduv m Un ravinrs voimpim- 
dnn/r-sti dm ///(f//»A'ji dy z fdm iwiits quy 'L \khii*iims ihw .,,, r„, , 
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ccxrfWim-s, i lt'sniriiivsunah‘^Ui‘Silrrniuitlit<n i i 1 1 t. 

{4(1 fon<'liniuuifiUi'ilt‘y,tSi Vomi in \ ^ou In smutm' v 1 r, «•... ■ ' ,.< m 
wJ/z/WiVyr, Arm (/^r/Vf^/y«////^w 7 / ////»■ st'-nf rmn-rr^fiilr jnir in 

fonnulc. 

f'r.ll,/' ^ •: 

II (A ' 


,>' l- V, -I-* 

• • ■ ' ■ ,Ym 1 

;.:o 1 

. . 1 ■ 111 1 • 

■>.A . 



■* 1 

' ('1 '■'( A ‘ 

"Ml 



IT, U ll(A » 

• I J 


(ftii av. (l(‘dtn( imnuu/itHrinrnf thx /luwulfy {'j'*) I'l M'-'-'K "//</» / 

(u'.j)). SV, da /i/nx, Iti fmtUion 

r(r) I'l/' ' • ) 

rvsla v.dP’tn^inK'Jfnu' vt i‘itnti/iua /niiir das /mtdnlrs ih- v. iftfi^nain s n 
r(,y), tni la xo/nmr ^'(.v) '■ * ' ••• * I’ * /itinno fni-mf 

(Ura dmd()/)iHr an srna voinrr^anlv par /a /••rmidt' 

i I Klv„, ^ 

:|'{ 6 ) I ('•(G,) I I ,) i ' j- '■ (iJ'j; ! < .' 1 ^ 

I ‘A (\ 1 :0 I',., , , 1 

♦' “ J , 11. 1 .. ' /' » "» ' 

■I f 1!) M M 

ICii/in, (a raxta da ca/fr. darnu'ir srria affrira an nun/idr in/i finir </ 

, ,,,, /. . i‘v) .m'(A » Hi.,,, 

Cl (t phis forta ramm a 

/ A 1 ('('A '1 'c)(- \ \rii‘(A i-a) !■(/. , ;i j 

^ \uh , 

I . \ A - 

IKA V 5 , 

le modulo X da iv atant ahom da tnanitu v d rnnpUr las dau>r ataidiiaan 
(1:17) 

ll( h \ : ) 

el ee nioduk 6uua par sttilv plus prand ipta I'unkr, nmh phn priti tpir 

y ll(/» •* sj 

m{h + s ) 



!)7 
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I.orsiiiritm- srtilr ilr rri|n:iliiiti ( i .1 0 ninTspnii.i ii mi iiin.liiir 

ill' phis priil ([in‘ /, iM (Jill- riirimirsl pivi-isihi I h, mi ;i 

I. A. 

I'l h's Ini'imili's ( i i.J j, f i ,p/| ) sr rrtluiscnl ii 

( i:is ) 

I I .ill 1 


hi v;n'i;tlil(’ " il('\'!iiil I'tri’, dmis Imis Irs Iri'iiirs ih‘s si’cmnls iiii'iiihri’s, 
miiMilri' jiprcs h‘s ilil!i’ri'iifhilioiis. 

Si 1 (III piiM', (|:ii|.^ hi r«iriiiiih* ( i i 

i''i"f H(.V) ,f A. 

A siM'Ji hi Nfiilc liti 11(1’ (h* i i lij. Ahirs Ich rm’iiiiih's ( r.i.H), 

i ili‘vimiilr«iii( 

n.|i) I'l 11 I V. ' UJl !| ••M A) I" 1 

I . 1 .5 ... /I ’ * ' 

>1 i 

'1 I 

rl 

(I-Im l'( i . ImA, i V 7 )»;; ';|f.MA)|'‘F’(A);. 

•. I 

(III, I'l’ (|i!j rrvil'iil ill! iiii'iiM*. 

F( i ’ i'lAt 1 -|^MiA»l"(A) i 1 1 r.U Alp F'( Aj ; i.,.;* 

piiis, (III mi mi piisiiiil l*(.v* 

(iTij 'msA'I (■ - 7 " ■ 7 ''i rat A ) |' ■ i * 


I -miAi C.) 


; r.i ( A i • 1 P 


< M( A t i!) ' I I !J(A I 


I ■ ■ • i I M ( /» t r: ) 

‘ ^ ' ''‘M I _ ^ ^.--F(A I 

• I I 3M( A I 1 ■ ... 


I . * ' / ll( A i 


I'" (A I 5)1 . . .. 


( t- (ii-» >ir I ' 


•«. II, 1. Ml. 
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l)i^ plus, 1111 aura, I'u vcrlu this Ihrmuli-s ( |)(‘i t fi ( '.r; )• 

Im", /*) t • 

n I 

la valt’iii' (1(1 ll„ rlanl 




(1 


|)« I '-If 1 '■ ' ■ 'ri .. /■ : ' 


rl It’S varialilt'S .r, s tlrvaiil t'lrr aiimiln-s apn's It”. ilill'i-rfiiliiili.Mi-. 
(ilI'tM'.liin's. Oil pi'iil ri'iiiJiniiU'i- (raillt'iirs p"‘ii' uhlfiiii' la I'"' 

iiiiila (i Vl ). il ^iil'lil til' tirvt'luppiTSiiivaiil pni'.^aiM-fs 

lie ,r !r srtiunil uu'iiilin* tit’ rt'’t|iiiilitiii { H*' i. tiui. ilaii" li‘ I'a'- . "*■ 

I't'iiluil il 

(Z- i« ,• I ,rM'( h ' : \ , , I 

,„A, J,. . -■-(/. I I 

Oil ptiurrail y parvi'iiir luifurf it I’aitli’ ilf la Itinmili’ i I i. "n 


(i/iH) l'’(■ 0 .v) 


■ / ‘ 


.ri.i ( /» I ) 


r.« ( /• 1 I 




Lcs I'tiriiiiili’S ( i/|'i) t’l n |ln■•l•isl•ml•ul ffllr^ i|Uf !.a;;r;mi?i‘ a 

iliUHii'i's I'liiiiiiia pniiviinl siTvir it ilrvt'li»|t|uT, sni\aiil li'^* 
asctMidiiiih's (1(1 a?, line rai’ini’ r tie !V((iialiiui 

(,/|,)) V - h Ml V ) •*. 

(i( uiii' ruiK'lidii l''(,r) lit* I’ai'iiif, Or, ilapiv^- If lluiin'iiif \ll. 
(’(IS ruriiiiili's' siihsiHl(‘n»ut, si It’S rmii’litui!^ rn j A j ;; i, \-{h > ni'-trui 
(lilies el eiiiiliiiiies puiir ties iiindult’s tie a inlericnr’' it /. /. flani 
ei'liii lies iiiudiiles (It* ;; i{ni eurrespiiml an iitMtiiile priiM'ipal M ilf l.i 


( 1 ‘ill ) 4 


mi /i i i; ) 


e( si tl’ailleiirs un aKriliiie a la varlalili* ri’idli* »«u iuia^dnain^ r iim^ 

valeiir dtiiil le iiiudiili' sttil iMlfrieiir it Klii's Mili'.i^hunul u 

si, le iiiudtile /, d(> r. tdaiil tlislinel dr ndiii i|iii tain I'spnnd an ai>idMl>< 



I'.'i' sliii i.i-; CM.cni. iiKs i.iMi'n;s. 


!l!) 


|ii'inri|i;il ilr l;t Iiiih'Ikhi ( i m)), mi Ir iiiiHinic !; ili* r ilc iii:iiiiri'<‘ 

:i vi'i’ilhT III •'HMilil imi 


{ I .1 t I 


. I.«( /• > ) 

\ - I . 


i.hiitiil ii la Imirl iiiii Im a . r » I' I .f, /» i .‘I (jiir l•l■nt(•|•|ll(’ 1 rqiial inn 

I [ I I ), ('III' <lrv iM t'licm'i' linir cl (’miliiiiii' pnni'di's iiiniliili's ilc .c 

cl lie I (••‘jn'cl I \ I'liiciil iiircriciir.'i ii 4 cl ;i /.. Ajdiilmi-^ ijii a 1 aiilc lies 

I'll! jiiulc'. I I '• I 1. ( I ’ll I, I I i, mi ilclci iiinicra sati'^ [icinc dcs liinilcs 

ai |ii‘rii‘M rc-t an \ ninil t lc'^ rc-'ics di's *'cncs i 1 '1 i >, ( 1 1 1 ), nil ini' in c 
di' la ‘■eric iinid ml c par lc dc\ c!i>|i|M'iMt'nl d«' T ( •»•, v > ''ll i \ aiil Ics pn k- 
aiiici''. a-a’ciidaiilic. dc .c. I'illci livcinciil. cii vcilii di'^ Im iiilllcs i l'' * 1 , 

II 'III. lc del nicr dc cc'^ I'C'lc'' ollViiM iiii mkmImIc inlci'ii'iii' a I'lnn'iiii 
dc-i nmnlii'i"' 


I .< 


'•/ 

\ , \ 


* ^ ^ i-i 1 1 

!• 1 1 . h \ 1 , 

» r.t 1 It > I 

'■/ 

I ’ 

\ 

^ Sh :;,/. : • 

\ \ 

/ 

\ \mI /. . i 

d(' .1 clan! 

■aipelM 

•nr ail iiindiile 4 dc lii.’ii 

mi idil ictil 1 

;MI dl\l* 

•ant )‘iiiiili' piir It* rappni'l 


r.i I 


/» i I \(.(< /• - I 

/. 


I '.>incc\ 'iiiN, pnur liver les idee-i, la i'mi*iliiiile claiil I'ccllc, mi 
piciiiic 

Ml Vi "in i . 

Si I'mt umiiiiiic H mi are leiitVnne eitlre les liitiilc" n, % ct clndsi dc 
Iiiami're (pii' •■*<" II sml *>sil an pres ii nis A, on aura, cm vcrlii ilcs 
Im inuli'" ! .! ( I. 

. i 


a f » ' » r- ' , 

\ la n I /» • I ' lai" It > • ‘•in H. 

1 


II V it phi" : It' cinre ilit mutliile de >iii A j 3 ' etiiiit lc tuiarl dii Iri- 

t. ^ n nf.| j A i a/ensi/i. 


imnic 
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sun I. A MKCANlOttK UKUKS'I'K 
nt, [tar [a)iis(M|ii(!Ml, In (piiiH tin l:i soniiiii' (|ii'nn (ihliniil I'li ajiiiilani Ic In 
noiiK^ 

iloiil, 1(‘ maximum nst '\ { A sin an ju'iMliiil 

i ■.■./r.nsy)| :j sin /» /• i U/rn.../), 

<lonl lit maximum osl '\ sin H, mi (rmivn'a niHutri* 

(ir»(i) A siii( /> I - ;:) 




(■ V ) ' 

1 sin II 


Dune la ^•.OM(lilim^ ( i ^ i ) sura vnrilii'u*. si I’mi a 






sill |l 


(H, !i plus rui'lit raisim, si I’mi a 
(laH) 


■t /. 

S- ,7 , / • 


puis((ui' sin II im pmil snrpassnr I’niiili*. iraillmiis la valrur miuiiiiuiu 
(III rapput'l 




ourruspitiul ii la valmir <in /. ili'lnriiiiiirc piir la rm-iiiul< 


(i(in) 

ot. rum nil' on a 




a' -] ' t‘ -' ' p I /,* ( / 

— - I. ■■■ I . 

a i f.a -I !,«,1 j r* 


la ruriimln (illo) puurra rfri* l•|■•lluil^• li 

I . 


(I'ii) 




Or I'njualiun ( idi), duul In snmml inniiilirn rmii avn‘ /,® ri -.n rm 



{iiiur / I . ii 


i: r SHU i.K HAi.ciii. uks i.iMi ri'.s. 


,-^lH .S. . . 
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MiliiM'l ('\ iili'iiiiiH'iil tiiK' si'iilt'^ |insilivi' ii I'liiiilr, inais 

i nl I'i'it'ii n- ii la raridi' lui^livr lir i’('i|naiiiin 


I ' ^ ' /'■. 

• N 


a dill’ 


\ « i \ I • I , • . . . 

|liiM>' '4i rnii pu ii', tlaiis la rortnitli’ i |(mii, 

M (i ! I Z I . < i i. 

t KiM'jiaN'Ai'ra rl •'l’|•a ini'crii'iir a (ijM . ,Mai « aim's I’liniiiili' 

llnlilK’l'a 

? . * i I 




1 , i It- ", 


• • , • f 

0 ii<'>ij„'niinf nil nmulif'i’ inlV’i tmir a rnniU'. id par t'mi->i‘i|iii'iil 

. ■ * ’ . ’ ♦ ■ ’ • » . Ml 1 . • , 

(lll.ll I . , 

1 »' ' ' s i . I ’ Mil"" i* . ‘‘i , , , • I M , t ! ',1 I w''*' 

Umi'' t '■’I'l a nr^^al il id umiIim iih* «‘iih •• !»•>» 


III III J .1 , , 

' I , *l"<! <-S . , , t M , 


• • . > i>|i t I l>> I . 

• I . tlMil ' S . 

• ♦ , I It • , 

I . tMI| iS, . 


M .Mini pt I ') 




iui nn’iiii' iMih i' la hiiiih* »-• i i ... id la jaiivaulr 


>1 I >(>'!} >* 4 , , , 

M , Mill* \ fM , 

I . , , 


• I , «t< >>l I II I • . . . 

M ,ill|il!l.i I -I ... 


(lii aura ilnnr, I'U pMiiN'.aui riippi'iixinialiiui juMpi'anx iiiillimiii'iiii's 

I Z »,» II I I . j.V'aj'*"..., 


>/ 


^ ' . '•,iil »47 I I. • > * 



1 ( 1:1 


SlMt l.A MKCA-''*'." 1 ' I f ‘ 


cl, [) 1 U' snilc, si I'tiii |H'''inl 




|., i:,iiiilili,iii(i^«) sMri.im'ni ivilinl.’ it 


I , 111* ' ■ , ' 


litiil ilMf If If .If .f I ■ I- 

iMic settle i;ieine .1.- 


h < ' III ‘ 


pnMilitra vale.ir .le . /* -l-Mt I. , 

I, el eelle r.ieine ■••■i.i .Ir*.. j- h ) < 4- 

l,a^^l’;m|^e CM ime M-iie eimveiM'-Mte .o.l.uu.. r u.f ■ ■ , 

asremlanles di' f. 

(amsideriHiH .ii » 

ri.'.t' t *■ 

(',(>||(! I'll lie! itiM M'l'a eiM'nle tli’\ |>tiV h - t i ( < , s 

Sllivaill les litllHSauees iiseeinlijlitf ' <te a , 9 eO" f. ( < 

|imil’ lies llH'illlle!* lie .e <1 *li^ u i. j*. > ifa* u./- ai! ; ..n !i 

Iliilttlues 

I ’* i * , , , ♦•I » , ‘'r-a". • 

|] Y *( plus I le ileVeliip|»em»'ti*- «l . aj s! > " I’' . 5'n> 

raiile lies f'oriiiiii«*s ( r V,” *'**( ^ * r*^ •• "* ** ‘ 

(i(e') , . i ;; » ' 

' 3 . ■ .e s- a > ^ ■ • -sM,. f. 

I'sl ell('*nit''liie develujijMMe, I'Miir sU- !« I* -U - , ^ ■ s ^ . 

ell line sei'ie l;«l^tv^*l■^eJl|l■ tirfiiaiiin'e '•imytaj* i» ^-t ^ ii t 

lie ees variuMes. r,’e>»l etMjiii iiitria lieu. |«.if v*» aui^i- . ji v U’S 


F'-i-.y 


i. ■ ■■ .S Kt)Z ^ 



i:t si ll i.K i»ks ijmitks 


A li )i' •• l:i I'n I'll! II li' t ( ^ litiii 


I 


I . I 1 • I I 1 



I 

• silii h 



. i 


-MH /• r . I ^ ^ I sitr(/' 


10:1 


oil. t-c ijiii rrvH'hl ;(ii ini'tiio. 

(I'i'') ' I i ‘ i .... 

1 (fill I t . ! ' I •» . •> 


Si, ill' i rlli' lii'iiinTi' Hrih', i»ii fon-'rrvt* sriil»‘nii‘iil li'S // |ircii)ti'i‘s 
lrnni‘'>. ri-ii'i'iir I'Diiiinisf. im (<* luiMlnlr ilii irriir, ^crii, cn vi'rlii ilc la 

rni'lilllir 1 I I > I, Uitrrii-Ilii' all {M'lMiilil 

■■/- I 

^ S' / \ \ <.,||( /. ^ . »’ 


I'I u iiii'li' I'ai'dMi alt 


I ii"i I 


\ • ‘1 \ 


\l\’ 


M iii'Ni^iiaiil |(‘ itiHiliiii' |ii iiit ipal <li' jiar ri'i|iia(iiiii 


u " 


M 


I ' 


f 


I 


-/ 


ti . ii'i > " 1 1 , 


I . :nr»ss . , , , 


Si , ilait') i'l' \|in"<>‘aiiii 1 1 < n > >, mm riMMplai'atl \ ;; jtar \ , on iihl ii'itii rail 

la ‘<iii\aiiti' 


( « 7 I 


\'ti M\i‘ 


qiii r*'jMr-n'iilM iiiii’ limili* Mif|*rTi«'Mii* ail iiiMiliiic ilti Ii'i'mii* ^{iMn'ial ih' 
la •irni' i|iii- ri'uliM HI*' ri'ijuaiiMM t i»iH t, h.iM'* 1*11111' I'l I'atili c I'Vpi i’s^imt , 
li* liniiilui' \ ‘iiiil I'ln* lulVririir a . iiiais sM|trrii*Mr an mumIiiIi' ; ih- la 
vai'iahli' ,v. Si I’mm i liniHii \ lio iiiaiutTi' ji riMnln' ri'Xjin'ssiMii ( 1 t ) 1111 

tiiiiiitiiMiM, Mil IriMni'ia 

\ ) M\ 

\i . oAP 


It 



SMI i\ i m n 

c.l, l(‘ [trodiiil 

, . . ■ M 

( I > ! 

' " ■ i . i M 

('.(uniiM' (HI iiuni 

t 

( • ■ ■ 

il rsl (‘.liiiniHc Ir hi.hIhIh -Ih v.-.(r -jm ■ -h.’jH 


siH'ii iiilV'l'ii'iir il 


(i ;-0 



Si I’lHi iidriliiK' » ■»’ H"‘' **'* ®^' ‘ ^ 

(HI iHK^stiiHi srr;i siiM(»li'iMi’iil 


m 



Ainsi, |»;ir i'Xi‘tii|ilc, '•i r*Hi xn 

( 17 ^!) 


M .1 «• 


i 


I,('s riiMi'licitt'* ‘pu' ,1.% ?. ! jV. 

siM'ics, (li‘|H'ii«l:iii‘nl »l*nijt’ 

!’li|»[iliriiliiiii ( 1 (‘:h 

siiHirs variuhli'^ -r, < , J |i-. 

r'l ... siiiciil ilrlfritihui'- >•« 5 

(In ill CnriiH' 

(17ft) /\-r.y> 

l)(‘'simi(i!i?( [mr /,(-*’,.*■ > 1 ^ »lrri««-r 4 ^ i r. * , « -.sh 
111 (ku’jvi'n ilc/^i (.i I V I r»4iiiiiLi* a % , , : , « i 

Kr-r,.r, . ... « . 



i;t si u i,k cai.cui. iiks i.imi i ks. 


iO.'i 

u Ml' li Mil l mil lie , i '. . . , , r, >■’ I'liiiin sii ji|Hisuiis : i " . 

riaiil ill's ('^M•^lallll'•., li's r(|iialion‘' 

mV') /(".a t .'I II. /',(ii.// . ) II. ... 

ollVrnl, la jn'i'inii'i'i' ni niciiirsdonl Irn itioihili's soit'iil iiifV'i'ii'iii's ii /, la 
scmuhIi' tn l ari iii'M iIimi I li“* iimilnli’S sninil iiilV'i ii'iii's a /. , . . . ; <|ih', 


|)iiiir drs 

iimdiili'> 

ill' 

.r, . 1 ' 

1 • * • « 9 *• t » « V 1*1 

'i|irrii\ I'liii’iil iiilV'i'iriirs i 

\ . \ 

/./ . 

, I'liii' 

I'lllir 

ilrs riinr(in||s / (.i 

r.A ! 

!' i •’ ). ... 

iditii'iiiir 

(nlljlMir' 

^ lllir 

vair 

nr (itiir rt drlrriniiiri 

I'j I" ijiir, / rlanl li 

iMMiliilr d 

ir /: !r 

' liiiii 

lllir I 

Ir ;i’, .... Irs ra|>| 

MM'ls 




' 

, A I 

• ^ y , 1 1 . /• 1 

I 




f 1 .1 

. /• . 


) 


rl Ir [ii'iii: 

liiii 







. , t> < „ 1 


. /.■ a 




(i ' 



, . If 1 

v,. A 1 « , . . . ) 


r. If . 1 

» 

.It - 

• 1 




siiiiMil ili'vrliijipal'li's I'D ilrs si-i ir-. riinvi*i'^;i*iili‘s iiriliMniri's siiivani li’W 

|iniss:iiii‘i's avi'rhiliiMli'H ili* r, dr ,i' |>miii’ «lt‘s iimmIiiIi's ilr .r, .r‘, ... 

rt'sjit*i |i\rinriil iiilVj i'-ni-i ii \, \', .... I'mii' dr srinldaldr'i miiiliili'H 
dr r, ,r', . , , , Ir-i rt|ii;j(iiMi'» 

M ’'n ) ! \ A , It \ : ) •*, y, 1 j A’ i .j' I - 

I'll vr'ilii ilu lliriiiriiir i\. Milrinoil, la iM’riitit’Tr ill) iKinilu'r m dr 
nirinr‘1 diiiil Irs, iimdiilrM Hrimil iMlrnriirN a ; In M'l'iindr iin 
HMinlirr //i' dr I'ai'inrH diilil Ii-m iiiMdiilrN srmiil iidri’ii’iirs ii rl, 

si I'liii dr^ij^iir' jiai 

M Sn » S| 'i v» V 

l.i sMimur dm valriu s ipir rrrnit la rniirliuu K(.r. .r', y, v\ ...) 

iMrsijn’iin y sidiHiMur '‘iiri r?*Hivriiiriil. an lirii dr w y' Irs rariiirs 

diinl il s'agil. rrlh' sMiMiiir srni drvrlomuildr rii nnr.srrir I'oiivrrKf'nlr 

tnA'rt, lie i' . "v 11 , 1 . \ll. l-t 



106 


SUH LA M|!:CAN]()(Jli CliLKSTK 

oi’clonnee suivJuU los puissanciis ascc.ndanlas dc* .r. .r' C'i'sl (mi 

ed'et CO ({uo Ton dcmontrora sans poiiu'i do la niajiioro siiivanlo : 


Exaiuinnns (I’ahonl leoas |)arl.iculior(»ii Ton aiii'ail /n { , rn' i 

Alni's, oil lirora do la ronmilo (83), mi y l•(•l 1 l|daoalll /ii par I'liiiilr, ('i 
F(a:-, r) par •••)• 

<’**') -'■ =) 

On aura do inonio 


(i8u) 


F{.-y, x\ 

I 

”” 51K 


A- -Jj 



h I • Z, h' ( «', . ■ , ) ilif , 


ot par suilo on troiivora 
(i83) F{A’,a;', ...) 


.7: /,-R 




, 7.U\h-\ - z) y,{;v\ //-I- ?) . ^ , , , 

■ ' b -I- =)7.Cr'. ‘ 


C 11 nn ( 


titf titf' 
'1 i: ■' 


Si m, m’ coaaeiil do si! niiliiiri! fi |■||nilc•!. il limiliM nviili'iiiiiii.ni 
I'oiniiliicor lo premior momlii'i! ili! In lonimlo. (iKii |„ir h, anninic 

tloavaleurs quo roqoil In fi.noliim K (.•.■•, .r' r', „.) qiliinil an v 

subslitui! auciiossivoiiionl,, an liiiu ila/, nolli.s ,|,.a |.,|,!ii„.s ,|p l',■■l|llllli.ll'l 
/(it!, A + s) = oquioiri'i!iil(lcs modiilaa inloi'iinirs il Z; piiis In ih'i'- 

rniDi' inombi'c do la (,82) par la sin, hi,,, drs vnlriirs ,|„n 

recoil la I'onction F(it'. a.-', A + J. y, „„ ,, 

’‘ "voraonl, ail lion dr. y, r.rlira drs raidiirs dr l'ri|iialiiiii 
s') = 0 qiii oH'ranl drs modules inlrriiiiirs ii Z’, rlr, Dour, 
membra dr la formiilr (,8,d) dovra iMrr iiii-mrmr rrmplarr 
ssioM (180), on sorto (ju'unaiii'a 


'» ST 
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K'r siiH M': cALcm, inis limitks. 

OtM-ii vcrhidHii rnrMniU‘(iS:i)nu(i.S/,;). I Vx-|,r(‘ssi(in 

<■', SK(.r,.r' 

•I'*' iitii> luitrlinii iiiiplic.ih; (,Iii timins ni 

'••(Hivora Iransinnnro cii u\w. ionclidii rnUhv- 

niciil cxplicil,. (If ,.fs mrini's variaMrs, H, pour la ll.'■v(‘lnpp(•l• rn iiiin 
s.^i'K' (■oMvi'rnoiili' (inloiinro snivani los piiissatirrs asia'iiiliiiilrs da .r, 

'' 'l''■ldv('lnppol•all Miicsnnhlalilr saria la prodiiil. (17.S). 

Ajoiil.ins (jiii' la liiiiila suparianra an toodnladii rasla qiii (a>in|il(daiM 
li' tlaniian^ saria sara an oiaina lamps nnalimila snpaHaiira an iiiiMliila 

<Im rrsla .{ui aumplalara la pramjara. Si ^ la iimdiila d<‘ .r, 

*"'"Iol( fl(‘ 0 a( ;r. .a , (las axprassions iiitaffiiiiiiras qni 

I’"'''’ lalin.ila.Ioni il s’a-il sara praaisamaiK, 

li' I'cslf! (la In S('ria (|ui. (‘fanf ordontM^a snivani las piiissanaas as(!('ii- 
a poor soiiima I’axpraMsion 


dailies d(* ‘ 




( I Ha 


) ^ I ^ /.I t v') , .. .. . 

- ^ 

Si. dans la d(’'Val(ipparMatif da la roiirlion 

Sl*(.r,..' )-,y, 

snivani las pilissanaas asaamlanlas da.r, .r'. on iiaj,di},n'ail Inns las 
(annas dniil la da^i-a, inasiira par la somma d('s axposanis da .r, 

.t". daviaiidrail t'Kal on snpaimnir a //. rarraiir annimisa, nii la 
MMidnIa dll rasla, sarail anaiira iiilVniaitra an prodnil 

A tiasigiiani It- mndnia da a, al aa darniar inndiila (Man! siipi'n'iaur ii 
runila, mais inlarianr a ainnnni ilas i|iin(ian(s • 

\ 


jVuir iiioiiLrar mia a|»pIia}ilion da lurnrmula (iHd), siippo.snns y, f 
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Sim LA MKLANIQIIL CKI.KSTL 
dfjtei'iniiuses cn ronctlon do .'*% pi'*‘ donx rijuiiliims 

(tS;) y~h-\~.vsii\,y, .v't - // I • sin > 


Si los modiilos do cl. do .r' soul hilV-riciirs Mti iintiilirn 
alors, d’api'CK cc qiii a cic dil |jrcc('‘dciiiiiii!iil. cliariinn dc crs h)iiii- 
tions oflVira (iiH! scnlc raniiH! <;orn'.sjM»ndai!lc a nun vainnr di- r ■/>, 
on do/' — h', dent In inodide S(jil Jni-dcss(His<iu nnmlirn i . 

(>}la pose, si la Innction 

.r\h V. //'■!■ 

rcslo ct coiilimic poni' dns nuxlnh's dn .r, plus |n‘ljls (|iin 
o,6(j:27/|‘i... (j(. pour dn.s inodiilns dn 5. plus jml ils i|iin 1 . i , , . 
on aura, on siipposanl. Ins iniHlulnsdn v, iidni'iinirs nn s-iiintims an 
nmnbre i, u)|)d78..., 


(1S8) 

— I'XTri I ~ I' ( * , .r . /i ( ,;,/i i )</(/,/,/ 

Done, pour ddvnioppnr la rotinlinii jiiipliniln di* .r, ,r', rnprn'O'iilnn 
par 

Kl.r, .r', n, i-'), 

on uno sdric oi-doiuicc sidvaiil Ins piitssinmns asi-mnlnnlns dn x, r . il 
sufflra d(^ ildvcioppcr nn luin sriiddaldn snrin In prodnil 

(iSo) -t- ^ ) ' - • niis(/.‘ 1- ) 

V ** • / / “• \ I* ( .1* ^ A 1 J. “ A J 4; ) 

« — .V sill ( A I- s) 3 SI 111 A I • 5' ) 

AjolUoiis ([HO la liiidtn snpmniirn ;ui iiiodnln dii rnsin. (jui n.uiiplnlt-ra 
laproniioromi iaseconde si'irli*. snra pivcisniimnl In n-sln dn la snrin 
(fui, dtaiU ordonneo siiivanl, Ins (nussaiirnsasmndanlns dn Ij'. a p„,n- 
soinnio roxprossimi 




^ A I -.r'r.oHl A’ i.Vl 


A* ! X >. 


Si, (Inns Ic d,ivnlni,,„.,u(.nl -In l„ r, v 

tons bs tnr.„(.s ,l,„u lo ,lngn.. (mr |„ ,|cs nxpnsnnU dc 



KT St/U LK CAlJltlL !)KS LIMITKS. 


JOi) 


.v r( (!(' (!(ivt('-iil, t'l^al oil siiporiour ii h, 

iiilVTiouri- au proiluil. 


rornMif coiiiinisa sorait, 


' -i- = ^ <*«s(//-h c') - 

A li' iiiotliilo do a, o|. oo iiiodnii' (Haul siipariaur a runilo, 

iiiais inlV-riciir ii I'liaoim dos ni|i|Hirl.s 


l.oi‘S(|ii’a I'aido dos niol.liodos ox|ioso(‘.s duns para'^M-aiiluj on a 
diiloi’inino on (nnolion dn noniliri; // on // la liinili^ do I’oi'i'onr ([no Ton 
I'.niiiniiO o.n iio^di^oanl, dans lo d(;v(do|)p(n»on( (rnin; I'ono-lion oxpli- 
o.ilo (111 iniplioilo. Ions hs (oriiH’s donl. lo di^j^ro siii‘[)iissii lo nninliro 
do II I il s aj^dl , i I f's[ {fonoralomonl laodli*. do Ironvor la vaionr (jii’on doit 
assi[<nor an nonihro n oil // pour ipio I’orroui* ooininiso dijvioniio inlo- 
rionro ii 



N olaid Mil iioiiilin' I'nliiu* donin'a II sid’lil on oll'ol, pour y parvonir, do 
dolorininoi' la parlio onlioro do la i[uanli(o noi^aLivo (|iii i'('|)i'dsonl:(! lo 
Io[^ari(liiiM' dooiiiial do I’orronr o.oiniiiiso. C.oina'vnns, pour Uxor los 
idi'i's, (|no, 1' olanl. doloriiiinoo on lonolion do -v par ro(|nii(ion 
oil 

j /> I- .rsin r, 


on propose d'assi^Mior an iioinbro n iino valoni- (idle ipio, dans lo dovo- 
lo[)ponMMil di' 

I 

1 - • r oosjr ’ 


siiivaitl los pnissamais asooiidaiilos do. a?, la sninmo dos lorinos irun 
doj^ro ('‘[<al on supiMMonr ii n (dlVo nn iiiodnlo inloidonrii 



pour la valour parfiinilioro a? ™ y on, pour uno valour jiliis polilo do 
la varialilo .r. II suflira ovidoiiiiiiimt quo [‘(jxprnssioii (17/i) dovionno 


IJO 


inr(h’i(nir(! a 


suit hA Mi*:<wVi\)Q(!j.: cKUKsrr; 

S’ 

> ct son lo^rarillMm* Si ijntir 


clusigtui a I ai(l{5 di! la loUn! U l(‘s lo;<ari(liincs pris !,■ ^v>(nm' 

dont la hast! (-si, lo, il siiriimdr (dioisir Ic iomjiIijv .‘iilirr // il.- 
a I'tsniplir la (iondiliiHt 

Ainsi. par rxcuplr. s’aj-il-il il’iiss, ai, „ val,.,,,- 

lellii (Iiier(.iTiMirr,m,niis(., ,|„a,i,l on n.-lip,. 1,.^ i,.|ioo. ,ro„ .lonro 

egal oil siiperioiira «, no snrpasi..- pas nn inilliMno. Iln (ronvora ,l ms 
CO cas, 


.V ;i. 


ot la condition (ipa) donnoi-a 


('93) /(> 


* i • V' 




Sil'onmiliisaii i, .son proinior iloooioinolonr ,1,. la iVaoinn, 

que iciilomiolo sooon.l nnnnliro .lo la lonnnlo ( , I ,, ,.,.|l.. |•n,■lion 

.q so,, o,;v,.„i,„ 

..■n.’:':i;;:o 


(.(// to 

/4 




nc snrpassoi'a ]tas 

i-L(i--o,„C, 7.1 .,,)| 

iP) sora romjilio, si I'nn ,, 

, 3.(?3;)(t . . , 

V|33/|. . . — ■ ">7 • . . 



Ji'I’ sail Mi CALCUL 1>I!S l.IMri'IiS. Mf 

en sorte qu’on poiu'ra pi-ondre = I),,,,,; si, ,l,a„s l’liyp„||uis(‘ 

adiniso, on lo developpoincnt <lc 


I 

I — .» 

apros 1(! douzibme tcnnc, rerroiirquo Ton comiiioUra no surpassora 
pas iin millibino. 

On voit, pat’ ce qiii precbtlo, quo, pom- Jos fond, ions iniplicitos 
Gomm{?, pour Ics foncfions oxplicitos, la doLori.iination do liniiU-s siipd- 
riGLiros aux inodulos dos postos <|ui coinpIbtojU los dbvtdoppctiioiiLs 
pouL etro rediiito a la dbLonniiiation dos qiiantitoH do la formo 

^/(^) on 

ou do qnantitoH (|ui seronl; (•vidciuinont plus grando.s. Nous avons dbja 
donno un grand nomhro do formulos qui ponvciU biro uliloinont oin- 
ployeos dans I’ovalualion dos (|uanlitbs dont il s’agtl. Nous ajontororis 
ici quo io dbvolo[)ponieiU cn s6rio dos lonotions 

/(^'h ...) 


GsL soiiveiU un inoyon Iros simpio <lo parvonirh ooUo bvalualioii. Ainsi. 
on parliciilicr, comniti on a gbiibi'alomonl, quo! quo soit IcMiiodulo X 
do ,v, 


sirio? 


a; 


I 


I 


Ot 


f .2.3.t'|.5 




COH.V 




-I- 


I . 9 . 3 . 




on on conoluni, en ayant ngard i. la preiniiro des I’ormnlns (aS), 


A sin o; = X 4- 


X® 


-H 


x« 


1 .2.3 1 .9.3. 5 


eC 


CO 


A cos a' = r -h 1- 




4- a'-^ 


» . 2 1.9.3 .4 • • • * y i 

quo 1 on savaiC dejii. Dc jncmc, coinine, on supposaiU X< i, 


on 



Si;il l.A \M'‘‘ r « M I - il It' 


(nmvi’. 

1 (. . .1 I ■ 

I : • i ‘ ' 

illT "III.* I ^ ^ , 

(111 iilll'a, iliili'i I'l'll'' *■ ‘I’*’ | ^ 

\ \ 


,\l(i ■ \ 

AiirrlidiK • A 

A itiv hIh I \ 

(‘I, |)iir ii(iltKi<i|iicii(, 

i 

I \ ill* SMI 1 


\ 

< * 

. . s 




\iH 51 r 

\ i>l> (.•I!. •• it • 


I'!lllilii Hi run |(.(r ti «it> :i; <r(i i.. 

Vl‘1‘11 : 1" (|IM‘I (|U(’ r.MU A(t. 

y," I'll HUpiKisiiiii A«< I. 




Vl> «i «. if 

t \f> 


Anri'laii^ff l( || 




■ « ■ ■ 

\ it'.- \ 


iSr 



MKAIoiiii.; 


Sllll I, A SIIHI'ACK CAHACTKHISTIOdK 




sysTWiK Ii’riji ations uniUihks aux iikiiivki;s paiitikli.ks, 


1 I 


si'll I, A simi’Aci'; itMs omiI’S''*. 


‘ ' '''""l'" >'iii nir..s,|Mij,.ni-iil IIJI (.niii.l ni||. ihms 

n.. ,!,• I;, SM|M|i„„,|r|„.n,l 

■I'tIM MS .Irrivrrs |Mrl|,.|l,-; iM nH'I'li- 

I'iriil"* i‘uh'>(;uils, 

*■“ ‘i“'' j'* Itntniiir l:i Mtr/arr r^r^u'h'nsfuiuv, rsl 

'■'■II'* 'jiii M- iii.iivc ji.ir IVM|Malii.n fnriii-lri'isii.jih' .‘llr~ 

iMiMtii-. .pi.m.l -Ml V iv.Mi.l;(.-.‘|rs,lrnvrrs ,1,.^ .iivnrs ..I’llirs 

ivl.utvr. iiU\ vul'i.d.lr.* ill.lr|H‘li.|;ui|i‘S.r. V. 2, / l.:ir |fs |MlisMlMr.-S ll.'H 
.iivn-. nnliTs .Im r.-. tiirin.'s variiii.Irs rniisi.lrivrs .-niiun.< i riin-stMlIUlH 
I'l It* 



1|f|, MlUlOlUK SUll l.A SUIU'Ar.K CA IIAC I'I'.II l‘. 

,lo (loniiii, (Inns h' priMnin- dc cr Mi'timii'i*. ii-ri iiimmmi'. 

<rol)l,(Mitr ^rniH'i'almiKMil t\v hi Hiirran* ilrs i.inh-s. 

J(! mdiil.ns (Inns In smiml |t:irii};rii|ilir. Ins mlaliMii'. 
r(',marqiUM[ui ('xislniil niilrn la sinTiirrniir:ii-Irrislii|iin nt la Mii lani- .h-. 
ondny, nLj’nIahlis divni’s ihnurnmns rrhilils ii Miihn-c', i ' t. 


1 . l tilt s. 


I’nuioiis pniu’ varialili's jniln|inMihin(«'s ln«is nimrdniini'fs n'rl;n4;ii 
lairns .r, z cl, In (ninps /. Sinijmsuns il'aillnuis ijit a nn ‘.N'llrinn 

dniinn tl'nijiialidiis liiinairns aiix ilnrivnns |Mrlinlli a • •M-Uii nMil . 

(amsiants (Mirrns|i(mdn IVMjmilinii naranlnrl^tiqnf 

(0 n.) 

Nous a|)p(dI(MaMis AwyV/nr n//v/r/nVi'A7/y«^^ |•^•lll• «)ur rrprn .rnh' 
uiniiu^ ((Uaiid on y rninplann 

n.. 0,. iK. It, 


(In la siH’I'ani* l•ara^•(^■n■isli^|lln mmm 
(a) r, i. /r 

Soiiutt iiiuiiilnnaMl 

II, r. n‘, \ 

(jualrii i!(i)iHlaiilns linns nnlrn nllns par riMjiiaCioo 

l*( //.»', M'. A j M. 

Poul' V('n'ilii‘i' r('({iia(inii aux (iiUni-oiinns pai'lmlitw 
('!) 

(') I.OK rolHlioiiH nt k’H ihi'ari'MWH iImmI II 1*‘|||{|1 tiaihii’^ral ^ (a*’,!. mr»a f .r 
iiuilna [il(qA.i!aiiiiii(!H, nt tin •|im« | rt( >Uti» liMn>'i-« >1'’ 

M. (In (nvril iH Iu). Iklln rttiimr>(iin, ft nn ^m'll |»ar4U, .I. ja lO.t ran' 

i]iiol(|iiQ!i iioi’floannK, nt on ptirtiitiitini' )mi' .M. liininlini; luain 

niillo |iai-l iiYiinl In Nnln j'ni InKftrftn Imi t impm rmyiu* tin tr^iNi >-« (tr I f. r, 
(hhtiii; ili;s .Sdoiurs (miniiro ilii 't jiiitlol s, VI. i' 

Hxliuil I'Si) (li!U Ciinipiet roniux). 



il sul'lirii 
< •' } 


1'. T sl u I, A siiukai;k it!-;s onoks. 

pi'nidrc 

'• i I'v I n-s } .vn, 


.'i lii I'iiih I i<Mi I ' ( .r, V, 

II i's( lMiiiii»j'(‘>nr, al 

liii MMili' ( I ), roiilinth' 
:'i la ritnrliiiii iirliilrairi* 
|nmi'i', par (■si'Mipli*, 


A I ) I'-’l lininn-^i'-nr. II y a plus : si (■clh'. rniirtiiui 
ni's. pour {|iif la vairnr dr r, didi'niiinr'c par la 
tir Vi-i ifirr l‘i'-i]u:ilinn (, d ), il siil'lira iralli-iliiirr 
M I »■ 1 I'rrlaiiH's luniirs drlrriiiiiircs, rl di* siip- 


I'i) 


III /■) . (h'\ 


0 ili-'^i^.-iiaiil Dill' r.iiisianlf arliilrairr, par l•nlls^•(|ln‘nl 

1 ■' ) ,, •>,-« • • • » 

Si la Inni'liiiii I t .r, 1, salt*' sr rrdiiisail it iiiii‘ 

litindiuli piiii r dr t liarintc drs variilldrs -r, y, 5, /, nii piiili’f'ilil rnnU’f 
all\ liM'liiulrs ( tl ) rt ( " 1 Mil(shl Her Irs siiiviiMlrs : 

lli.M . \ 

I 

(ijt t| * V j , t » . V >• >i 3 • l> , ,, l>'> • vt • >U I fft 


I Hijs il pi'i'-^iMil i|ur, It's I’MilsIailIrs 

It, r, »r. « 

ayaiit drs vidi'iir*' irrllrs, nn p**-^!*, pmii' aliri*;'rr, 

( I M l /, y Al’ • I’’ j «»■' ; 

aluis la valiMir {iiiifirrii|iir dti rapporl 

il t I 5 **‘5 

/. 

>«rra prrri-sriiiria la disliinn' du |U)iHl <.r,y, s) iiu plan n'pi’rsi'ulr par 
l'tA|na{inn 



1I(J MKMOIUKSIUI t.A SUHI-'ACI'; r.,\i{w;i'Kiiis(ii.ii I 

ol, hi V!il(Hii’ (li; K(h‘l(‘i‘iiiinn‘|i:ir IV<|iiiititiii ( 'i ) pniii'iif ‘'lir .,.11 .i.I.-i vr 
COIIIIIUI (mu|lli‘i»ii'iil dr n-llr inrmr t- cl dii (. 

11 y ;i |)lns : la valriir dr h, ralriilrr ii rrcijdn'' d ju.in 

tons Irs [loiiils d’lmr Iranr.lir iiiliiiiiiiriil iiiiin i- -h-nv 

jilaiis iiai'allrlrsa rrliii (|nr rr|nvsnilr la I'.irmulr (id. .mi 1 .-.|.Hndi 
an hiiiihlil (mips /, ii linis Irs imiiils d’lmr aiilrr h iui. tir ..■ml. laid.', 
inais sr()ai‘rr dr la prrmirrr par iiiir ili^tanrr r.|iiivai. iili- .1 l.i \al. ni 

iuiim'irl(|ur dll prndiiil p'Hirra dmif dm- .lu'ii mi.- |.!,iiir. 

rrjii'asriilrr dans h* pi'rinmi' iiislaiil par iiiir ham hr 1 11 liiiiim ih mi ii' f , 
sr (h'lphii'r pai'allidrmrnl ii rllr-mriiir. pmir dr^ \.ilriii -i n.ti , 5 .,iii(»- . .In 

(mips, avri: iilir vilrssr n|uivalriilr ii la ^.ilrili nil .|ii 

rappnri 

,v 

/ * 

Ailisi, nil parlimlirr. rmidr phiiir, iiiliiiinn-nl mim r, pumtlivrmml 
I'nnlri'innii niilrr driix plans Irrs vidsiiis dr rrliii i|iii pa’»'‘,ui p^ii I'mi 
^diin (h'S riiunlmiiirrs, rl ipii rlail |•rp|■r>♦r|l^r p.n hi lurmnl.- ■ 1 1 
ll'oiivri'a (Irphirrr an Imiil dn Irmps /, dr m inirir* a t iir .iImi > 
('Dliiprisr rnirr drllX plaii'. Irrs Vnlsiiis dr rrlni ijilr 1 rpi »"irmfi ji 
rr((iia(iiin 

(I'.i) /M' i rr ! ir,-. » »/ M, 

r( qiii srra sr parr dr rnrij^iiir par inir ilishnirr r^.ilr, an 'n^m- pi.- <. 
Ajouloiis (|ur, si rrllr imdi' suhsi>lail .m pt-rmim m^iani, rllr 

sulisisirra siMilr an ImnI dn Irmps /. hai rllri. nI l.i iHm ii.Mi ih 1 ( 
s'rviiinmil Imrs drs limilrs .!• s, .r ii, « itn nxmln.' 

Irrs priil, mm srnlrmrnl hi valriir iitihulr dr r. i-fpi rNrtjlci* p;n 

ll(«.i I r >' j It'd, 

s’rvaiimiira hors ilr ta tninrhr riMiiprisr nttrr Ir«i p),im» p4i.1lll. ir ^ 
rrpi’rsriilrs [mr Irs rornudrs 

mr -I- i*j -j- 11*5 rt.r-rtji' ‘ its j. 



I- 1 SI h I, A sniu-Aci- in:s omu:s. 


1 17 


iiiiiis. lie jiliis, l;i \ Jilciir 

tiillii' ( I ), |);i|' 


it rr|irrsriil<M‘. rn I’liisnii i|i> hi I'm - 


1 1 ( « I ; f } ir r, 


-V/ I. 


•!" '!'■ l:t iniiirtir miupriM. niln- l.s 

jthtus re I K'fVii' M I i‘s |iiir Irs iortiiiili's 


II t > III i» 


\f 


I IT » M-:: I .V/ 


iiilinitnriil miiir** un |>l:iii niiMir, 

ihiiis riiih‘i ti'iii- ill' r.-ii,. niitir, -i t r\i\ i|ui li) (I'niiiMi'nl. 

'1"‘ IH'iiiiilivrimMtl |ur .Irs r.Mii- 

I'hv n'jir.'H.-iilr, an IhmiI iIu h‘inps /. hi Inr- 
iiiitli- II *!, Si I III) ahaissc (|i> line |n‘r(n‘niiinil;tiri‘ siir re 

plan. »•( fti run pn-^r irailiiMiTn 


niH^, !• /. rus-, ,!• /. 

* 1 . V ri'pi'i'^icnh'i'niil 1<'S aiijjli's tni'iiit'x par la pi'rpt'iiiiiriilairr ilniil 
il prnlnuKi'i' ilaiK nn nTluiii srns avi*c Ipm ili'ini-axcs ilt-s fiinr- 

tliiniu'i's pn>^)iivrM, I'l ^.•,|llilllHM t t ). rrilniira la rurinr 

* I 1 •’ 1‘ I I'M** , /i |■|(»| > . J ^ 


ftiililira pMiir < hai|iii’ (liii'i'liitii ilt* la pi‘i‘|iini(tiriilairi* tiin* ri'hiliini i‘Mlri' 
I)'!' lii'iiN ^lll^•^anll‘’* A. V, lit’ ti'lli' -.Miir ijiif, |;i vali'iirtlr / I'lanl )tfiiint''i', 
nn pniiri'ii i-n iIi-iIimh' ili< rl |■l•ri|^rlll|ln•Mll'n^ . Si, hi valinir ili- .v 
t’i'''Iant la mi'iui', li‘rt atij*li‘N v. K, y vi-iiaiciil mmiIs a vai'iin’. In plan 
tl nni* iniili’, ri‘pn’‘.i’nh’ an Inini iln (niips / par rripialinii (i;*.), 
pri’inlra ihur-t ri‘?.p.n i' ilm pM^iiimm liivriNnH rni'n'Mpiniilanh’s a 
(liviT’^iw Miidi'n plaiM*?! i|iii pa'>*’ai('itt Iniih'?' an prtMiiinr inslaiil pur 
rnriginn ili'H •■MMi'iInnni'i'H, \nu-» ntMiiinrrons stir/th'r t/rx la snr- 
lann lintiii'f p,ir , hhmih’-. Hillin’*. n’l'Nl-a-ilirn la Mirlani’ tjun In plan, 
rnpri'-'niiiin an junii tin ininp’' / par IVi|iiali>iii tiu), {iiunlmra ilans 
hnifn^ In** pM^^ilMiii** i|m'iI pniil aiajiinrii’, »(nainl nu iaissn variiT //. n, 
n . ill’ inanihii' ijin- la ipianliln v ilnniniim nnii^laiiln. Unhi pnsn, si run 
ilnsi}(nn par S In pmniinr innmlirn iln la innniiln t il, r'rsha-ilirn si, 



118 MKMOIHK sun lw\ SlUU-ACK CA HACTKIU STl n T K 
en I’aisanL jiour nhn'Ki’i’ 

(ifi) S !•'(», f, n',.v), 

Oil I'odiiil oi’Ki^ rdi'iMulo ii 

(ill) So, 


iilot's, poiii' ohliMiii' riM|ii!i(ii>n <lo la sni'rai'd iIom oimIcs, il siirHi'a rvi'' 
(li'.miiHJtil (I'rliniini'r //, r, »• I'lilro los rnrimilrs (jv ) cl i im h 

la suivanlo 


(' 7 ) 


. .)■ 

i>„s i>,s n...s' 


Nona avoiis .siipposn, (laMsori|ui Iok roii^lanlcs ii, r, tr 

I'oollos, aiiisi qua las vaioni's ilr .v (iriM's ilc la ionnnia ( I ). Mais las 
oonoliisions aiixqiiallcs iioiis soiiiiiias iiarvaniH {iciivrNl 
sans (pin nnitn nniidiiinn soil nuii|ilin, par i>\’nn)|i)<* liaiis Ir l-a^. nti I’lui 
iiuniil 

(iH) ir - ti\/ I , I* v\/ I . ir wy i 


(If)) .f Hv/ I. 

I', V, w, s (ii^sigiiaiil (Ins (piimlili's n-i'llns. AInrs rt'qiialiun ( i',> ), 
vanL (Hrn rndiiiln a 

(no) «i. 

rnpriisniilnniil litinom un |iluii (|ui m iliqtlarorail dans rcsiiiu-c tivt'f. 
unn vilnsHi! riqirn.Hiiiili'Hi |iat' in valour du rMpimri 

H 

k' 

la valour dc k I'.tiiiil 

(ui) V* hw’; 


nt los rortmilos (in), (la), (i(i) so IrouvcritiiMil rtMiipliiiM-i's pur Ins 



I':!' sun l.A SDItl'ACK IIKS <1NIIKS )|i) 

(‘([ualimis (-'n ) nl ( u ). |niiilr?; i\ la sitivaiih* 

(■v>) 

1‘| s l»vS Dv^S' 

D-nir ainrs. |)niii- nhic'iiii- t'lMiitalinM ili> la siirCarii di-s (hkIps, il siii'lirail 
ircliiiiiiii't’ I , V. w i‘iilri' h's I’(M'iiiuIi's ( i :'i >, ( ) <>( ( si iraillciirs la 

tniiflinii I' ( .r, r. / ) I-Iail iitMiinf^i'iir, rri|na(iiMi ( T). laiiiiliinaa avi'f 
li's InriMuli'S ( 1 ■; }. ( I S 1 , ilniiiirrail siin|tIi'iiM‘nt 

( > !'■( i\ V. w V ?•) M. 

i‘( liaii^^ la tiii'iniilr (v,ii tin [iiiiirrail |irfmln' |j(nir S la Iniii'liitM 
l‘ t I', V, \v. v. ). hull!' a{nr>', ilaus la ilisrii^sinii ili‘s timlcs plani's cl dans 
la I'ci’hcrclic dc la iiiii ljiin' dcs niiili*?*. on |iniiri-aii ciniscrvcr Ics rin'iiiiilcs 
( ' ' *' * • ^ *• • ■ 1 1 ' I ■ * ' I K ( t 1*1 Imii'imt a V rctii|t!ai'cr ii, c, tr, 

.V, dcvciiiis tiiiaKiiiaircs, |iar ics i|tiaiili(cs i’r(‘|li*s v. \, w, s. nti. cc i|ni 
aii nn'inc, on |iiiiii rail ^c lioriicr a consiilcrcr //, c, ir, .v I'niMinc 
rniin-srnliiiil dcs ([itaiititcs rrcllcs. 11 y a plus : S daiil ainrs line rmir- 
linn liniiinnciic dc //. c, ir. .v, Ics roriiiulcs (I’,*.), ( I '» ) r| (ill) 
pniirraii'iit clrc cniisidcjt’n's coinuic. clalilissaiil dcs rclaliniis cnlrc Ics 
Viiriiildcs iitdcpcinlanlcs .r, r, xn ( cl Ics sculs rapports 

n c i«- , 

• f • 


iJnhc 1 I’diiniiialinn dc //, c, ic cntraiiicrail I'ciiiuiMalion dc la ijuanlilc.v, 
a laijiicllc on ponrrail allrifincr niic valciir i{uc|coniph>, On pniirraii 
prcnih'c, par cxcmplc, x m, t*n uoiiiiiiaiil fo la vali'iii’ nai’licnIiiM'i' 
dc X i|nc i'nnriii{ ria|naiiuii i I i. ([naiid on y suppose 
rcvicnl an uicini', 


1 /' 4 i ’ -I- O ' I . 


Si, pour pills di> siinplicilc. on sup[iMsai( 


idnis It'S i|naiili!cs 


li , 1% n . 



!■)() MiniDiuK SUM i.A sun!''Ac:i': (:ahaj:ti:iiistioi i: 


(|ui sniil (MihT I'ilcs pnr l;i sriil<^ ri|n:ilioii ('>), jtniiii;ii(‘iil rin' 
I'lMliiiii'S auK (‘(MM'diutIhM'S d’liii {iniiM ilr la siiir;i<’r f;ir:ir- 

((irIs(i<|Mi'; i‘(. rti ninninanl x, y, /. I'cs I’ounittiHin's, alin ili' \r-^ •li'.iin - 

(las ('(Kii'diHiMri^s ? d’liii |i(iiii( di* !a siii Cai'i' d iidr^, mi 

aiu'aif 

«:•’ X. V • y, \v z. 

{](da posa, la vahuir di* S di‘viandr:ii( 

(:<■*) S l•‘(x, y, z, Oj 


al pinir (dilanir raifiialinh di> In stirlaca das midas. il MiHiiait d'<-li- 
iiiinar 

X. y. z 


('.nlra i(!s fonmilas (lu ). (lO), ( r; ). |•adMilas jmi\ Miivania-. 


(« 0 ) 

iv) 


S .M, 


x.a l yv I zj i /* 
X y 

ii.s o,s 



L (’!(jtia(ioii da la siiifaiM* das iiiidas, aiiisi (dtlamn’, aiiiail as idi'tiiiiiaiil 

iil'aiiiiai’ iiianilira iiiio roiialiiui lioiim^^ana das (|Uitli'a Viiii.dilas ,r. 

,Vi 

All rasli', s(ii( (jua IVtiuiili •araalaristiipia dasiaiuia hMi(tMt^riit\ 

im aassa da I’tdi'a, \\ asl riair iiu'iiiix divarsas valaiirs tla /, a'a-,t a dira 
aiix divarsas niainas da rai|mili<iii (I'j). i-asalna p.u' I'iippMii a i, 
aoi’raspoiidi'iHit m'dii^ralaiiiaiil divarsas niippas da la sinfaaa das 


II. — lliiii/mrlx //»/ CH/zv ht xiii/urt^ , t Aj 

xtii'fni'i! th.f tinilvXy itunx /a az/.v «« t m m itu 

t/iU’ianI 

(:oMsid('M-(Hls (iiiuiilaiia)il d'lina iiiaiiiara spaaiala la aas mi I’arjiiah.m 
iMii'ii('(arisl,i(|na asl Imitinwaiii', 

.Siiii'iil Iilui's, nil ImiiiI ill! Iii|ii|irt /. X. y, /. |,.s r.MH•.l.l||||,•l■^ r.-, I..ii}{i|. 
iiiiros il’iiM Iiniiil i|iiH>i.iiii|nn iIp In siirrii.-r riirn.'li''riMii|ii,', i-i .r. ,, ; 
lis noonlcmiMins il’iiii |,„ii,| ™rr,.s|iijM.lniil il.' In MM-liirr 



<■■'1’ I. a ni-;s uNnKs. 


Stiii'iil ('iii'un' 


\-M 


\ i‘([ii:ilinM lie lii ii| iii‘, 

.V. /, 0 

,|f V, V, /; .•! 

I'') 

u 

lit' l;i sin’l'ui'i' tli-s miilfs, 

'• M '•» r. /) 

.|nis,.n, h,,,,,,,.:,,,.. 

'‘'I"'"'' I. „M,,,i,|'n|„aiin,, 

‘'I" '" X. V. z ..nliT I'niiiali,,,, , , , 

>‘( ii's liinmiltw 




\ » » ,V > I zs \ /’ 


'.S |l,S i».h' 


Ai""'"'"' ll, y .•nlisi.liTr .r. y, 

I,. ii„ ,|,|j 

( ‘I I V, '! J, <1 tnt il ’tiiil «|H»' I'tHj a rtii'ni'c 


.1 i 


' > /, 

l».> IK> D.S 


I "M l•llI[)lllillt .r, 1 , .■jiic' n-lU' Inrunilt' t-l. !i-s (■((iia- 

! J :., ..M .Irvrail rrli'Miivar IV.|„ali,.M .Ir h, snrturr cararir- 
nsfiqtn*. IJ aillnii-s, iiMiir |taiM-i‘ <lt> lVi|im(iMii i ( ) a iV-qiialinn ( V). i| 
MiKil tl iM (iaii[*iM' I mil' »tfH Hiirliiri's I'aiilri't nl acl I'ciiaiiKi' 

II p.tiiii lit r.initiilf ( 1 1 . Itniir Ititi' l'•liltlin;(ljnn snnhhiltii' a n'll.- 
liHInHIr M,i tlr.luil la MiriVr .Ifs nti.irs <Ii* la snHan' .airartri'is- 
l"|"<^ nu'.t.i a la Mirrannsi^HMiTisiiqih- .1.0a sitiian* ih-s 

• mmIps. la'ltr* i.Miiarqii.' I'nlianif .'vi.lfiiiiiiiMil la jiinjinsilinti siiivanlf : 

I 1. St h mr/wf f/ry tmths cturespumlnnh' a uttf} rtfimtitm 

lif t\ «t II, i,\}I 


m MKMOfltK SUU 1,A snnrACK CAHVCrKIllSTU.MM; 

CiiracUrisliffiie /mmofiihtr sc c/i(trii(c ni sur/wc cunirin isliijtic, rcnpt ii 
qucmeni la sac face, c.arttclcristiquc sc clntn;‘vrti c/i sttrjarr ,irs o/nlcs . 

I)i^ (■:(' (|il’nii vii’iil (ti‘ (lirr, M n'siillr iMinnMli;i(ciiinil ijm'. rri|tKilinn 
ill' la surl'acc di'S oiuli's ('■IjiiiI ilniitHT. hi riirum ih' ri'iiual i-m rai a.i.'- 
risliijiK' s'cii ilialiiii’a itiiim*«lisili'ninil |iiir mu' Hini|ili’ ^•lilIlillali^*ll. nn 
ri!C(iiinai(i'!i aliisi, |>:ir cxi'inplr, si Irs divi'ii.i’S iia|i|n“. dr la 
sui'laia! lies iiiidrs si* n'dnlsi'iit a drs siirrjH'rs dr splirn-s, Ir in riiHrr 
MK'iiilii'c. di' ri'iqualioii ranirlrrisliqiir drpriulra sruli’iiiriil dr 

h? rl ilr D; I l>Vi !»’. 


Diiiir. ainrs, ro pri'iiiirr mriidin* jumri’u rlrr drrniij|H>sr rn larlnu'i ilr 
la rumir 

I ! 1);), 


U d('isip;iuiMl la vilrssr dr [ii'o|>a((aliiMi d'liiir uiidi' ‘')dn'rit|iir. 
Soiniil. iiiainli'iiaiil 

r \/^’ .* 
r( 


c \‘.v* \ » ’ I 


h's rayons vrclcurs inrnrs dr I'nri^liir ilrs roni-dumirr*^ ^ i" jiii jniiiil 
(x, y, z) dr la surraia' nirarlrrislMinr ; m" an jininl <,{, ) i|<> la 

siirlari^ drs niidrs, r( nmniiiinis I'aiiKlr riiiii|M-i-« nilrr cch nirinr"> 
rayons vrclriirs. La sonimr 

\.r > yv I /.'i 


{jui si'ra iir^alivr, ini vrriii dr rri|iiali*iii I 'l), m- rrilniia iirri'>»’.ai 
rr.i)i(!nl au prodnil 

• / 1 ’ i'hsm; 

(lour la rormiilr (.' 1 ) doiinri'ii 

ffi) rrriri^ O. 

LrUr drrnirrr ripiiilinn rnmpnnid iiii lliri»W*nir t|n‘nii prni riiMui n 
roiniiK^ il suit : 

liii:ouf:.Mi'. IL Lorsqae rtlquaiiim mretcicnstiqitc a/ /mutant nc. A s 



1. 1' Sim I, A simi-'Aci-: dks (inuks. iok 

mvtUiS rvrinirs r, /■, mrnr.’i ,/r fmut tht tvnifis I , a dni.v />oi/,/.s 

rorrn/„„„/„„l^ !„ Ml, ■/,„;■ , m;,rl,ri.in,ii„- ,■/ /„ ,,„,y„,r ,/, ,v imilrs. 

jiminsi;,, .u- rru,- 

i/i’ / /», /«■'/», ■, /oil,,,,'/ I„I noisloi,/ i^iyol ,oi riin-il il,. /, 

I l,l,lll„ll-f. II IVillll,. ,||| III, II 1,,^ ,|||;|||.,, |||,i|||s ||||i 

">'l‘'''"nl,'s ,1,.. ,|,.„x |,n,j,.,.| i„n 

'!'■ 'll' I'liM siir riiiiln'. silii,-.s MU' iiiir mii'Iiii. i'iirnn- 

I'l «li‘ fcn'Ii', 

ru v.Thi .!,■ |;, Innniil,- ( t ..ii ( ■. ». |,. |i,,iKrii( i, 

111 Miiiiirr il.-M . 111 , 1 ,.., ,Mi i, hi siirlV,. .Mriirlrrisliijm-, j.iir IVMiriuilr 
I'lMi il.-i rii>nns V. Times /. r. rsi a I'aiiliT rayMn. 

|"Mieea m.-nn- .•VKlmnni'iil .Ir.lnier ,)u (lir.Mv mr || hi |irn|insi(inii 
siiivaiili' ; 


Ini.niuMi; III, h-jtiin ,lan!iv un sysirnu' hh.v tlvinu'n 

l>arlirl/rs. ffm mtuluif ,) ,un’ r.fmaion iUmirMisti<iur. i„mr 
tlnhtur lit ,w//;/,/rr ./ev ,.//.A-v .A- In sitr/,hu- nanrlnisliiiiit’, ,m r,v/'//r/a///e- 
mrm, il snffit ,lf fmrlrr Mir . /unfitr nm„i rn-mir, mrtir ,lr /'nn'yuif ti 
I tinr tlrs tlnrr surj tin's, tin.- ItMttiiinir /;///■/,• , 7 /^/,- /e 

ntnr ilu h-aifis .7 rv mt^inr iti vun n rittn". /mis lir /.tirr /msxtr /uir ('r.vlrr^ 
niilr ilr n (lr Iniii’iintr iin /thui /wr/irmtimtUiirr ti rr niytm, l.'miirt' 
Mtrfnrr uvw n flr i/itr /r /,l,in ,h,tf 1 / s hmvhrrn vtmsUimmnH thins 
h'\ tlivri'si's jni\tiitni\ i/ii'tl /u ut mujunir. 


X'His li'etiiiiiiM'nn.' i-.* Almi..rer [i.ir imr iTiiiai-,|iii' assr/. meimsi'. 

Si I lilt ('nMNii|i*iT / l■i)||||)li' uitt* t'n(ii'tiiiii (|i> v, /. ,|i‘((Tminrt' |iai‘ 
I ■'<|iiatiiiii S I), (Hi 

' r ' I'i \ , /. /) ,1. 

'■‘■Ilf liiMt-linii t|r‘ \,\,/. sera lhiinMj*r‘iif rl du pri'iiiiiT (li';<ee ; un aura 
• l.iiif nnii sml.‘iiiml 



m MJiMOlHK SllU LA SUHI'Ac;!-: CA II \ 1. 1 KIU s I |o | (, 
mais (iiicoro 


(0) xl),/ •» >•(),/ I /. 

Or (las (MjiiatitHis (H), ({^) an\ riU'tunh‘*i i • ri ; '| ,,,, 

(iailiiira la siiivanto 


10) 


. r 3 \ f <! y »' » / t t 

IL/ ' ' I»i7 |»7/ / 


puis (la iu!ll('-(!i juinL* ii iViiunlimi lioiiia^fMia 
00 J(.i, .1. 

oit corKiliirii 

O'J) -7(IL/. It,/. II,/. n M. 

Oi)l((i (l(!i'iii('ro foniHili! sara ilimr iiua f.jiiatiMd ;[(i\ iliilri-,- 

ii l!i(]ii(>llo (lavrii .salislair** la valciir *Ir / iImuh-v |,.,r 1.* i;*, 

itiuio ( 7 ). 

Aiiisi, par ox'dinplu, r.iiiiinia cn |msii(ti 

1* (.f, 1’, Z, l) ... /’ •“ j j 


lO'll'H 


ou iruiiva 




on iltivra vai ifinr rm[iialioii mix iliiri''rtMh*i*» piirticllr^ 
on pnsiiiil 

/*S5 V* 3*J, 

CO. qui os(, od'oolivomodl axacl. 



MiaiOlHK 


>4 III 


U NATliHK m' m l'll(»l'l{||-:rils IIKS ItACINKS 

t)’lli\K K(H!ATI(HN gill III'.NKKUMK (ii\ PAHA.MKTllK VAIlIAIlU': (M. 


^ I.PS niriiH'H .riinr r<|iialinii (|ui ilriix Vitrijil.lps .r, /, pI i{iii. 

I nil ri'fiiiiil [liir I'niiiMirl ii la variithlr.r, on, i'i*i|iii ri'viniil an impiih', Ii-h 
I' a.Mn.'S .1*11111' pi|iia{i<>n iini wniWuu*, av.-r VUmuumv .r. un imriiini'lrp 
vai'iiiMi' /. jniiif* 4 i.>nl ilr divci'si'M |ir(i|irip(|Vs (|(i'il inijMHir ila hiini 
ruiiimlli'n. I, 'line dc pi's |ti'i.|K’iA(rH Psl ijiit* ri‘H rariiii's soul 
IiMiiPiil di's lMii.Mi.ins.oinfiiiii.'sdti|i;ir)iiitrlri' varialdi'. cnHoWp (|ii‘idlt's 
viiiMi'iil aver re itai’aiiiPlrc |iar di‘i<n*s tiisrnsildps. || m n■slllll■ i|ui\ si, 
1*11 vi'rlu dr la varialinn dit [uiramrlr.*, iiitr rariiii' n'ldlr vii-nl h dispa- 
niKris idii'HiM’ii tiiiiiir'diiitcnit'iit rrmidafri' paiMlrs rarriu's hnaKiuairi's. 
I.PlIi' drriiii'rr {M'o|tnsit[oii pas ii lll•all('ltup pros aiissi rvidmlp 

(|ii'(dlp si'iiiidc I'pln* an pn-niirr alinnl. II rsi daiilaiK pins ni'ai'ssair.' 
ilt‘ la d.'innninM' (|n idli' no sntisislo pas sans rondilimi. I'ai rll'iil, 
pniHi|np la rnrinr do tVi|na(iiin miiIit.i* ol / csl nilii'nriiunii ai’ljilrairr, 
rii'ii it'iMiipdi-ho dr doniirr pour rariiir ,r a rriir rqualinn unr IVniriiou 
disrnnlinnr dn paninirlrr /, par i‘xriiipli‘ la rmicitmi 

1 

01 il i? 4 (, clair cjur. dans or dmurr *t? variera Irrs sriisihlrinrnt, on 

(*) r#»> un Miinoire, da Cnmhy, «6rie, 1. VI, n. aoii 

Btlrall ISO (le» Omnptm ramim. 



m IMIOPUIKTI^.H OKS IIACINKS ini.NK K(.l IL\ t'l d N' 

passiiiil. Viilciir Irrs poliln a inn' valotir (ri>s {^jnmli-, m |<> pura- 

\mU'i) /, (‘II (liUiKHirant Mrs voisiii ili* passr dii iii'i'.ilir an pMsiii]'. 
i^iur (|iii^ roil soil asstiro ipio in raniiM^ a*, ciHisidi'n'o' niiinii)’ rniit iiuii 
dll p!U'aiiii‘‘(i'i‘ It (‘onliiiiic dans Ic voisiiia^o (rune valciir pai iirii^ 
lii'oMi a((.i'ihii('‘o a tu; paraintdri', il siil'lil l(‘ prt'inii'i' hmmiiIu'c do 
r('(|uali(iM doiiiuat n^slo r<iiii‘(iiin i‘niiliiiiti‘ dcs dons varia' 

Idas .r, /, dans voisinaj^o do la valour pari ii’iilidn* «lo /. ri do In 
valour oori'ospoiidaiifn do .r. K'ohI oo quo jo dojMoiiho, i-ii iti'appnvani 
sur III! llioori'ino ((uo j'ai doiino ( ' ) dans iiu .Moiiudro iin'Nouii- h 
rAoadoMiio do Turin lo •.*.7 ii<iviMiilin< i.S'li. Iio 00 ilionromo. qui .lolor- 
iiiino, puur uiio ('i(|ualitiii al^^oliriiiiio on Iransooiidiinlo. lo iMuiiltri- ilos 
I'lU'iiios roidlos 011 imugiiiairos asstijoiiio^ a cios 1^111(11111111'. tlnhiioiw, jo 
dofluis iiiiMiialtiiliuifoiil la ooiiliiiuilo do la Intioltuii do / (jui ro|iri“ii')i(o 
la nioiiu' do l’(!((iialinn d(iiiMoo onlro .r ol oi j’ni omiioIus, par 
oxiutiplo, (|iio, SI, ol'Ko i‘({iialioii olaiil roollo, |i|unioiir^ raoitto> nodlo'i 
('l^alos vuuiiioiil a dispurai'lro, olios so irttuvorniil fjoiioialonii'ui i'oiii>. 
|dao(ios par 1111 jiacoil uotiiliri^ do raoillo^ iiua^iinairiw. 

111! paraKraplu^ f dii prosoiil MontMtro osi ndalil’ a do. oijitali.niH 
tmlro a: o(, /, do ('(u-iMo qiiolooihiiio. Dans lo iiaraj^raplio II. jr 

(|misid(\r(! dos ('(|uiili(ms I'm-nio parlinilioro, siiM.ir ; .'olir*. qui 

IniiniissoMl iiniiiodiiKoruoiii la valour do / 01. r.uioiinu do ,r. Kaniu los 
I'lIitiaioMs do 00 goMH'. on (Inii stiriniil romantuor oollo^qu, duunrut 
pmir; niio (Vuiclioii roollo ot rali.uinollo do.r. I'l.o son.ldaldo o.|uali..n, 
Wisidno par rapport ii no pout avoir oimHiaiumonl i.oHoh .0. no iuos 
riHillos. pour uiio valour nVIlo quoh-unqno dr- /, quo n(ui. o.-rlain.-H 
^wnVahmt (lout I'liiio o«(. quo lr-« .logri'-s dos dous (o^uo^ do la IVao« 

tion ratioimollo.soioMi.tVHaux.nu diflV-roni onlro oiiv d'uuo .oulo uuiio. 

Lns uutros onndilioiis oouHiiiloul, on 00 quo los doux lonuos, r^ido. 


( ' ) Co ttKSorftmo pout ttiicoro sq dWiilro imin6rlifli«,nqfli A um 

H'aii(in« dpnt riino eat. 




I.llil lll'M.I'IIMK liN I'AIIAMICTIIH V,V II I A II l,H . 

/,rrn, rnurniss,.|,| MMiivrlli's linns. .In„| Inulns Ins 

' H .|ur In Innins its rnriiins iriiim.s, 

lU, rnnui'cs il'n|in''s Innr nnirn ,1,. Kniinlniir, nlliv imn 

'''■ iiniivrllrs ninniinns. pnis niir In 

I'iilllir, l,nrsi|in' I'ns ilivnrsrs sniil |■,•lnpli(•s, nn pnul ^■l|•n 

nssiirn nnn snnlni„,.„| .p,,. w.sninn pnr 

'' """ ''''''11''^ '■! innpnlns pnni' nnn Viilinir ,|in.|,nMn|Mi' 

.In/, innis.'ii.'.irn ,p,n nininnnn .In nns n.niin.s, p,mr nnn viil.'nr nn.is- 

snnl.. .In /, nsl Innjnnrs ,l|■.nn,issnllln, Iniil 

.|n‘.'lli' rnsl.' Ilnli'. IJn.'l.|n.'s pnnpnsilinns .•liil.lii's piii-AI. Itinlmlnl (iWn 

I.. J,mrn„l ,/n ,1/. ivW/n. I. \M, p, •li t) sn Imnvnnl .Inns 

ri'llcs <(u<« JM virus rl'rtuuirrr. 


I. / fit'itvi'tilrs. 

(liiMNiiliMnns uiH‘ 

!■(*, n It, 

qiii I'l'iili'riiK' (U'U\ vuciiiiilcs .r, /, on, cc ipii |•rvirnl fiii uu'mih', iiiit* 
iiH'ttiiniU' .r iivri' (III [litfutiirliv Viirialtlr /. Sn|i|insnns il’itillrm-s qiir Ir 
prciuirr ini'Miliri' l'(.r. n rrsii* gniit-rali'mi'nl Inurtiun i-nnliuiui ties 
(Iciix viu'iultlr'i .r, /, ('( ui‘ rt'ssi* dr r(‘(ci' t|m' pniir tunininrs viilrili's 
|iitrliriiiiri'rs dr rrs [iitur rrllrs, par rxi'iuplr, qtii |i^ rnidritl 

iiilitn. I.ri rariiirs dr I'rqiiiilii.ii ( i ». crs.diir par rappnrl ii .r. .siM'unl 
M‘'nrridrniriH rlIrs.iiil'Mm'N drs Cnurli.uis r.iiiliniirs di* f, tpii variri’imt 
aver l par dr^rrs insrufiddrs. KH'rrlivrmriil, nn driimnlrri'a sails 
prinr la |ii'op(i*ii(inu siiiviiuir : 

liu;nuf;stK 1. ™~ iVn/iutmtis 

m « 

•• s 

fhflu; mhiirt /irtm vf varrtfspandunltis tie. / fl de .tr. propra a venjivr 
r^tpmtum ( I i, H deut% k indsumt^r d^stjuvUes ia fmctiun F (.»*, /) rcsie 
mmimu0 pat rappati mix' tarMks .r, /, .SV Von aitribim a la mmuhh i 
line mkar itm pmi diff'drmt dt par condtpiml tine mknr de la 


/ IS f 



128 


iMtoiMni'Vri':s dks hacinks d’iink KijiiA'i'ioN 

I designcmt un accroissemonf, injinimenf /wV/V, imiiif ou on 

mftme imagiiiaire^ Venation ( i ), rholue par rapport a .r, tiflnni n/ir oit 
phtsieiirs racincs -t' ires pen tllff'e.rrntrs dr. vl doat rharuar sera dr la 
forme 

^i-y, 

y designanl encore une, expression nudlr ou iiaap^inairr^ \njunmrnl prliiv, 
(pa en nahaa lemps (pw vrrs la Undtr zero, hr plus, h 

noinbrede.ees ra.cine.s sera piuhmiienl (enondar dr (‘tdfrs<pnsr rrdidvont 
a 5 dans I'^apialion 

f^) U. 


mnionstrathn. - Ctiiiiiovdiis iVulmrA qm', l;t luniii' <1.- I;i ['owrihoi 

/) (Hunt I'tqtrr-stMMo iiiic vjilnir irrllr di- /, rl ; tiiii< 

I’indnc. Wm!N(i siiiiphi do I oquiilidii (i). Si I'un iiniiiiuf 

i\ r 

lieux limits (|ni 0(iMi|in<iiMiMil niilm In viilmir ■: di' la vanal.lr / 
ul 

dxuix liiiiilas <|iii (■iilro lIIm la rnrin,- «, mi nmiw, mmi- 

. poanr las limilas /“ assaz n,|,|,r„al,aas .la- |..s limiias . .,•■asK../. 

'■"I'l'l’MlidoH (In I iKiiir (|,m la ,) a„|ra 

los liimles lias ilcux vuriiililas /, .v, cl imnr qua I aqiiiilimi 

I'(.C. t) <1 

niri’fl lino sonic riioino rfiollo ? non silui'.c hors ,las liniilas ,a", Alais 
•lloi’s los valours 

, T), 

do la (onction Vfv, t) ao Mmmi h doiix (|iiatiti(('-H«irocton« do siunos 
nontraires, I) aillcurs ohacuiio do cos valours variara ^vi.lommaul Ires 
l>nu, ot piir suuo coiisorvorn lo siguoqui lui a|.,,nrli«ul. si |•„„ y raui. 

<■ roiirdsoni; uno 

Wlllfpo^livo ou q^galivo sufllsauunonl rapprochte do riro. oi 
J I'eurp, aljstwonon Jiio du,aign<i. I, la p|„a poUtu ,|„ diflAlronccs 



I N I.MUMKTHK VMlUni.K. 

] '■ ' ""'"'•I 

•'( - I'K \\.r\ ™ i ,■) 

:::' .iKn,.s ,|•.n, il s„i, 

* ' * i t ' . t t ii I, 

nllVin, II, .i , /, I,. s 

f':""' I"""- ,^hv ,a„l, 

"'""'r""""' I, II..., .,, 1 , 1 ,. 

''""'. 'i'"' '" li.;.s |,..|ii,. „v„,. 

S . .V... 

I." I'^-mlMv i.. ,|„ , I, 

Ir. v,,l..,n.^ . 1 ,. t ,■! , 1 ,. 

''! '•'•'Wi r,>h...l ...•HI..,, = 

>«uii|i{i« <t(* IVijtjiiiiHii i I j. 

la f„n,„. ,|,. i,, ,, , ,, „ 

1 ‘f'i'llo (111 


'‘■I'''’;*""''’"' linn.* Ian.,.*. 

iliMiv \<iri«li|i-n 


« r«t^iiip 5 titt 


‘Hivaiu ini into 

ar hi riKiiriinn 


f, .»*, 
^Vr,n u 


iph'i wu rinff rm^iriK iiiiilliplo 
/K 


i:i() " " 

rosli! I'liiiliiiiii' iliiii' !'■ v.iiMiLii;'' il‘"' ' i!- 

/ (it.r, si I'oii iHiiittiii' 


M. I »,ii M |u\ 


(1(UI\ (jUanlili'S 

(ilii'iiis ilii zrni [rniir <|iif U r-'M* H»ii 

([iiiun!, Ic iiiMtliili* lie lit tlilli'f'Mi- *' » 

(111 la iti(ran‘iii'i' /"-’THPCii .. .. 


- j(.-«S{ t '-i.J i' h • -I 

hI i-. ••• . ■■■aitliiEMif, 

• K iiiAt k!‘A^ S5J » . It 

• i y-tna !■ j Ji*- i ' ^ j'l ■iS s». 


I 


1 s 


n’dllVi* aUl'Uiuu’iM'im'vr. 'liH* >K' n-.i jn Jm!!. 

iniV'rli'iu’ t«ii -•‘I'lilt'infti* li l-i . I* *' 4 ,^4^1 m i 

(/l) '* ■" “ ' V ' ' ' ' ■■' 

111 

(Tl) I4.ir, ?! I • ' 4 « . 

a. 6" {liisij(iiiHU ilt'iis u, i siCk n ^ xti'vUr^^ » ii!>i 

llllllhlll' llo il* /Mill Jtlljul*' f***”!! !<■* I . ^ ira nJSn’ tf ulif" 

n, I', l’iiis(|n’mi Ml* imiirra trfilM'f r»"4|««i«*n 

Kj.,r, ?} •' M »>» I „ \ ^ 

(il juir snilij Iph i'i.|u«iii(ini» rvi'IU’* 

I- ■ i», \ 


CM supposanl r ^ r»u, ri’ qut .as* 




Oin III- N I' I-: 11 Ml- UN PAIlAMlVrilK V.MIIAHI.K. i:ii 
IIP sp |iri‘si‘iil(!r;i jiiinnis sons la (oriim iiHli'loriiiiiiPO 

(I 

II 

(Ida posp, soil A VuuHvi'. tU* la i|naiili(i'' 

It 

V* 

l•.otlsilll''|•^■■l‘ PomiiH' I'oiH’lion dp raiij^lp/), p‘psl,-ii-ilin* la didpi’ioii'p p.iiIi’p 
li‘s i|pii\ nninhn's t|iii p\'|ii‘iiiipnt rnioltii'n dc Inis, jionr iIps valpiirs 
pi’oissanlps <1p/j, poin|irisps l•^^n‘ livs liniilps o, v.t:, on jdns p;pi!Prali‘- 
nipiil Pilin' d(ni\ liniili's ppi'IIps do la (oriiip 

i'i'Kp <|nimli(p, Pti dpvpiiaul inlitiip, passp : i" du iipf<aliriin inisilir; 
■*." dll posilit an ni‘'p;alir. I.a valptti* dr A porrcspniiduiilp aiix vali'iirs dp 
//, roiii'nips par Ips pi|nji(ioiis (( 1 ), on mipiiip a tips viitpnrs li'ps voi- 
siiips, si'i'u nil noinlm' PMlii'rcoinpIpipniPid ilplprmiiip; p( ron poiipinra 
d'lin llipiiid'iiip dpinonli'p dans Ip .MpuhiIi'p du v .7 iiovinnbrp iH li, ipip 
la moilip dp ppIIp vali'iip i’p[M’PSPnlp Ip iiomlH’p dps niPiiiPs .r ipii vpri- 
IIpiiI rpijiialinn 

i '( I', T) M. 

dp muiupi'p ii rpiiiln* Ip modnlp (Ip la iliUprpnci* n? -- ; inlpripiir ii p. 
Dniip, p plani inlpripiir an pins piHil. iiinduh^ (|uu pnissp ollVir la dilVp- 

rptipp piiiri" iIpiix I’KpiiiPS disiinrlps ilonl I'unp psl la valt'ur dp --'"A 

poiTPSpondjinlP mix valpiirs do u, p, rminiii's |im* Ips djualioiis ('(1), 
rpprpHPiilpni pi'Pcisr'iiiPiil Ip uuiiibn* dps rapiiips qiii soul Pf^alcs ii 5 
dans rpqnalion 

I'(X, T) - O! 

p|, si ron iiominn m I« nombra dp ccs raeines, on mini 



m IMlOnUMiTI^S DKS UACJNKS OMINI-; )■<.) I! ATI i) N 
D’aillniii's, si ontn^ Ics vulrurs oxlrAiiins 

/>o I* ;/>o !• 

(1(5 la variahio/;, on inlc^rposn (rsuitri's valijurs 

y>n /'i pi 

olinisic.s av(‘(i/j(i (!(( nianinro (|ii*aiM5nii Icriin' dc !a snilc croissanlc 

/>(ll /'l. Pu /'.t. I* 

1115 viii'ilio I’niui (l('s ilnux iM|iia(ioiis 

U ij, \' ji, 

oL (jiKi jamais (Iniix Inriiins (MHiHor-iidrs ill* (tcKr siiili* no I'umiu'ciiiiciit 
ii la lois mUra mix iiiiit on [iltisimirs I'aoiiios rri‘llts do rr'r|iiit(it(ji 

lU. .. 

iivoi! ulu! on jilnsioiirs raciiu's roidli's dr rr(|iialioii 

V o. 

la valmuMln A Sara cninidi'frmmti mmniir, drs qiir rmi l■(lllllIliIl’a Ir 
dc cliamiiu! das (juaiitih's II, V piiur idiiimuia drs Vidmirs 

/’.H /'l. PU Pi I’ 

ill) lit vai’ialilr/;. [in rnV(,, iimitmotis 

/A P" 

(Ituix tormos cona{!outifs pris au hnsard dans la niiilr 

Pi* /'ll /'ll .... I*. 

Si CCS (loux lorinns coinpronnmil oiilrr mix uiic ou pliisieui'i* rarinosdr 
r6([mition 

i . 

Yno s’6vfUiouira poiaU Ics liwitoa et on con^«. 
(fuoiice, dans I liulico iiit6gral A. rdpondra nux valtnirs 
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(l<7MM.iii|n’is.'s <Mi(n* rrs inrtiics liuiilrs srra nullr. I'lissniis an cas la'i 
la loiit’linit li iir s’l'vaiMiuil )ias I'iilrc It-s limilrs p p , .p"> jiIih-s 
la lbiH!liiiti II, ijiii ciiiiliiiui', jtiir hypnlhrsi', (amstM'vni’ii laiiis- 

laiiinii'iil li‘ iiH-iii.' siKiit'ciili’rn's liinili's: mais ilaiis inliM'valli* la 
ruiiflinn V iinm'ra l■|la^l^^^‘r uni' fill pltiHit'iirs Ibis ilr si^nr (‘ji passaiif 
par /.r'l’ii. Stiii’Ml 

V', V‘ 

Ics ilfiix vali'Ui’s fir V ftirrrspiiinlaiilf*s aux valriirs 

p\ p" 

tic la variaiili'/f. Si \ , \ tics' (|itaiililrs(|i' mh'iih* sij^na, lanilis (|iia 
p passcra tic la lidiili* p it la iitiiilc p , la Itiiicliiiii \ tif piHirra cliaiiKt’r 
[ilusitMirs Ibis tic sifj;nf' sans passer, par exempli*, tin ptisiliT an Mef<alir 
aiilant tie Ibis tjirelle passi'ra ilu itcj<jitirati pasilil*: el ciitniiitMni jimirra 

en (lire aiilaitt ilii rappurl *'i tltnil Ic mimenileiir ne eiiaiijti'ra pas tie 

si^llis il I'sl eJiiir tplc la parlic 4 tie A. eniTespoinlaiile a ties valeiirs ilt‘/t 
reitlerintbts iMtIrc les liinilcs , se rethiira eiieiire a /ern. Mnliii. si 
\ V" Htinl lies ijtiauliles alibcici's tit* sigiics ennlraires. il stil’lira evi* 
(Imnmeiili pitur oiiieiiir tie (eiiir I'nmple tin ili*niier ehai)^i*menl tit* 
Higijtt i|Uc pitnrra stiltir la rtinclitin \'.iivaMl ipie la varialtle/t alleigiit' la 
limile/t'"; el piirsiiiie o se reililirii Itinibi ii u i, laiilol it i, siiivanl 
tjiie le sj^iic tie \ ' sera le s|jt[ite tpii allbele la (biieliitii I 
etinlrain*. Aiiisi chatpit* [larlie o ili* rimltee inle^rai A 
etiinme nuns I'avinns avtinee, ties ipit* run enniiaUra les s 
lie V puur ehaemie lies valeurs de p fuinpHses liaiis la an 

/*B" /'ii !*• 

Supposoiis il preiseiU (|ue, les valeurs ilo w, e elan! Uuij 
par kw furmula# (()), nii numme 

il. V\, A. 

ce fjui? devienneiil 


U. V, A 
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qiiand on j‘Oin[ilao(^ par pii stndo tjiii? II,. V, (li'si^jiicnl (ioiix 
I'oncLions rooilns do //, c, dolorminoos par la (onimlo 

I'’ ( // - 1 ■ I , T ■ i ■ /} - : I r, ■ h V, \/ I . 

;~A, rojirdsonlora lo iiniiihro dos rar.inos.’i: qiii voriliornnl ri'i|itii(iiin 

T l /) (I. 

!)’aill(Mirs on ponrni siipposor li‘ iimhImIo do /'iissoz rapiiriH'In* do zdi’o, 
potir (prniio valour do/>, qtii [>rodlli^{ail lino valonr do li nti tio sonsi- 
hlonio.nl, dilForoiilo do zoio, prodiiiso ononro iino valour ilo (•_ itii di* V, 
sousililoiiioiit tlilloi'iuilo do /.orn o| all'ooloodti iiioiiiosi*'iio ipio la valour 
oorrospuiidaiito do (I on do V, Dour lo imidnlo do (’ jHHirra oiro asso/. 
po.til, poll I' ([U(! la sulislilul ion do t: i ■ / ii t ii'aNoro po’iiil los si nos dos 
vidours do t! iq do V (torrospniidaiilosii doiix valours 

/*'. /*” 

do/>, qiii no rodiiisaioiil a zoi'o iil 11, iij V, o| no oiMiipronaionI oniro 
(.dlosaii(,niiioriudMoroollo(loroqiiiilmii 11 ; . Mnis alurs, d’apros oo 
qiii a t'di's dil. ni-dosHiis. A, sera oninplotoiitonl onnnu inissf liion quo A, 
otmira iioo-ossfiiroinoMl la mAiiio viilour. Mono, pmir dos valours dii 
modulo do i iiilYinoiiros It i;, oi Hurfisainiiioiil polilos. on niiru 

(«) A.. A. 

par cniisi^quoiU 



Ajoiitons quo la vniour do p, canipriao diiim los rnrtitiilt's ((I), poiirra 
docroitro iiulfifinimcnt, si In quaiUilA ? ollo-mfitno so rupprooho indidi. 

niinonUlozoro, Done, 7/1 fitantlonombro dos rntdnos i^galos h | duns 

I’equaCion 

K(.», T) SS0, 

et Jn foiiotion /,) (Smivt supposie eoniinuo dan* la voisinngo dim 
valours t ot 5 dos varinbldav q(;«», on peui oltirmBf 
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[iniir lie Irt's pflilt's viilriiis tin inntltilr dp i\ l'pi|iiitliitii 

T i t) 


(dl'rii-a /n rndlps nu illl5^^in}lir•p.s, pi h*ps pPii 

I.p Ihi'oi'piiip ((IIP iHnis d'phddir piilraiiip 

vanli’ : 


diHVji’Piili^s (Ip 5. 
la pnipasiiidii sni- 


riii.dUiJti: H. r'( P, /) t'/fuu n/tf /hnr/inn rtu’lfv rf tltUvninmu', dc.s 

riiritih/r.s- ,i\ /, noffuntnix 

* 

(/fu v rtilriirs rt'rllfs f 7 //«(pv ilt'. rt'n iutrittltlvs ifut luuifivnf i'thpuilitm 

t) II, 

N (IttUK h' tli'stjiu'Ui's h fom lioii /) /vv/p rutiliuut'.. Si •: 

rvpKi'sviflv mu' nilrur ftm.iii/iu/ii tui /ftititfuttf/i r/c /, vnhii-f/itr xi t ex/ 
/oujtmrx tm (uiif'titirx stt/irtwut\ nthtrs vMhs i(ur l pm/ 

(H'tjtfr'n/' pti/tr titw ra/m/x /vW/pi' //r ,r roisi/ifs t/r i'l'f/tiuiio/i 

fi 

frsofnt* ptti' / ftppttr/ t'l . 1 % ujfn/u //p,v nivtnrs imaf^uuiiirs fnmr v.nt<di\t'x 
vnlt'ttrx /r'Hlff i/r /, nu'sutrs ilt in unU'ur T. 

Utimnnxtrnlinn. ■ Ivn pIIpI, iHttiiiintnsm In iniiiilirp dps riM*iiiPx;pi[iii 
('gait's h ^ dans rpijiialinn 

l'( r. T) M. 

Pi t iiiip i|nai)lilp inliniiiiPiil |ip(itp, (pip iiniis sti|i]iii.sp|-t)MS d'aillpurs 
itp^ftlivp si ” pst tin iiiiniintiiii, pnsitivp si t psI ihi inaxiiiMini. I')n vtn'hi 
dll lluVn-Piiip I, jnHir dpsvalpiirsdp/.siirnHaiiiiiipnlrajnimplippsdpzprn, 
riMj ualian 

l-'l p. r » 0 i. M 

oH’rira m rai'iiips rindUm im imiijj-inairps !,r*>s diUpreiUi'H dn Mais. 
m nipiiiPs lui spiiIpimoiiI t|U(di]iifJ!i-imMsd’Mntroclles 6laiciU roellua. 
alars, coiupairoirienl a Th) adnuj^is t mserail d’lMi'o tm miixi- 
JiHim oil un rrtiinunim, Doric (fWm ^craiil irnaginnirra. 
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I'UOI'lUlVriiS DKS .UAi;iNKS D’llNI-: )':ni) VTH)\ 

Do CO (|ui vioiil (roll'll ill{. on ilinlnif oiir-oro iiiiintoMnloinrnl Ics (|(‘iix 
tliooroinos quo iimis nll(»ns oihhiccm*. 


ThkoiuvMk III. -- ie.!t tmUnes vhoses (Uanl jumu's <////? thins Iv thntirmv //, 
si ('('.(jUiiUon 


K(x, 0 ‘'i 


apnk mnur mfnis niriiii/m mfUvs t^^ahs vnltv. vHis /itnir n/if iruninr 
vnleur rde/ia t: da in annabh /, airnl ton/ h lum/i a prvdn' irs nn'inrs 
ree/las^ pour una raiaiir rdaUei/a l frds voisma da t, aaUas at w h'nnaartmi 
aainplac.das par m mdncs imaf^inaiirs. 

Tm'ioailMi'; IV. .St I'difmaion 

I 

/) »». 

rdsolaa par rappoat a .r, a loutassaxraainas rdtdlas pour u/ia nt/nir rt'aUa 
(piahoiupia da la mnahla aaUa daridvrr vuriuldr\ nutsiilnra atuntita 
f oncUan da .r , na poami jamais mv/z/mV an muAvnum on iin nunitnani t 
cwraspondnrU a ana aalaar rdalh $ da .r iaUamam tdousu' ,pir I‘( .r, i \ 
I'estc fimalion aonlinaa. dam h vomnufia dax ridrurs'^ at • dax varialdaa 
.r at Z, 


Loi'squo riV[iiali(ni (y.) oH'ri* m l•in^ill(*s it 5i **n u 

lllOlll, 


tlt'isiginitU i,HK! rimetioti tIo.Tqiii nc tlnvioni iti ihiIIc, ni iutiiiin 
poura' Donciilni'H rtViiiiKioii (:*), on 

T -a I ) sr tt, 

pout 61 , ro prosonl^o sous In fontit) 

Or, on posnntpourahr6gor 

«(a, l) rsa- 



(,M'l HKNM'KllMK UN l*AU.\M|>THK VAIllAllUK. i:t7 
oil vciTji lii roniiiilt' ( (j) sr I'riluii'i' ii 

(‘"1 ( - —O'" /). 

II I'sl jiiijiiii'liuil iriiltsiM'vcr (|iit', St I'iiti 

, 0 M, 

H' 

7 I i\ U(.f, T) 

I 

H'ii|ipt'in'lH‘r{i iiiilrliniini'ul tli* 

r). 

(ini'lis (|HM /s*iii.|iniclici’ii iiit|i>liniiit(-ti( tic /.■m’m. p;)i’ siiilc, si la 

rntii'lifU) 

iTsh' rniuiliur iivi'f hu (Irrivt-M M‘(.r, /) ilans Ir vnisiiiat<i' tl.'s valriirs ; 
I’l *r ilt's YuriiililfM .r I'l Hit piiiii'ra ett din* tiiilaiil di* la rniiciinii 

Hi »•. It 


tjui 1't'shM‘ji (Miiiiiiiijc dans It* vnisioa^i* di's* valt'iirs 5 I'l o 

ill's varialdi's ,r mI i\ 

(liifii'i'ViiMH inainli'iiMiif Ics iittundlrs 

V ? 

* I > 

riMdlas, la ftiriin* dt- la rnin iiiiii K(.r, pai-i*iUpiiii*nl itM'lh*, t'l 

i(iin rt'xph'sstjjij 

‘r( X, r) lli-i', »i) 

aiMjuii'>r(‘, pmir-i*fc I, niii' vaN'iir linir* ilinV*rriUii dn y,< 
d*aill(*ufH 0 tmi* rarims primitivi' di* IV'ijiiaiidri 



IliH I’liOl'UIliTKS I)I-;s M/VCIM-.S irONK MKiN 
Itiii'ios ill* la lin'mi* 


(la) 


./■- < .r ? r. nj . 


si li!si}<ni! ili'U'Sl (•-rhli ill* hi qiiitlitilr Ih:. 1-1 fiillr .Ir. /,, 

Lions ilisliiirl{‘s ih; hi rorini* 

'i - '?!- '1 /)|«', .r , 

si li-.siKMi* ilr / ,.s| rnnlnhiv i, rW.ii ili- II, 5. .... iJ-.ilh-.M.. 
poiintni! Viih'iir iiillh' iln /, rliiiriiiii* .h‘s .-i|u;iIi..iih , i m ..ii i i I • f..* 


I'lMllllI II 


Ol iipiji' nHiswiiicnl I iwiii,. siinpl,. I:, v,|,Mir M,- .In 

lliniriniii. I |,„iir(lc« viil.nirs Uv, l•;,|,|,n„■||.i,... 

iini'Viil,nii'.lca'lK..s |,imi .lidV.iri.l,. ,I,. = v.'ilin ..ni.nin ,-|n,’ 

ciiih! (Ii'S ('(|iiiilinns ( la), nn .'Ini.'iiiii' .•iiinilii.iiB . i i (in ...i iiini' 
V(!rii iiinsi niinlitit it la Miivjinli* : 

V. ~ uw mil, .wcn/./n 

ah A fiof/imonx 

• 

'ku.v nktks .Ir u: « ,k I, /„■„/, m ,i ,rrili,r 

r(j, M- 0 . 

6gaks a 5 (kins Viitfuafton 
<?// 6 'ortc que k rapport 

X) 

K(af, r) is¥(a' 



(,UI 1 HKM'r.IlM K II\ l‘\nAMlVrUK VAIUAIU.K. 




lai) 


n( r, /') 


\ i)- T) 


i U/It' Ifmutlilr rMtv., Vtuiumiun 

t i- /) .11 


ojh'uut^ ptuir th' ivvs fwtih'x nilrurs numi'riifun' de /, nt mdm's (vt's jH'.u. 
<////t7V7//r,( f/f ihiut i'/ttirmn' n'ri/irni runt' dvs vtfimn'uus (i-'.), si h. 
sif^nt' dv i rst rr/ui dc fu t/iuniti/r 


Il(i, “) 



« 


t'/ I'tt/w drs I'ffuutitnis ( ( 1 ) si it' si^tw df i r.v/ lontroirr. u vdni f//.' II (Ji.ti). 


( 'tiiv/luiru /. II nsl Ikim jl'nlisi'i’Vi'l* ipif li's li'nucs dr |;t siiili' 

1. 'i*, .... 


ri‘illVl'iiM''S dans Irs srrtinds tiiriiiliros tirs rtpialioiis ( r.i ), sr rrdiii* 
st’Ml iin\ ilivnrsi’s I'aciiii'fi //("■*"•■' I'miih', liiiidis ijua |rs irriMrs dr ta 
Hiillr 

^ V, h* 

ri'Hlrrmrs ilaiis It'S »u|M:ilfiHis (1*1), sr n'Mhiisriil aux divarsi's nirini'M 
da I . Panni »m‘s divt*rsrs rai'iiK’s, ilrns si*nlr)urnl. sinil I'rrllrK, 
al sa raiini^aiii, la |ii'aiiiiara a ( i, ta saatuulr ii 

f;"i • I . 


Pui'siiila.das «^t|naliniis (i •^) at ( ( 'Vidauxsaulamanl sonl raidlas,sii\a)ir, 
la [inniiiara <las l•^juatiolls (la) al aalla tias I'ljiiaiion.s (la) nii 1 1 1 )(jiii 
raiirarina la faali'ur i , Oh daiix aijiialiuna aont aiissi Irs saiila.s 

ijui fniirnironl das valf'iirs raallas d« .r, Ian rnainas das ('MUialioiis inia- 
girmirtm na ponvanl Olra qii'Iniagiiiairus allas-iii^niOH. D’aillaurs la 
rncina ri'mik' ou Inuighiaira iliMdiaPuntMlrB aqinUion.s (lu), (i.'l) sara 
rnurnic par In ser'n; dn Lagrange. 


CoroilairelL SimeBl un nombra pair, deux don I'lquaLions (la) 



I'lO PUOPIUKTKS OKS HACINKS OTN'K Kni'ATlii.N 
s(‘.i’()iU rnniltis, los JM|ualicHis ( i ’ 1 ) pIjiiiI («hI«'s iinni^inuirt-s. Diiiir alnrs 

l'(.r, r I /') o 

oHrira (idiix; riKiiiii's hMillos 1 * 1 //I u rariiii's iiua^itiairc'^i, si )»■ si|.;ni‘ 
(In i oh(, (H’hii (1(1 la li (^, ti); maiK tjuanil li* iIi* i ih-v ii-n ■ 

(li'ii litiiilrnini ii iinliii dr II ($, (t), (niOrs Irs I'liriiifs dr^ il•lldr<lll[ imajd 
linings. 

( fU. ' Si //nvsl ini iiniidii'i' iuijiati'. aims tiiu’ si'iilt* dr‘s 

tainaliniis (iv.) sara I'ridtr*, iiiiisi i|M'iiMr sciili* dcs 1 1 \), Dnur 

idiira, pour iiiks valriii' I'ridlr di* / lirs rajipnirlirr di- /I'lii. snil piisiiivc, 
snit iH‘p;'ativi', riiqiiaMdit 

I'l <•. T I i) II 

nflrim line scidi' rachir rrallc ci /// t i-in-ini's iin;o{iiiaiii-s. 

“ 1 -a lili'in'riiii' V n( si'Hr(irnIliiin'srMlriiiiii’ttl .Hml.'iniiii-iil l.‘s ni.MVtdlrs 

pnipdMilidiis (((in ihius idloiis 

I Ilia)Ul ^li: \'| . --- Us tUmps rkos/*s rhim fmtrs i///r tkuii /r throinitr //, 

Si la wleu}' ^ U .r irfimantt' luui nne mviut siiujih, muis ma- i tu iiw 
miiUijilt'. f//' I'titfiifitinn 

r(.r, T> 

en sorlii f/ua^ ,n racifws ikuat egaks a ^ k rappori 

acf/uidf'ii, pour 5, am vaharji/m th sMu 

FI.*-, 

iarrapporla a), ojfnnt (ks mcines imaginmm, imtr tmmms 

mmirs rddles dai voisinesckx. 

Gorolkive, - 

iJ"- 


■ U' tyun\mi. VI H'Aloiidau ea« mtoieoft la wleurnar- 
fepi'AsenldB pdr t, (l 6 vi(!ndMii innniff. corame on In 
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Uil 


prmivi'niil iiispiiiiMil ni siiiisiiUiiiiiU 

Viiriiihli’ ^ ' 


linns ri? r.as, a la varialilc la 


II. 


Sur A'v nirtHrs (/,;s ri/mitionx tU'. la formn I m(,r). 


I'Ji sup|ii)san(, thins It- 
la I'nrinc 


para^raphr I, (i) 

I r.T(./), 


I'Atliiila it 


nil nhlifiitlra, an liiMi tli-s llunu’t'incs II. IV. V iM X\, 
lilinns riiniii'i'i'. 


I'lMix (|U(' linns 


I ilKttiii Mi: I. (Ti( j^)rfann//ir /\i/wlitm nri/reft/r'h dr ;v, a/ 

/tt rariafi/r l Itrr t't .v ptir i'nffia/Otti 

(0 t ra(.r) 

tirr/ittrn unr ntfrnr nn mifiiinam t pniir tuw vafrttr nalh e( 

finir tlr r, trpvrsrnft'r pur rl dam Ir vnmfm}(v dr htjurllr In funrlim 
ra(.r ) rr^tr nmtmur^ I'rtfuiidun (i), rranlur, par rappnri a .r, n/friva 
drs vtmnrx tmapuunrrs ptnir rniaita's ralrurx trrllrs dv I roixiiirx dr /a 
vnhttr T. 


Tni,imniK 11. *■'« St I'rtjuatui/i 

t inf.rU 

r^xfdntf par rappnn r/ .r, a faufrx srx rwdnrs rMtrs pour unr v(drur rrrUr 
(jarknntfpir dr la rartaldr /, rriir drrmere rarialdc. tw puarra jttNUtix 
mqamr an nmmnuim ou an muiimimi •: rorrexpondani a anr vtdrur 
rtrlh 1 dex^ dam h vQixuutp(e dr ImpteUr la fancihn nuc) rrximdt 
caiuinm, 

liiitoitftMis III. ilani am fonclhn reelh ei determimr da ii', 
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PROPRIETIES DES RACINES D’aNE EQUATION 

seront rcellcs, les equations (i3) clant toutcs imaginairos. Doni; alnrs 
I’equation 

F(a;, T + «) = o 

otTrira deux racines reelles et m — 2 racines iinaginairos, si h* nigin’ 
de ( est celui de la quantile IT (^, o); mais qiiaiul le signe dn i (Ipvirii- 
dra coiUraire it celui de n(^, o), toutos los racines devieiulronl iinugU 
naires. 


Coco//«i>e ///. — Si m est nil nombre impair, alors line sonie di*s 
equations ( 12 ) sera reellc, ainsi qu’uiic senlc des equations (I'i), Done 
aloi’s, pour une valeur r6clle do / tres rapprocheo de zero, soil positive, 
soil negative, I’equation 

P(^, T-f>f)=0 

ofTiira une seulo racine rceilc cl in—r i racines imaginaires, 

Le tli6ot'emeVGtscscorollairescn(rainent(ivideinnieiUles lumvnllrs 
propositions que nous aliens enonccr. 

^ Tiiftoai'ME VI . - Us mimes c/ioses kani posees ffiie dans le (hdordnw //, 
SI la valeur ? de x represente non une racine simple, mais une rmim 
multiple de liquation 

F(a:, t) = o, 


en sorle que, m racines itant igales a 5, le rapport 

Ft-r. t) 

(a: — 

<^ff‘'^n,pourx=.\,um valeur fmie. diffirenlo de z6ro, I'cquatioii 

P(a’)f)=o, 

'IrTT’" ** ” poxr eamum 

reelt, , del x 1? i . 

' ■ infinie,, comme.qrti':lp 



HKM’ 

proiivci'iiil ;iis»'tin‘nl 
viii'iiilili' ■ • 


iCH.Mic (IN I'AiiAMiVrur: V/VHiahi<ic. 

HI sulisliluiuti, (laiis (Mi r,as, a la varial.ti! /, 


Kit 

la 


Kn su|.I^l^^aM^, ilaiiH !.■ imraj^raplip I, IVMinali.m (i) ii 

la rnniii' 

t 

"" i"' I'"" '!'■« llh'M,rm.-H II. IV. V H VI. ri'iix I|1.C HOMS 

iilltins I'liunri'r. 

I Miami, Ml. I . - ra ( .r) t'fanf tt/tv/onrfinn irri/r rl tltUt'.n/ii/u'u! dr .i' ; ,17' 
itf varuddr f dn' u 

0 ) f rn(.r) 

(tvtfmm unr rndur nm vimiuu mt miitimiim -x jumv unv- rnhir rMlv vi 
ftmv dv A\ rt'prrsntfi^r full' #■/ dam d ludsinof^r dv Uufmdd In fhiu'don 
mi.r) rrxtr nmlintn', l‘riiiiunim (i ), rrudur pur ritppnrl i) .t*, tiffrirn 
i/fv rarini'x i/intuifttiurs frutr rrrftii/irx rairitrs riirdrs dr t rtiixi/irs' dv (a 
ra/ritr T, 


ItiiimiMK II. »■- Si i'iujmuititi 



IW I'ltdI’Hli'n'iiS DKS ItACINKS H'I'M; i;n| \rin% 
si l’(lf/u(ili(m 

(m) M(.r) t. 


o/fre m nwinrs vffah's it $, t n .sar/r i/iiim ail 

ni(.r) (r ■i.r.rir], 

fi(iv) (liw^nanl unv fanvlitm iiamrlk >fiit actfutr'i't', fniia r 
mlf-ur (mtv. dijfi'rmtf' th^ ziru : I'nittuiiau 


) r ^ i. 
na 


t, m tarna ^ i( r\ ju u 

dipmilcs (}<• %, Suit traiUvun h mip t/n- ntritin pnintlt\ f \ t/r I rtpia- 
dm 

V"* I 


Cluwunv (ha m mdnvs </r ly,nmlitm t i ) it »/r ttn /r/Z/r-v 

vnlmrx nimuhvutps dr. i viHjtWn /‘ii/ir drs m /urmtdn 


xi k xi^m de i m rn nktnr Imftx t'rhi dr (a ,ptaitiiir i ( « 
in fmnukx 


( 5 ) 


t 



» 



•"/ I'unr drx 


xi ie signs da i esl mtlrain h rdni dr U 


XiiftoiiftMiilV. ™ ttm/mwiimt lieik rt ddfrmmtir dr M 

mnabh x, a cell, mriahk elmt /im « h l pw Impmimn 


nornmons 5 
da I'dijuaUan 



l.mi llKM'KItMK (IN I'AUAMlVriilC VAIilAIU.K. ik'.l 
r/i xor/i; (fiif A* ra/i/nir/ 

r.i^r) ■: 

^ 1 '" 

iuufm<''r<'.,fu,(tr.v ////<• si hi fotwlion 

m(,r) rvsfr nmiimir dunx h- roiximiiiv dr hi ridritr-v ~ ■ ?, I'i’uiualhm ( r), 

ttii 

rrs'tdur jutr n//j/(o/7 o .r, offrira drs ntrinrs imuij;inairrx jitnir crrltUnn' 
rtdrufw' rrri/rx dr I raisinrx dr t. 


l"'"' 'll! Ilirnri'ii... IV ,-cllii <|iii' iiiHls iilhiiis 

<MiMin'rr. 


I MUHU Ml. \ . n{ ,r) r/fi/if tt/ir /oiirfitut rrrdr r( tirlrnidiirr. dr ijid 
ur r.rxxr d'i'lvr rmtihur tjn'm drrrnauf ifijinir^ si Vrijimdun 

t m(,r), 

trsfdur fittr ivjtfuxi it .r. n tiuurs srs nirittrs rrrUrs potir unr ridriir rr.rllr 

ifurlrtmtiur dr ^ mn srulrnirnt rhtirimr drs drur iuiunliuin 

(*0 M. 

( 7 ) ' 

m\.v) 

ami ptirridrmriit iuufrs srx nirintts rrri/rs: t/uiis^ dr /////, v, drmv riirinrs 
rrrUrs dislinrlrs dr ritfimtinn f <1 1 romprrndniut Imijuiirs rntrr. rdrs unr 
sridr ntrinr trrlh dr rripnuitm ^7), cV, riciproiptrmml, dru v rurinrs 
rhUrs disdurirs dr i‘rifH(Uitm i ^ ) ntmprrndronl hmjuurs rntrr tl(rs unr 
sridr ntrinr irrf/r dr /‘r'f/iiafiiui ( (i). 

Drmunx/ratirm. -- |'iiisi[iu? l‘i‘tjiialioti ( 1 ). nu 

i 

r('“solui^ [ifir ruppiirl it a;, aura (»utr*s racines juiur inui vfilmu' 
qti^teoiu|u(? tic /, ccii raoiiu*^ no oo-HSortiiit pus (I'tMi’o toulDs 
r^oiloi, lorstiuViii nkluira roqiialion (1) 11 I’^quaiion (G) on pnsfiiU 



1U. IMUH'HIlVl’i'iS DKS HACINKS IfUNr; I-n li AT I O \ 

I 0, on ii roqnalion (7) (in |i(is:iiil / : ^ Snii'iil iiiiiinlciinnf 

h' 

(l(iux i'in;liu!s (’(m'Hos {lisl.inclos do (d). I'l sn|i[insniis. it.iur 

lixor 1(!H i(l(!Os, 

h - : //. 

PtiisipHi ill viu'iiiblo lii'ni ii.i' rri(nalioii 

l rii(.r). 

viil'io iivcc. .'i‘ par doj^ri^s iiisoiisildrs laiil qn’olln roNlr (iiiit*; *.1 I’toi i'liil 
oroiliM! iv (lopiiis la liiniln jnsqii'ii la liinifi* h', / drvm s’fhdijnor do la 
valmir zoro pour y rovoiilr, apros avoir anjuis dans riiiloi valli* on 
valmir inlinu'i on iiiio valour inaKiiiiuiu on iMininnini. Mais la di'nitoro 
siij)posi(ion sorail. noulrairo a I’liypoihoKo adiiiiso i|iii' I'rtitiaMoM (i t ), 
rnsolnr par i'ap[>orl a .r, a IouIoh kos raoiijos irollos pcoir imr valiMir 
Kndla <(m)lcoii(|(io do /; dour la variaido / drvra pnoidn* uiir vidonr 
inliiiia, on, rii d'aulrrs lorinos, roqualion ( 7 ) drvra tdro vn ilioo pour 
lino ocrlaino valour do .r ooiuprlHo oiilro Ion limlli's A. A'. 

Kn raisoniiaiil. do hi iiioiiio iiiaiiioro, ol sniHiiliiuht ii la varialdo / la 

t 

variiiblo^i on lorail. voir quo, tliin« riiypotluVo adniirn*, dniv rariuoM 
roollos dislinrtos 

do riHiiinlioii (7) comproiinoni (mijoni'rt oiilro idlosi inio rai-iiio roollo 
do IVupuilion (d), 

Los Lhooidunos II ot V onlrahiout oiiooro lo miivanl : 


Tiii^onftMi': VI. — Les monies chases dtQmpm^e^timthtmhihhurm*^ 1", 
si ks racincts rdimm dvs Squaltans ((J ) el (7) stml pat tmirtf dr? 

grandeur^ de maniiire h ftmnn* tme suite Imdiwn tmmf th 

omesidlG appariiendroni allmmimmeni 6 rum m « 
si ‘aillaurs on nomine 





'Jl I IlKM'KUMi: IIN I.AIUMKTI.K VA,„AI„,K, n, 

ruau., r,rr n 

ni'i'adj r y !,( rurhthlr ' 

t M(.,) 

m;, im.pmn ,r, „„ .AVn^W//., y,„, 4, ,, 

/itissrni tlv hi hmur ,i /,f /,f,„f,. „• 

ns v,.„„MS ,IV,„. 

t'"' m,ll,. ,.| ,.;„i„„„„||„, 

ivMinniiHi'^ 

"»• ... 

li'li'-m.lislilM-l.-s 

/*,. h 

Knli,, |,„s„ns 

(N) ‘ "i K-i- ( 1 , 1 .... 

* j I ( » fuur h^\. . , ; 

111 Itini'linti m(.r) ht-iii iirn-HHitii‘i*mi'ii( ili* |;i r.iiim. 

fir) 

'["•""'I- |v.,|iiiili..u ,1) iHiiirru 

I’h'r- rtMltiiin ii 

fn^ri A'^i.ri o, 

Alurs nii* 4 si li*?* lU'iix 


(in 

(jj) 


M. 


auronl. prti-w,i,n(,iil lunir raciiiM Ins radnra /iniw .M|u,ilioiia (ti) 
«l(7), pourvu qu'dii su|j|.o««. euiimiB uii peul l.iujom-s Id fain!, quo la 
ri-MUon ralionriBllB (i,(.v) 8st n'diiilo a aa plus aimpio uxpi'oasion, el 
qu'on consijquBiico les (bnclions enli«!rea ?(*■), !{,(;«) n'upit pus do 
i. n. t. Ml 



«9 



I 


I'lli I'llfU'ini-TKS |1|> " ‘ I'-'* 

..inimiin (livlM'lir. lly:i |iIiih : .'-.mmi.-' an- nu Uan^- Tnn- .i, , 


<•,. a,. 


IK' lUHirrurtri' ('ll mi'tiit’ Ii*ii*(*’* *i** 'i‘ j , eK i-Sui 

I'dll IIIIIlinM' 'i I'mit’ -I«w ■ 

■r,. K.. ■ ^■ 

(•( m li‘ nninhn' il«> ^ “ 1"“ * " I'' 

i'a|i|Hir( 

«i/ i \ 

* '*? 

i.r * . ’** ' 


SK I'ClIllll’H [tMUr . 1 ’ i a mi>‘ ‘ j. jj-'-j,. » ,.|.j 
[Misr, IKlllK'(hMI«» l|IH’ . I ■ v "4 

i ■ 'W ■ .f . , 


n'lsiiliK^ (ijtr riiiiiMirl » r» »ul iv* jsk. 5. . mu> 

<|ili*|i'(i|i(|Ui' ci<« /. (hi I'iiKfItir.) «Im ill* '‘rviM'' H , n--!\ )>(ii muh ud ti<t« 

nK'iiK'H 

♦ »., vl,, ', 4 , 

i>... in. 

< 

HKIll (Ollll’S TI’kIIi^I, Illfll’k > r s «(«!» rm.' y»Mt jf « ■ fio. f s it< \>[!jin!r>v, »>( 

ninm'H's jiurnnlrr* tio ji*r 4 iiii|r»iif. «!«• ir.^' a u-.jH' 

sjinli', ii|i|}nrliiMMnMii iilii’rHdhtrmr's** ^ S'unr «■:? ;« rvsnii',f^( r.'.|«c.« 8 sM.uu. s;<» 
in,'sl jiHji (mil; mi rnm‘liir» »;l« m*' Mil ? m « 

li” Oil y l'i'llHililt,'lll(l Ih S 1 * 4 ? ^ ir;j" 4 'Eii 5 is.-j'siiii 5 ^ k 

z 6 i'o; (|nn, dans riiV 4 ini|it‘«(*adwtiiiii^ 4 ^,, ^ Mi 1 ;■ 

[llir ohnrtlfl^ : 11 * ^ r -1 ■ a ^ ; I'jn- j|?s«s.sf df 

racinos Bgftloji, D0 il *'i, gdrsiraip'r'asi *|y^. 



'.Mil HKM'KHMK \)\ IVV II \ M KTU K VAltIAin,i-:. IW 

scniiil iHi (iillrn'i'niil unili'>. Dmif,, m 

(111 |niiirr;i i'ikhh'it hi |»i(i|nisi(i(ni suivmilc : 

I mum mi; \ II. (.-i( ,r \ t'tfini tun' funrlion rn'llt' v( nUuuuti'llc dr .r, si 
I'tHjuulinn 

r.M.r) /, 

rrsfdur juir rupiinrt it i\ u inuirs srs riinnrs nu'llfs fmur iinr ndrur vrrUv 
t/firlrniuiur fA' /, A .v dryj'rK drs dvtt r h'nur\‘(/r A/ /nirtitui nilinnnrHr r:i{ ,i: ) 
srrnifl ry^ttn v nu dt/lrrmui/ mfrt'ni »• i/'unr srulr tt/tifr ; <lr pitis, Irs ntrinrs 
dr I'/nirtinr rAw njttutitut'i 

Ml.l ) M, ' .1 

l.l \ . 1 - ) 

srfnnl rrrUvs rf ; viifin hutit s its mrinrs irii/iirs r! nniffrrs jntr 

ni'ilir dr i^rttndr(u\ tlr ttnuttrrr it fttnurr tutr sttur rnds.ui/i/r, uppurlirn- 
dviutt uttn it i'lttir ri it I'nti/tr rtftni/iiui, 

(nnd/itltr /, l.cs iin'jin*'i rliosi's rlaiil j»usiM*s diiiis Ic IIh'mi- 
iviiii* \ II, iimimiumiis ft |i< iiMitiltn* i|ui n*|iri*M*nh‘ im Ics ih'^ri'S 

(h's iliMix (iM’iiM'fH dr lit iVni-liMii riiliiiiiiiidli* rn(.r), hirsijiic res dc^ivs 
>*iuil (ill |Mr*»i}n‘iU drviiMtiiiMii iiiA^iiIix, It* jdiis ^riiiid drs ihnix. 

dhulliMirs (|M(* Ii**' liiiirs dt* ••iiiicuiu' di‘s i'ijH}ii,iiins 

I 

Kt l .1 } 

sidi'iil rmi^i'CH |iur tinln* do giamlmr. lir maiiirn* a rnrnipr iini' siiili' 
rridH’snuli', »•! ijiu' I»’h dmiv I’l'oi^siinlrs aitjKt tdili'inirs sniiMil 

n'HptMiivfiinMil 

• • • . 

«... 

Kndti, HU|t]H}H(iiiN ItHijoiirs li‘H fuitrliiiM:» tMilit'ivs ^(.r), ’{>(.r) dtHm'- 
iniitAi’s jiiir Iim iV»rmiili*H (K).Si li’x mciin's riMinit'sdnl'imt* iM ilii ranlri* 
cuiiiaiton ^nnl di* iifiuviniu ntiigin*H|iHr iinlri* di^gnutdmir.mi tihlitMidru i 

(" la sitttiu* 

b\t ^tu bft ®s-it A(|, 


(• 3 ) 



1/1.8 [>U0I*111KTI?:S DKS UACIiNKS D'UNK KOHATlON 

quaiid la foniJliim ->|/(a;) sr.ra dii down'd // i*! la {'niiiqinii 'u(.v) .lit da^M'i* 
/?- — I ; a" I’liiMi d«s danx siiili's 

(•/i) «ii .... 

(*■*) ^“^ll ^^ll ^^'Jl ...» 11 , 1 . 

qiiaiul ins rimnlmns t|/(.r) soronf runn H railin' dn ilrfin* // ; 
3" (iiilin la siiilc 

('fO «i, />t, '/i, /*.. /)„ 

qnand la ronatioii Hi‘r:i dii dcj^n-r // — i cl la rmiriinn ^ji(.r)dii 
degi'd n. Qnaiil, atix valnurs 

• •I/.. (M y. 

do la variidilo .c, idloK vdrilionuil, dans li* pn'inici' cas, ri'qual ii>n ( *" i, 
(It dans lo tniisidim! ras, rdqMaliuii (t;); landis qin', dans In srcnml ras, 
olios nMiiiinnit la valinii* do rn(.i-) Koiirrali'iiii'Ml diiiiiim< par la I’ntv 
imd(3 (()), i\ III onnsiaiilii /■. 


Corolldu'd //. — Pourddmmiln'iMivssinipli'ini'iii hi pn'uiii'ri' pat-lii< 
dll llKiordiiK! VI, il siinirail d’ldisorvor quo, si I’mi iinniiiii' 




Ifi dinoroiUM! tmLi'o Ics do^rds dit minidraioni’ iq dti dctinniinalcur dr 
la rnuUioii i’al,i()nindlr m(x), /drsij^niinl nn imndirr rnlirrt|iii piiiimi 
so riiduii'o ii /.dro, I'uifualioii 


(n(.i) i. 


jouito fi la foniiulo (p), dnniioi-ii snisildrnirnl. poiu' unr Irds unuidr 
valiiui' nuinoriqur on ponr tin Irrs grand niodiilr di> la varialdr .r. 


par (jonsdqueiit 




i on 

* t 


Oi', coirimp I'fiqimtion liinoino qui pfiBade loni'nira, pam' dps valcur* 



oni IIKM'HIMI.: li\ I'MIAMliTlil.; VA II I All l,|C. m 

Mi'Kiillvcs .Ic ! . ,|cs viili'iirs ihiMKiniiliTs il.. .r, si Ic / sin'piissi' 

I immi'iliiili.mcMil si r,'.,|iiiili,iM (i) 

I""' " I-""'- iM'-iiii's nVIli.s, |,„„r ,1,1,1 v„l,i„r 

I '• !'■ /■ ••■.•sl-i.-.li,.,. |„ ,linv.|T,„.,. 

'I''"' Ill IVarli.H, 

l•l'■(luir;l ^iiuplrmrnl ;i /i-rn mi a rtmiif. 

"" r,„-ii,.„„-i,i rii.v.i-s,. ,hi 

(* I'si-ii'.ilin' (ii |irii{i(isii j(iii Mtivaiili* ; 

Tin "HI \ 1 1 1 , , .r , , 7 „»/ ,m. nr, i,m rMh rl mliimiwllr ,/r ,r, 

a« 7 ,.v ,/rnr Irnnry./,- n-,,r -Inn, ni,/, -nr, in,, nilinniwih y.J, 

'III l/i//rl,„l xi kx IWI/ltlS <h 

rharunt’ i/r.v vtiiitth»n\ 


Mt ,1 I 


t 

ni { I - 1 


xti/i/ ftuHt'X nrlirs ,i St tufiu rr.v ///.///rv, ruti}^tTS jHtrnrdnuh' 

fimnth'ur, tii^nritt nu. tu ithrtnmnrmrnt ,> /■/„„. u rtutUi'. vqmUum, 
nhu's, nuthd' i>ni ittfijmn n ,r, tiyu,itiu/i 


ni ' t i 


illirtl iauirs xrs nh utrs irrlhs, futui ttnr vahur ivHlr tjurlnmtfni' th' /,/ 
Vfiritthh* (, 

lU'imitnfntlitm . iMiijniirs 


Rl| r) 


I. t'.-V . 


f (.r), 1 ilfiiv rMiiiiimitii’iiliiVcH dr a-, d:nis i‘li;ii'iiiii' dt‘s- 

qiH'lliH lii |diiT 4 liiiulr jmisfiHirr di- ,r ani'ii riiiiili* pmir I'nidTu'init, rl <(• 
unr tiKHiniilr t[i)i sa-ra luVrssairrniriil rrcllr*. Kdil rnrurr n Ir nmtihrr 
(snliwr qui rrprr^irnh'nt, daii» rii\|irirh^fie adiubr. |r^ dr^ivs ikis IViiii!- 
iKins f(w), -si mm dtfgr*»<s sunl i^pux, ou, s’ils sniU inf'gaux, Ir 
(MIX. Uii aura (rui^ isj|§ a conaidercr auiviiiU qiic! los 



IfiO IMlOlMlII-rri'iS IIKS II MIINKS Knl \ \'\t)\ 

di^'^a'r.s dc.s Idiiclions oiiliriTS 


Hdrotil, 

Mil 

nil niilin 


// nl II 1 , 


n I'l II, 

II \ !•( 14 . 


Or, siij)|insniis dnliin'd ilii n, rl ..i.n 

SoiiMil diiMH I'.n inniH! nas 


di‘^ri‘ n 


I . 


"l, Hi H„ , 

Ins i'a(iin('S, sii(i|h>si‘*i*m ivnllns nl di- ri'ijuiihj.ii 

v(-*) •». 


(ins niniiins t’'(itrtl (mr nrdiT dn ^traii-lfiil'; la siiili' rruh-Muili' 

di's I'iiniiins di‘ riM{Mii(inii 


(d puisinin d(.(ix dn nrs fiicinfs. prisis nMisni-iilivniiiriil. rMiMj»r.'ndrMMl 
niiLni (dins mtn Ki-iiln nn'iiif siiiiidr cl iridh* dn I'nniiilmn 

‘M*’) 

dnux l,nrmns nuiisnciHirs dn in siiili' 


sennit (mijours nlhcUh dn siKitoK ctuilriiirns. U'utllinir*^ lu diTitinn- 
suito ofrrira Ins viiloiirs divnrsns th* In romdinn 



coiTfispoiulnntosaux valours 



(.)iu iiK\i-i:nMr: \\\ \ AttiAiti,i'. liu 

ill' l:i ViH'iiililc ,/•. r-i ii imt' vitlnir (inif i{tit>lcoii<]U(* di^ hi viiriiilihi f. Diiiic, 
ill'll^ (Ic Cl'S Viiii'urs (If .r, prises ctiiisrcnlivciiienl, (•(iiiiprc ihIi'iiiiI ciili'f 
flics ;iu iiKitiis KMC lactiii* rccllc c| simple i|e ri'M}iiiil inn 

tl.mi- celle e(| iiiil tun , ipii esi ilii ili';<re//. aildieUra// rac.iiifs reflles peiir 
II Ilf \ n I I'll i' I eel le ([ iieh'i)it([ tie tie /. ImmI aiil I'cs I eriiie s, poll r i| lie \':i leu i‘ 
reelle liilie de /, des valeiirs I'eidles de .e poun'oiil si'lili'S devi'llir 
raciiie-i de rf(|itaiiuit 

'^l-M V <'■<■) M, 

oil, ce (jiii revieiil all Itieiiie, de re(|Ma(ion 

Ajolllons (|ne, si hi valeiir de / ileveitatl iiitiiiie, les raciiies do retitia"- 
lion 

I Ml. I) 

Ilf eesseraieiil pas d‘elre reelles. piiim|irelleH se i‘edllii‘aifn( siiiiple- 
inenl an\ raeiiies 

1 


>r,. 


el 


de rei|uahtiii 


mi .1 I 


Si la fioM’lioii ri elail dii de^re /i — i, el la I'oiii’ 
dej^re //, alors, pMur deinoiilrer le llieoieme VIM, il .mi 
soiiiier eomnie iiiiii<« veiioiiH de ie I’aire. eii siilislitiiani la 

il la IVineiioii .r >. 
i'atiin, si ies ronehons 

aonl Tune el I'aulre du di?gr<> //; jilorft, c?ii ropn^stMilimt p 



l-'iii I'noi'HIKTIrlS IlKS ItACIXKS ir|i\|.: Horvi JuN 
lu siii(,(! rroissfuih^ firs r!U‘iiii*s dr 


f!l imr 


n, 

h 


la siiilr lii’oissniilf' drs niidiirs tlr rri|ti;Hti>ii 

■M*'t M. 

nil roMcIum t'iirnrr dr CJiisimiinnrMls si-iirMiil.li-. .1 .-.mu ,\>iut tnms 
vaiiDiisdft (jiirr iisii|*r. )|nr. viilnir i.-rllr dr /. 

/ r.M.if. 

i'i‘iln(!lildii ii rliuriini! drs Innurs 

"■ vf ' 'jiii 



Hlldo *“ 


«J. .. . .t. 


maismisHi. , ,l,.„v 

li'Miirs rniisiMMilds dr i;( siiilr 


^'1. ... ft,. 



J 

X'ifc.''""™'”"" 


— 


la suite croissantG dca w 


... 



Unt HKNKKHMK ll\ PA II A M T- r lU- VAIUAIII,!-. 


l!)ll 


la siiih^ (‘I'oissaiilt' dcs 
raci Ill's, raiif^i'i^s par 
siiili's ( ri), ( 1 '| I. ( j 
jin‘‘si>iili‘i' ,s(»us la rnriiH' 


I'iUMiirs .Ir IVM|uafi.Hi ,a>s ilivrrsrs 

ilr Ki'iimltMir, iniiniirniH riiiin drs 
(i(»h Aliirs luissi rfMjiialiini (i) [inin’ra rlrd 


(iS) 


i* »iM'' 


/' di-Hij^naiil iiiii' iMmsIanlr irjdir. 


MU; ./.,) 


( tutiUnin' !L Si, |nnir (ixi^r Irs idrrs, nn sii]i|iiisi' n i, la va- 
li‘ni' dr 

/ 

/.’ 

t irrr di* 1 rij iiai inii ( i S i, jirriidra I'm nr drs I rids riiiMiirs 

I »* I 

r . . 

U tl 

D'liillrurs, mi ri'rimnailra ritriltMiirnl : i'* <|Mr la dillrn'iiro, 

i /. 

rrnil smiN rrssr, laiidis nur ia vaWaldr .r rrnil m passant do la lindlo 
h lu liiiiilr i vi; y’* ijiir )r rapjMUi 

I 

-f ii 

drornit sails rcssr, landis ipir la vnrialili'.c rrnil cjt passaiil do la liinilo 
n a la liiuitr tit un dr la liiiiitr ft a la liniilr x; i” ipir la IVaolimi 

. 1 - ^ f, „ . /, 

,r ' tl .r — tl 

osl toiijmii'i^ di^'oroissanir aver It* riip|itiri — i quaiid mi a 


Ml trnijtnirs m'ois*siinlif pour tlrs vjiiciirs croisminlus tin t|uinul 

on a 

a 

OMmm ^ S. H, i. XII. ao 



lii^r PUOPlUlMS DKS HAlllNKH DMhM': PODATION 
])(; cns (ihsnrviilions, rolalivos an <;as narliciilicr (iii I'dii su[)|his(' // i . 
on conoinra sans poiiio (|(io, dans ('olln snjipiisilidii, cl iiidino plus 
p^onoralonKnil, pour dos valniii's (|U(‘l(*nn(|iios dii notiiliri' ('Ulirr n, la 
valour iliW, rournio par r(M|na(,ion (i) t»u (iH), sera (onjonrs cj-iiissaiilo 
(111 loujoiii's dooroissaiiliu (aiidis quo la varialilo .r (’I'oilra cii passaiil 
(I'liii l.oi'iii(! <|iiolonm{iin do la sri'io 

(ip) 

HU lormo sniviiiil. Pour olaldir, par I'xonipli', rollo dornirri' pnipn' 
silion, dans lo oas on. in niniHU’alniir dn la IVaclioii ralitiiiiudli' M(.r ) 
oliiiil dll doi^rn //, io ddiioininalniir nsl du dr^u-n // i . il siiriil dn prn- 
sonlor snr.r.nssivoinoni Ins valiuirs dn / sniis (‘lianiiiin dns ^llnlln^ 
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A, .r - A, 

.r h., 
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• «| .V ■ »/j 
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./• • 

/», .r • 

A, .!• A„ 
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.r 

>/i .i' 

/», .»• u„ 
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Mil luuisnipinnon, on pniil niiouniu' la proposil itui siiiviiuln ; 


TiikdiH'SIK in. — Los / tu^/nrs r/iuso\ t'Utn! /«wrr tjuv tltins it- lln oirino 17 //, 
si I'on vejimcnlo {mr 


o,. f/,, Ilj, ... 

la saito croissants dcs nwinvs (inios dr I'lu/nathi/i 

I 


la calcar do 


— ‘tnnrrt f| 


Sara loajours croissanlti on loujnnrs docraisstmtr, landh tfnr h vnritddr .r 
crottra en passant d’att lernw dr la sane 



nlM lU'.M'llItMr: UN tV\ ll A M iVniK VA 1 U A 11 I,I':, 

s:iir.MhMlis(iii-iMM'(n,is,‘:is. siiivanl ipn.'lrs dc-ivs ih-s iIimix 
(!(' la IVacliiiii ralinnni'llr rtf .r) smii 


t!)a 

l(’i'in(‘s 


/< •'( /( I. (Ill 

I )aMs li' |in'niij'i‘ <'as, 
{‘I la valiMii' (ill i'a|i|MM'l 


«. 'HI rnllii //.-I |.| „ 

■/:, "c Hi'fiiiii nit'iitos tl(! rr'(|iialiim 

I 

Ml * I 

/ 

/. 


.■n.ilra .iaiH rii .1,. hi Ijniilr -i h, 

i[ili' la \arialilf .r ni |ta'<^><aiil h■l'lln' ilr la saria (ii)) alt 

lai'ina xiiivant. 

Dans If (rmsifiiif rai. < .•( ^ ^ sn-.iiii rarim-s ilr rrMiualinii 

M m; 


i‘l. (amlis ijMi' la \ ariulilf .r fiitiira, rii |iiissanl li'un ll■l‘lnf ti' ila la sfi’in 
(ijjl an Ifi'iuf smvatil tt , ta valfiirilii t'a|i|tur( 

/ 

f. 


ilffnnlia sai(!« rii iiasKanl ilf la litniir /i-rn ii la litnilf t:, si 

^ I ‘I*’ la limilf X. a la liiiiilf /fm, si I'uij a a x 5 I'l ilii 

lii liiiiilf x ji la liinilf x, si at' ri a rniiHfi'Vi'iil ilfs valfiirs (iiiii's. 
I'nilin, (tans If sfidml i-as, x, x rariiifs ijf rfijiialimi 

Ri(,rl . A; 


ol, liindi'i (jMf In Viiriahlf r rrm'lrii, ni |i!issiiiil (run Ifrmi' t|Ut!lt:iinnuf a 
*i« ia rii* { i«| I an li'rmi* snivnnl la valfiir ilu i'aji|nirl 


f 

I 



on il(H*roUrM mim emm en jmsHnnl gdnoroltninnil do la limilo 
la liinito «, ou nkiproquemoiil, stuivani quo la [diis poliio 



jfj(i PEiopiui’rnis dks ruriNKS dmink i^oiiation. 

racino h^ IN'^qiialion 

m(.r) ■ ct 

Sara siipariaiira nu inlaritMin^ :i la plus pnliP^ raciin^ (la l’a(jna(ioii 

mPo ^ ^ "• 

Ajautaiis ({tin lii prtwniaro <los valaurs (^xli'aiiii'.s dti rapporl 

/ 

F 

si I’aii a ' tOf on la sanomli*, si I'oii a n' Xi ili'Vi'a ras.^rr irali'i* 
inliiiia, vX si^ rtMliiiro siniplainaiil a i’liiiih'. 

Dans las applloalions ((iio nous vaiions di' rairr dis principas ai- 
dassus alaldis, nons avoiis snpposa <ji!a la rniiaiinii i.n.v) a(ait al^a• 
In'iqua nL incnio ralionnaDa. Poiir inoidrai' nna appiiaalion rias inainaH 
priiiaipi's a iiiia. ioiiclion (ransaandaiihs il nons snl’llra ila praiidra 

laofta.r; 

a dasigiiani unt‘ mmslanla raalla. Ahirs rai(italitin ( i ), ratlniia ii 

I llinpix.r, 

nil, (!(' (jui i'l'viaiil an irn'ina, ii 

slnof.i- 

I . % 

aura, (loiiiiiu! I'oii sail., Iiinirs hos raainas at raidlas. Ilniia, an varlitMu 
llu'Min'nni' VI, las ruidnos dos daux l•l|ualilllIs ((!) al ( » j, on 

«llic<.a srro, Ctnux M, 

(^lanl I'liunius ol I'ang^oa parnnlro donminirMir. apparlianilmni {illarna- 
livoiniMiUi Tuno c'(, ii railin' «i|iialinri, co qiii asl onValivcnianl axart. 



NUTK 


hi II 


0 { I M 1,0 1 ! I'S Ti I in ) H KM KS I )’ A K( ; KIM{ K . 


( II h'liiiiif (Ihh( M. .1 Lift iis;ij^c |itiin* l|l•Mll)llln•r l'iiii|t(issiiMliir> 

ill* I'll hhiiiIhvh I'niaM** 

’ * » ■ I M 

M* iIimIuiI iii'^i'iiit'iil i| till llii'tii'iMiii' iriil^t‘|ii'i* i[ui' I'nii jii'iil riiniK’ci' 
rninini' il ^itiil : 

liiKMiii.M) I. -* fi tfrM^uxtm nfi futmlnr imfHur mm ilivisihlt' pur 1 , si 
l(t suuutir fir ilni.v vtuuthirs ,r, >■ rs! tlr /u 

fif. If,,!/, mtf/iffff 

■t r \-. 

!r rrslr 

0) j j- » » r - .!’• • 

srrtt rhviiiliir nigfhntjurmrnt. ttim srutrinriu par it pnritui 

ri (j- V |[, 

cammr ti rx/ /‘anir tir ir rrctfitimiirtt mait rnmrrt paur tirs nilrurs dr n 
sttpt^nrurm it par ir iruiame' 



, tanqup u dimi par 3 donnera pnur 



Ifi8 NOTE SnU CHJKLQIIKS Til KOUKM KS D'A l.(i I'lH U K. 

Ddmunstralion, — Pom* s’ussuror ((in* lVx|in'ssinji (i) psi al'^plu'i- 
(luoinciit (iivisihlo pur oliucim ilos laoloiirs 

il sul'nL (In s’assur(‘r (jii’nlln s'nvutioiiil., (juand on y pose 

oil y • oil ./•. 

CO ((iii ns(, iifl’no.tivoiu(Jii(.oxui!(. PuroilloiiionI, pour dpinunln'r (|iii< Tok- 
prnssioii (i) I'st divlsildo pur In prndiiil 

.r“-l-;rr i j'*, 

il siilfil, (1(1 prniiviu' qii’olli! sVyiinoiiil, (|iiand on v posn 

Y- a.v oil y r'.i\ 

a, S (I('!si^iiuiit Ids dniix nioimis dr I’niiuilinii 

.r’ I'.r I I o. 

on, no (jui l■l‘vidMt, uit iiiAims Irs doiix i‘iidinds iimminiiiroH do ri'i|ii[iliijii 


Or, oouimn mm dniix riu'.iiumv(Viliditl, non siMiii'iiidiil la rondiliim 

I -I' a 0 o, 

tiiais (incorn, loimipin n iiVsl pus ilivisiMd par 'I, la ■-omliiimi 


la 8up|)osi(ion 


I I a" ! 6 ” r:o, 


r — nil /ST, g.i‘ 

roiluira roxiii'ossion (i) mi inmiluil ilii of piir I'um. smmni'ti 

(i -I- «)"— -I — I — a" -I- (— g 

( I -I- 6 )« - I ™. 6 « ™ ™ g« ^ 

o(, par ooliaiViuoiK, an produil dc^t.*" pur 

— (H" a* -4- 8") -JO, 

toiilos los foia quo « sow un noinbre impnir non diviiibln ptir a, Donn 



MITI-; SliM (,nu;i.nl!|-:s T(IK( 1 UI>MKS Il’Af.CKIlUK. m) 
iilors rr\|tn‘sMnii ( i i sit;i dinsiM.- al-rlirifUHMin'nL [tiir h- IrinoMK' 


• ' O' i .r’; 

il V a [dll'' : tdli* -'i‘r:i divisildi' par It* rariv dii 
su|)|ii>siinl 

,» Jt nil V 


inriur si, mi 


on liiil i'‘v;iiiniiinitui sfiilmumil l'i‘\pn‘ssi(»n ( i ), niais 
I’l'lal i\ I' ;i \\ -'.avnir : 


mirnri'. sa dm’ivrr 


«{ ( I i I V* I , 'I I I 


I' i',s( ■’a''d i 1 1 ‘, mi d iiiilri"* lm'iui*?», li'^ liiiioiiirs 


I I ; I • ‘ • ;/«' 1^ 

M • '■ T' ‘ ' I -//V' » :■['> « 

sf 1‘rdiiist'nl ji /m-it. ( »r f c-,! |tivi'iHriiii‘iii vr ipii arrivm'ii Iniih's Ins Cois 
ijtH' It* Mtiiiilu'i' jiii[iuir /(, rliiiil diviHi* parTi, diitiiirni riinlli' |iiiiii’ n’slr. 


h si I'mii pit'uil Mtn'rtHivmnmil jiniir// ll‘^divm'^^ imiidih'S 


5 . 7 . II. i.{. 

nil [ritiivi*ni 


(a' 

r. ■ 

I* ‘ V* 1 1 t'if.r » 1 1 , 




^ ' ‘ ' • • » (1 < vn; 1 ’ 1 4 V ■ 1 '1. 


{■r 


* ♦ ■ ” ‘ t ^ » V M 1 ’ 1 » r s » * i’. 


t f 

t‘ 1 i'* 

,1*' V'' 

Ji n^ r > » ,fj* » ,, . v*F *»• 1 1 '*)* ifr’C.r- 




1 » •’ 




» ir » , .1 r i y*y i a.r^iHi'- 

Kr)M- 


Dr^ii diViinitt^lrallMii^ it mdli' r|iir nntis avmis titiimi'r dn 

I iippliiptiMii ill d itutri'!* iiriiposiiiniis d'nl^Miro. Aiitsi, mi 
parlitMilirr, tlr m* rtniiclion milii'rf* d'iiiu! mi dt> pliiMimii'K 

varinhleH indt^pmulaDlrtti^ iw pmil !*V‘Vainniir avm: I'uiki (jui*lr(uii|iu* di? 

f-trr divkihlw purrlmeiino dVIles. nil did! nmndui'i' 

rif'ifl* m 



100 NOTH Sdll OUlil.UdKS Til KO HKM KS ir \ U; KlUt K. 
r(‘{)i'(!snnlJMit dns loiMHioiis oiilirri's ii<*s viiriaiili's nnir|uMiil:iii(i‘s 


•»’. - 

Ic.H soniini's 

IT'’) n .r): 

r(.»\y) r(— .1’, ,r) - V) i fi i'; 

I'C'-i.r. 5) ■ f s) - I'l-*-. r. .1) t r( *. », ,* 

('(•'•■i.r.- 5)-f' r( •'*1.)'' ') I* '• »• 


s(ininl. divisililis, la (H'l'iiiiiTi' par i , la hf. iimif par |t> 

pivjiiinL a;i', III Iniisinni^ par l»‘ pnuliiil .r\ Dn pMiirra tlnnr 

rMKiiHu^r la [ii'opasilion siiivaiili' : 


11. — Soiv/i/ 

•t\ .T. i, 

n raiiahhs indepv.iK/a/ifa, ri 

.V'. j. ... 1 

Ufw fo/uUinn (Uifitri; Ur. m vto'iahhs. Snii 

A 

lu wv/iWjyn/v/iW'/wr rmlililum »//• Vttlr jmvlhm H ./r vrlfrx >fur t'mi prul 
tm. (kdint'e a I nuh (I'tmiuui th idmifttn ofinutmm wirmutr*, dtmt 
o/mnnne (mdUr a tdwttfrttr si/nitlffifwmrnf //* dr * f (r 

sig/w th I'unG (In mnahhx, f.a sommr g srm thHu/dr (tigr^urf„rt,i i,tir 
la proiliii/ (la tonics hs ihu uiIjIps 


•r, y, 3, 


Nola, |,i!s K.i-inDs qiii coin|)osar<ml In wimiiii! « 5 i(.r.,til k,u« i- 
prifl soiiH In rornio 


I'lMIl’ 


gno oxWrioiirft lit fonciion f fiinnl 1 b urt.iUiii 

I'oiUintAHom'omonl let. divorw, vnn«l,lBSiB.,v, », .... tkm,'|p m,mte 
clo8 tormca do In s 



N'lric suit yum, 1 ) 1 , Ks tiiu„„iuiks D'Amimnuj. un 

IHHifra prctHh'p rii\jn-i'ssitm 

•'t 

"'W'"’ 'l"i «'■ ll'-uv,. |,la,'r , lava), I alia,|i„, variahi,., 

I""" '■'■'iNil s„ii an si;-.,.. . sail a,i sIk,,,. 

. |.,. .'.laiil ,l,i .l,.a,.a si I,, r„„ali„„ 

U >\ t\ s, 

pi tl im (it'jjrc inlni-ifiii' !i //, la snuiiiia .s, alj{iilin(|inMn(>iii divisilila \)i\v 
la lii'Mihiil, .j‘V2, ... vi'i'iliai'ii iian'ssiiin'mi'nl. la nmdilioii 


n o. 


Covolhitr //. Si la I'dni-linit 


IV/-. . . . ) 


i's( iin'i'isciitcttl dll tlcKiV //. alurs imii siMilniiioni la suiMiiia x sera divi‘ 
Hilda id^rdiriiiiKMiMMil pai* la priHhiii 


... 

niiiU da plus la <|ii.)ii(<iil da .s par aa pnidiiil sara iina rnnalioM (‘nlit'i'a 
dn daKi-a /i-rn, a’asi.n-dira ima qiianliia aiinslaiila. On aura duiii', an 
di'isi}<uaiil aalla aiiusliiula pur C, 

« Ztvz.... 

Si, d aillaiirs, un raiu'asaiila par 

Jr..rv 3 . . . 

Ill imi'lia pniporUntimdla tm prmiuil, .r>'3. . . dans la ruiu'-linu 

r( 4 %^, 3 . ...), 


c«lta parlia Sara iVddciniiiaril l■ul^llllIlu* ii la funa.iinn ('(.j,-, y, 5, 
ii (oulas aallas (|ui sVn daduiaiuit. Dona, nuLsiiim la no,„h,.a loial 


) 

la noiulu'Li loial dn 
nas fonations, y aompris In prnmi^re, nsl a", an aura 


i(iii iN'OTID Still T I! I'lO !t I'! M I'.S 1) ’ M.d I'. M H I! . 

Ol 

,s L :)r.. . . • 


Si, pour fixer los idees, (m priMiil 


on aura 
o(. par 


IX./;, 3, .. .) (./■ 1 .r i f . 

;>r. . : t 

fS , . •»« I . , 


Oil pout iloiin onunoor In proposiiinii siiivatih' ; 


TiiKoiiii.Mi; III. • // (Uniil h' inmthiv t/rx nirnihltw itnir/irnt/fin/cs . v, 
5, .10/7 if( xommv Jhrnuu' par Vatitlihan dr hi ftaviuui 

(.0 I / t : ! ...r' 

et (le hnUos vrlks (pti xv tronrrnl vantprtxrs saax /a farau- 

( :' .r *: _v •; 3 . )" 

hrxtjii'on redtiU A* sii^nr r.vlvrimr, rrxha tHtr xifttr ii»is tlr\ fuitrmhthrx, 
naprodidt dvx signvs inti^rirars. On aura 


^ •i''. I . i.X. . u tys. . . 

Aiiisi, par uxomplo, ou (nMivera Hiirn'.Hsivi*iin>Ml 


•I’ (•— .r ) “r- 

{.f -i- ,)')'■ i ( 4- »(' iVi.i.'V. 

(.1! •I-J)' -I- 3)'^— (— .r .-l-. I- sr i i ,1 . t ^ »)> 

(.T H-y — 3)* -I- .'I? ^ y « j, ^ ^ ^ ^ ^ 


Lo Lhdoriino III, niiisi (|iit! unm ravi:iii« nmiiin’' iIhm'' h*^ (otnpin 

rendus des xtknces de I' Acadiimw dns Samwvx pniir ' 

conduit lacilenioiit h h doloniiiniilioii eompliHo dr-s sutinmi-s 
dos raohics primitives des Aquiilions hiiionios. 


(') O/Siims do Cauc/if, i"s6rlo, l, V, ji, 




M)T\-: si;ii on Ki.oiiKS ■niKonihiKs D’Mjii'inni';. i(i;i 

(iiitK’i'vniis iiiiiinIciKttil 

t'liiiil UIH‘ liiiit'l iitii ('iilirrt* (hull li* siii'passi' li' iioii)|)i'i‘ n ilrs Vii- 

I’iahh'S ,r, r. .... nit 

•*r. .r^' , . . 

1 HM c|iii'ii'nnijiii' ill's li'i'iiti's iliHii |iMii‘(iii)i St' I'Miinuisi'. I’niir i[iii^ 
lit siitiiiiii', ili'siijiii't' |i:n' *. (Inns It* (lirdri'iiti' li, nllVt* iiiii' piii'lin rnrri's- 
[iiiinhtMlt* ii I'l' h'l’MK'. it si'iM iti'i'i'ssiiii'i' t-i il sullira t|iii‘ I’c iiir'iiiM Irriiii' 
r.liiirt^'i' ill* silent' avi-i' rliat-um' tlrs vai-ialilrs 

par i'iinst‘t|iii'nt, il srra iit'frssuin' ri il stii‘jii’a ijiii' r•)l!u•llll ties I'xpti- 
sail Is 

/.. /. m. ... 

snil nil immlirr impair. Suns n'(|»‘ <'iniili{j<iii, |i' (frnu' ilmil il s’a^il si^ 
I rniivr iiii ilaiis la SMimm' s, iintiiiplii' par Ir iinmliri* t*,’'. I an ills ipK', dans 
la aas amilrairi', II ilisparailra t'\ iilrinnii'til ili' la iim'miii' sniiimi'. l)a 
ri'ih* simpli' nlisarv.tiinit mii ilnliiii iiitini'iiiiiiimiaul la prnpnsilimi 
Hiiivaiilr ; 

hioiaiMi I\. Siui 

It }.£,.■ ) 

unt Jn/ii’fnin fitiivrr fit' n rtttiu/flrx .i\ r, s, Suit, fir plm. 

In I', v, . . o 

hi fHU'lif* th t't'Ut' ftmvlifm tfiii sr ntmfitixtt dp fprmPK dp la 

rt. /», . thfiril drs fiamhtrs pitUers^ p*pshrt-dirp de lern 

rpHjlRrnw Umm Ips mrirddes ehvept d dps paissancrs impfy 
dmgnip par $ dam k theartimp // $mi tiee d Ui fuaciion 


a, ...) 


m NOTH StIH OIIKI.UIIKS Til ih) HKM KS li ' A l.(i K ){ |I 1! . 
par la formnk 

Vorolhirr L I’nis((iii! ilaiis riiin(iir h'l'nii- ili' |;i ruiiriinn 

I’ ( S. . . . ), 

lu/ I- 1, ‘Ah I I, -tr M, ... 


Ins (ixposniils 


<I'! Innlns Ins vamlilcs snnl ilis iKmiltiTs iiii(tiiirs, U\ SMiiiifM* dn r-i-s 
nxposiuiis, savoif, 

i f t .,.) t 

sisra (oiijduj'fl Cun i|ns iinmltrns 

"» '• I 'J. n { -I. .. . 

Duik! si l(.r,,r, 5 , il,. Imimii's .|umI I,. ilrKr,. si. 

riMliiisc. 11 CtiM do ros imiiilih's, on iitini 

^ M. 

C'lisl ro ,|ui lUTiv,.™, ™ ,i r, _ ^ 



« HI, n I ;t. /( -I .1. 

I”"' I"'"'"' V, C. rn,H'li„n, 

Uiinllmif n, - Si lull iiriuiil siiwpssivi'innii |iMiir rue. ,• j , 

(44, , 4 . 4,,,,..... 

01. lim. du |||6„,^„.,. , V. j„i,u i, _■ 

'n'>"lduni,|n.,8sa,,a.e.illi,r«clola8o,nnica**,,4s^ 

, X nil . - a 

puis 


» e a"..'| . 3 . . ,{„ ^ ^ _ ; j. 



.\(ITK suit OUr.I.nilKS TlIKIIIlftMKS irAl.li HI) U U. Kil) 


jllllS 


,S I 'VM1.7. . .(m !• 't)-'.!’.:. . . I t .r‘ 1 t . . . t (.i-> r* I ) . . .1. . 

oil, 10 ' (|iii l•^‘vil‘l^! MU m«‘‘ni(‘. 

I-ii proniin-i' <h's I’.intiulos (|iti luvmlpiil k (linoroiin' III; la 

.sccmimIo ilniuic 


i ,V' 

l‘ 

C ./• 1 V)'- 

(•' 

■.VI* 

' ( 


.v|‘ 

'l-ovt-H l' 

r). 
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M r 
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.V 
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_r-i- 

=r 
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■ 
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>’ t 
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la (roisionn 
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i|uati'ionn' 
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(.0 0 

y 
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j (.r 

y 
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ap 
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1 * ** 1 

ro.iil.i(.o* . 1 :- 
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J'j i 

IO(.l 

1,1 , 

.Ha* ,._f 

“sMl, 



Imi Icrmiitiinl rcltr \ulf, iiniis ri<ii))iri|iii*niiiH dans la ras on 
5 . csl lino rniu'iiiiit liiinittm'MH' ilo 3, . . los tliHoronts 
IcriuoH ildiil so onin(ii)si* In simiiiio a soiti oj^iuix iloiix a ilonx, on i'if<ar(l 

It 1(1 rnriitnlo 

Hr. y, s, ...J : ( I ^ .r, ™ 5, , . . 

Aiiisi, par oxoiiijilo, si run [irrnil 

fi,r. v)s:;:i,r+ v)«, 

on tronvoni 

ot par fsuito, on romplaonnl x par -«■ a*, 

iM*. 



m NOTK SIlll OIIKI.OIIKS TII|':01tl‘:MKS Il'AI.CKinir,. 
Si I’oti pl’cnd au annlrain^ 


on Iroiivora 
I'.l. par siiiin 


= )■(■»■ i-.r 1 

I'.V I-)' ■ ■ (■ -r ,r . 1 )'. 

( ' ■ 3 )-' . ■ ■ ( ,/' !■ I i 

( .r 3)» .( ./■ , I 

( •'■•••/ 1 - 3 )'* ( .*• I-,. 


posi^, nil (in'i'a d.-s rnrimil.-s ri-.lnssus rialtlics : 

i':ii |*nniunf.surrrssiv('nini( pniirri.r, r. a. ...i Irs iMnriinim 

(•*' I :»’)'» (-r t ,]■ i :;)* . , , , 

(./■ I .V)’ (./■ .r)’ -u-K-ry. 

i ( I .)■ 3)' I ( .r. y I ;;).1 


-j" 


:), I'li.MMlns iMndiuiis 


(. 1 - \ y t s}’' 

' r»' ■A.Uyi.r^ I , M, 

(,y 4 .,)'.| =f t,{.r .5)" 

' ^ ' ( y t 3)- 'A', '1 ^ J j i , 

> Uii lii'oii.inl imni'f(.,yv. 

(.r-h ,!')•, (.r-i- )r4..3p 

(^> (.* -.r)* = 3 ,.,,. 

( ,B I . y + j )i ( .«• ~ r - 5 )> +, (™ ™ . i! . , 

lonnulosiiiix.iuollcs iiousvwumib iIr |,«rv.>nii. ,...111, -Mi' 
0 C0ll«B.l0Mt .VI. a lait usaga dnns .V|,'.n,„ir„ 
li! ill! rtsoluiro CII nomlirns milinra I'aquminn 



NOTK 


•'I II 


LKS DIVKHSKS SIHTKS a[!|': I/ON FiaiT FOltMHR 

AVKC DKS THUMKS DthNNKS. 


tiiir .•.iiilr t|r ilivrrs ImiH’s 

•/, .... 

Oil (imii'fit ill' I'l'di* iMvmirrc siiih' ni ilt'iliiirn |iliihii'iii‘s iiiilrt's, I'li 
iiilnrvri'IiMHiit rni-.Irv thius li'ipti'l h-s (t'niirs sm (rmivi'iil iM’riis. Dp 
lihiN, Hi 1 tin cniiniiirp itnr t|iii*ii'iMi(|np iIph tnl||vp||p,^ Hiiilp.s ii |;i pi'p. 
iMiPrpt (til HP triitivpiti iiiiluri*tlpftiPM( miiihiii ppIIp puin[i;iriiisun ii 
iliHlriliiu-r Iph iIIvpi h Hitiiiph 


»/. t\ «/. 


m |iluHipm« grMii|jp«, pii riUHitiii piiirpr iIph\ trrmi's ilaiis 
grmilip IkuIph ti'H fiiM i|ii*ilH Ml t*u|H’rniii Ip impihp nnig ihuis 

HiiitP p( iliMiH 111 rimivpllp, p| PII roriiiiiiil iiii gruujip innli'* 

Ipi'uip qui ii'inint rhiiMgf'* ilp rang iIhiih Ip paHSiigM il'i 
I iiutrp, I'mir ifi*ltqiipr tin iIp t'i‘Hgroii|ip}<t, nitiisrpiirt'rnuM'nnH 

pJin'iilliPHPH Iph irriiiPH il(tii{ il sp PiMn|HiHp. PM raiHiuil huppC 
dtctlpiiipni I'nn it riuHrpt|pi(\ lprinpsquiurpii|iPriiiiL Ip iih>iiii 
III niHivplIi* siHilp Pi ilaiiH la prpiiiiprp. Alops tp[)rpiniprtprnit 



dpvra (^Ifp HUPPinlpr au floniicr. On poiirrii 



un quplaunqupdn coux qui 



NOTE SlIU Lies DIVKKSKS SUITKS 

In gi'(m|ui, (Ui (jui porninlXcadn ro|(ri'!s(!iiI(U‘ln Mi(!iiinp;rniiiM' [uir divi'rscs 
notill, ions (Willi vfilonlos.Ainsi, piirnxniiiph*. riiiir (|in'li'(HM|in‘ di's (|iia(rr, 
notations 

(//, A, f/), {h, ,i, ,1), 

indiiiuni'ii iin f'rou|in formn par Itss (piarro hwnics 


</i hy r, //, 

n(. il y iiura (dlootivninmit 11(111 ii (oniinr r(‘ iji'oiipo. si, dans lo piissai<n 
do la proinidro siiitn a la noiivollc., (os (|nalr(' li'nncs 

(% <l 

sont rospootivtiinmit rdniphnwVs piir los ijiialro ((‘rini's 

A, o, f/, 


RllVdil'wqiiii'//, II nV Piliniil (|ii'uiii, mmiIpp 

miiiiii'ni iln n'|ir('.s(,|i|..|, uii Krmi|i(', si Ics li'Hirs i|ui h cmiiii|i,is,,|i| 
oliiimil, (Sirilds, Ids iiiiss ii|ih'w liPsiiulri's, nun pins siiv iiiii' linin' (li'nili,, 
luilis snr iiiic (niv.ourni'diinn dn i(ivisi''n ini pni'liivs i''«nli's, cl ills- 

pnsi'ids ilnlclldsoi'lcuin'ini piii'cniinml In Inns nn sens 

iliilunninii, on piissiU nil il'iino lolln, <|nol ii milln 

(|iii iloil. In I'lMiipliiinns C'nsl pnr or inniil' i|no ilnns lo 'rninr X ilii Jmiiyiti/ 
ihd'lhnh^ ./'n/)'/o,,/,n,V«o j'ai sons ir non 

I'npiii'iKi |ui innlinisso lo sysidino onlioi' ilos iTinpliiooinonls 

indi(jnos pur iin ini^mn i^rniipi^ 

Lorsqu’ini groiipo so ooinpoHora il'iino soiilo lollro, i| iinli,|noni siin- 
plomoiU i|ni! uollo loUro no ilnil pus dim ll^•p|||o^•o, ol .pi’ollo onnsoovo 

son oang , Inns lo pnasugo iriino sii.ilo it I'aniro. I,n™|n‘un Knn.po so 
coinpnsnra do doiix loltros, il iiidlf|iii)ro nn Mmignmiitml npdrd onirn 
CM doiix lotlms, II nsl d'nillniii's dvidciit qii'ii I'aido do plusitnii'S som- 
blnlilos dohniiges opdrds oiilro los loUros 

rt. Oy C, dy ... 

pi'iaes doux (I doux, on pmirrn fairo (inasao aucoBsaivomonl, runo ((uol. 
conquo do cos loui'cs I'l la i.rornidro plnw, puis I’unn quoleonqno dos 



QlIK l/MN Vl'M V 

li'lliM'S ri's(:iiih‘s ;'i l;i 
lii (in‘mil‘1'1' siiih* 


I dUMMi WKc. IlKS 'I'KllMKS DON’MiS. Kill 
‘.rriiinli' phin*. rlr., i>I (i:ircniisr'i[iii'iil, (I’lUislni'iiK'i’ 

'/, ... 


t'M I’tiiit' .l.-H aiitc's. nil sysl.’-nir <iih‘lrMiH|ii<' dc stihs- 

liliiliuiis rirruhiinvs. n'|itrsi*ii|i- par iiii sysl.Mmi di' ^i’(iii|ias tlniiiii's, 

liiMil (uiijuiirs .’•Ir.' rrmplar.. par im r.Vliaiij<i*s siim-ssivi'iiirnl 

upi'-rrs. t‘( tlmil rhii.'iiii sr rapp.irh- a ilrii\ Irlln-s siMtli’tiiiinl. 

Si r(Ui inHMini' ft l»< iiMtiilin* ilrs li-llrivs ilitiKidps 


/». r, ./. . , 

lt‘ tidtiiltrf (It'M ilt\ Hiiilcs. till, rr tpii rcvirnl an iiitMin', ilis divi'r.K 
iW'iMn^fiiii-nN (Jill* I'dii pittirra liirmcr avcc t-cs |l■|(n■s. si- ih'iliiirii 
{listnnnil dn iiiimln'f n, i-I ’.I'ra. t'liiiuiii' run saif , ri'iiri'.scMli'' jiar Ir prn- 
diiil 


1''* intdiicH •.iiih's nit arraiipMiM'itm si* parlnjji'rniil i‘ij di'iix 

(■lilHM’s l«ti‘ii disiiin-h's, I.i l■ll|||parai^n|| dr rliaiiiu' iiniivi‘1 ari‘iiii}*riiiriil 
iiil {iri'iiiirr 

n. ft, f, »/, 


[iiiuvaiM dniiiirr iiaiHhaiirr a im iinintirr pair ml a lui iiiiiiilirr itnpiiirdr 
j(rniipr*i, J ajiiiilr i\n‘itfi srii/n/nijif*f^ ttjitur rfiirtuifii v /rifrtfx, ft'vaptmvv 
uncxiiurnu t/u tl unr r/iiivr it rn fttimul r/vnV/r 

an thminurr h umnhrr tlrx tCuttr' uniti\ i;'ral rn rllri rr tpir run 

driiioiilrrra sans prini* ilr la inaiiirn* aiiivaiih*, 

(aiiicrvtuH iraimrd rjur Irs ilriix Irllrt-w rrhiiHKrrs rnlrr rllrs appar- 
ti tin nr Hi ft driix ^^rMiiprHdilirrrnl^. On pniirni siijijmsin'iduiruiir tl'i'llrK 
t^crilr hi prrmirn* tliiiiH Ir s^rnitpr i|iii la rriirrrinr. Orlu jinsr, snirnl, 
jmr Mxrinpir, 

( «. r, .... fit h), {I, HI, II, .... r, t) 


PH doiU it si'ftgil. Cp^groupps intliqitm’onl. ijHr, daiitt Ir 
piissiigr dp la prpiriirrp «uiIp k l?i iimiveMe, Ick IcUrrs 


«. p, ..I. fy, k 

mi. 


ftl /, /«, rt, ...» r, s 


aa 
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NOTH SUU OKS DIVKHSKS SHITKS 


s<! (nmvont ros|)i;nlivi‘iiinn( |i:ir Irs Irlln's 

A, V, If 1*1 HI, n A. /, 


Doiifi, a|H*«‘s nil (tpr-n* dans (a null* .siiilr I'lilia' Ifn pn*- 

ininros IhUras ih^s «lnux groujins, r'l'sl-ii-ilirr iMiln- |j>^ Irlln-s ,i !•( /, ,iii 
il(5Vi‘}i, m imssiiiil «ln Ist pn'iiiit'rn snilr a la sim-oiuIi', i tMiiiiIainT ii-s 
I(!l(r(is 

»•, //, /, HI, H /, V 




... .... /., /. HI, H, 


n, 


Doik;, Ujirrs net rM'.hanj^t', Irs <lriix f(roii[a's (Inniii'^ 

{n, ft, r, . . A. /. ), {I, m. II / , < i 


SO (I'ouvoroiil roiinis, nl ii nn sinil Ki tnijn’ 

{ii. if, c. . . if, /, HI. n, .... I , \i 

si nulmiii'r Hi-'Mipo t-itiil run ilcs 

I’l'isuilantsdo la nimimraisnii di* la n.nivtdlr sniff ii lu nn 

sniilfoliaiiKiMiporf fiilradfiix IfUi-fH l■lMllpl■iHfs dans n- K''*'niu‘, par 
oxoinplnaiUrf Itw dfiu Iftlros « f| /, divtsfra.l ff gmiipr fii dfiix 
antia^s 

( «, h, r. it,/,) in ii, ill ^ II, . ,1,1 J, 

l)ini(!, (liiiis 1(1118 los Kiis, nil Si'iil i'i(liiiii)(|. I,|,|.r,. |.||iri< iIimik |,.||ri. 8 , iIiiiih 

I’lmii (|ii((lc.iiii(|uc il ()8 siiili's qiii' I'mi ,•,.ll 8 i,|,■.rl■, rm-ii |iii«M.|- (•(•llc ..uin, 

d’liiuiiiliissijiil'iiiiii.,,, 1(11 (•liwiiK „„ I,. , 1 ,,^ 

groiipos (riiin* iiiiih\. 

I’m-Silii'iiii SIMII 6 i;Iiiiiiki( ll•|l|| 8 f(:l|■|||(.|■i^ Ins siiilri* qiii n|i|.tirlii.|iin,iii i, 
linn nlnssn on cnilo., ,,i,i (i|,,i,irti„„„o,u ii r,,,,,,.,. n ,„i ,,„i, 

Blasso ofini'ii |ll■fcl 8 AlllPIll In luniUit du ik,iii|,|.o in|„| »uilM mi ilns 
an’iiiiKoinniUs divcM. Done In noiiibro dn» nrrnngnnirm.* qi.i a|.,,„|.. 
lioncli'onl II (ilm(|iio clnaso soph l•Oflp^a(!l|l 6 pur lo pniduil 

3.11.., «. 

Obaopvons oncoiD quo. ftitotlonombrndcw IiUp«J 



(.H.K I'Kl.T roMMK,, AVKC I.ICS T.CMMi;s IM.NNliS. ,71 

»lu jii’i'MiiiM’ari’auj^rfnriil 

fl. ... 

i> h, ,|„| 

I'lTlNh.r iirrMMKnnrMl rn,T.s|»„„lr,. 1. u„ „„nihn. |,Mir imi /, uii 

""I M.ivMM, I,. 

pair nil iinpair. 

I, 

lii'iix li'lliTs, I,. iHinilin' liiHil ,|,.s 

'liiMiMiM., sMil ,r„„ s.,i, irupni,', 

'1"“ 'VIcii.K.'s s,.n. h,i-n„-.N„. |„m,. „„ 

Iliuir f/-',v i„„. /, M/i,rk .hu r iirr,iiif;,;„r„ty /imimiiil rV/r iMiiits 

run i/r rnii/i-^ xnrnn/ /nujnnn nmunWnirnI mun/ur /ulir, si rrs 

Iiminnrun'ult u/i/iui/imnnil ,i In ,„/'nir r/„<s,% rl m nuniluv iniiuiirt/niis 
ir rtix rDtftiiiirr, 

‘■■""‘"V.MH iMaiulriiant.|tri |,.|irM pla.-n* avaril uiir ;,i,lr,> 

duns In pmitiinr iMTant^.-iuriK sr ir-.iivr an .•nnlrairn plan'-i. aprrs alia 
tliinsnn srrnn.l. .\<ms .Iir-MtiH alnrs .|ui‘ rn mv.hhI aiTatiK'niii-nl . nun- 
Pi'i''’ prcinint-. nirn* mir invtTM..ii n-|aiivn an svslnmi- ilas .Imix 
Inlfrns tlnnl il s aKit. Il'ailli'Mi's, Ir n•llllll|■•< ilns iiivt-rsiuns (|nf pri'siui- 
(ni'it In snn.ui.l iirriinMnniniti im |miirrii nvi.lniniMniiUiirpfissnr In nnnihrn 
dnsnuMhinaisMiH,,,,,- Imi. imuii Inrm.T avn; /i Iwirns prisns ilniix ii 
ilniiN, r nf^l-anlin' In nijtpMii 


tii U U 
i 


J fijuudi i|ti(* k srcfrmd ap/mr/ttfmim on non a k mMm 

(iltme (jjiw k iwmm^ry r/nr k nomhrt* ths immitms stu'a puir 

on uniHiirA:\'»l, tm nJTni, ,-0 i:|ur l\in iliMnurUrn iiisntnnn( nuninn il 
suit. 

Supposorii qin* dn eliaquM InUre prise dans le premiei’ ou dans In 
Mcerid arrangnnienl on retraiiclie siiccessiveninnl clianuim dos sni- 
vanUm. La preduil das difraraneas ain«ii formd«« sa rtVIuira, pour In 



m NtlTK suit i.KS SI'III.H, 1,1, 

pi’o.mlor 5 nTangoiiii 5 ii(. ii rt'Kpn'ssiini 
(l) I’ (»( /» M" 

I)(( plus, h* noniliriMics rai'li'itf- ilii un-in,- pr.-iluit ijni » l,.iiij,;n'nn| ,!,• 

tpinnil nil passi'fii tin pn'tnifr an -tr. ..m.I. nnu pi,’.. 

oisriiiiinl Ii! nninliri'di's invi'isiniiMjii'MlIi H.i , f ■ >-. mi,.| .o r.iii(4i.nu'ui, 

(U MuivanI ipia fn iminlH'i* Nri'a pair mi nnp.fii , It' pi Mtlnil m'im 

n^^al, soil ii - i' I’, soil a I'. D'MIi*. pmir l.i pi >>pM^.itiMn 

il siifllnitlM pniuvni' ipin In umhvimii piurlml ii .lini a h p ,im p^ 
siiivaiil «pin 111 jiriiniul arraiiniMinMil iippai iirn)! mi i,>»it i., mrnu- i 
ipui l<i pri'iiiirr, on, n'lpii ii'vinnt an iiiri,,, -miuiiil ipir li* «» . .,a,.| jii iaii. 
j^inmnil pinil mi nr priil pa» sn ilrtlnin* ilti jni iiiim pai iiti ipnnln ,< pair 
(rnnhniigns npnrns rliarnii I'lilrr ilmiv ni , . iii- il, , ni* ri* pnipi,.. 

Kilimi lisl mjilinih*. iair si tlmix li iln’.*. pai »'\»'iMpl»‘ ri f>, »».iiii r-i liai,- 

p;('uis iMifl'n I'llnH, dans run ipirlntiiMph’ dn^^ PIh,)miI^ P-i i| a 

(ill' dil (il*dnssnH, In rnrlmir ipii rmirmiM r.i » ,'»idmu Inlln 'f , » ‘,-.*1 a-dirn 
Ift dillVirimmi 

41 j~-. it Mil /' tt . 


(ihiingiM'a dll sigim: iiniis Imidmix rarlrm^ipn nniP rnmrMgii dniiv 
hiKciiH /( nl /Mivnn iliin Irnisinnit' r, riani inniMpln « t in, p,;,, raiilrn. 
I'uurnii’onl iin prodiiil pnriinl ipii pmirra r(r«^ 4 . riin,< iUih 

liirmps 


ot ([III duns I nil mi I inilrni’iiMCiiHnrvnra In Minmi’ r*’flisiii|((* 

iiiulunl da doux Inllraii a nl 4 . 


Lo (iiiVirinitn <|ui diUtTinimi la rla%»n ii (appiiriscn* m» arriitit” 

gismunl, a I'liidn dti mimliri! [lairou 

pom- la premi6ro foia, pitr Kramer »I p^r M, iispS^w, i’lii 

donii6 los aiilrca lliAur^nma d"*U?asui Ir IV^m^ X du 


JoH/'/icil (h n^coh PiilytRc/tiii^ud 

nl I'onimlAa loi, 



Huaire $%ii‘ 



MKMoiaK 


SIII5 I.KS I'ONCTIONS ALTKI{NI^I':S 


sun l.l'.S SlUrMl'.S Al.TMliNKMS. 


('.(tiMM’Vdiis liuMs la siliic 

,V- - 

1)11 n'lniiH’hi* ilt^ i’ha»nin tiMam* Ians j’uiix ipii lo Hui- 

van(, t*t iKittiiniiiiH 1 ' {«• iirixtiiil (IjHV>nMin*s nin.si roriMmis. on ,stir(n 
i)ir(ii) nil 

(l ) 1 * (.« V )*’* Cjl . . . I V s) . . . , 

si, thin« In [inuliiit I’, itn nnK»ii){n ilmix Intlroti nnli’n olliis, il chaiigiM’ii 
(‘viilnmmniil ili* Hinnn, on onnanrvaiil, iiu si^iiti j)n'*s, la ninmii valnur. 
( Voiv la Niih* jiHM'i'ilniihM 

iln |ilusiiMirs viirial)l«‘s,r, o. a, ... «sl nnlln t|ui, 
niiiiMiin In (irudnil I*. rluiiiKn dn nip^nn, nii nnn.sni'ViuU, ail si|(nn ()ri'‘s, la 
mr'iiii' valiMir, liirMipi’tfii nnimii^n liniix <in nns viiriahlus nnlrn olios. li 
suit ill? enlti? ilniiniHun innmn ijirune runotiun allnnioo do .v, .iS . . . 
H'nvunniiira, wi run jiujin 

r v «U ^ 8. ... Oil y ‘ • 

Done, si ciitln rttneiiuii psi eiuinrc. nllw snrn divisihlo algobriquoiiuiiil 
pap ehaeuno dos dflT^frr?nen(i 

liT *“ J', 
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fliilro l(!s v!iniil)los.'e,j', miiliiiiras iIimix n Hllr sen iliinr 

iilors iilj>(!liri(iui!mniil ilivisilil(! |,!ir In ,, ,•,1111111 l> iln ,.,'s ililln- 

rennes. ( Vnii' V Analyse. alfy,U/rii/iw, (:liii|i. Ill, ^ ||) ( ' ,. 

n,in Iniintioi, l■itl.r,l|lllnlln ijni „ j,,,,,,. |||■.|l,||„i|||,||,|||. iim, 
s,y,iinli'ii[iin nl, p,,,,,. ii„i,„n',ilni„' iiim Ion, •linn „||,.|.,i,'.,. ,1,,, v,ii’i„|,|,.s 
r. S, ... nsl, (iviilnminnnl, nll,;-iii,-,|,in iiiin ro„n|i„„ ,i||,.|.,|,'.,, 

Viii-i,ilil„s. liiicipi’minninniil, si iiim lonnlioi, nlm, ,1,..,., ,,, 

'■qiulsniUVn, pnr IVonii,,,, ,.„ii„„„n||,. |„ ,|,n„;,„i„ni,,,„, 

I'lKluisn i, ronnilon syim-'lrii|,i,.. In iui,n,n-„|,.n,' ,|,. |„ |Vn,.|i„„ 

r.'ilinnnniln snisi niVnssiiii'ninnnl imn aijln, r,„ii-|i,in ,i||, 

_ » -U, I I , , 

Soil nuiiiUoiifiiit 

nnofonntio,, Mmil(a,n,,,.n,l,,s v,,,.i,.l,l,.s.,.. ,,,s,,pp,,s,,,,s.|,,,. I',,,, 

|1|11«I0M1'S onhan^ns np, •„„•,« nnirn Ins vanlaMns ,•. a, . ,.|,a,.n,„. ,|,„ 

* 

™nii .|™i, „„ ; 

nv„ln,.M„nnl la p,.o|n.iA„l ,ln n|,a„Kn,. ,1,. 

1"-- val,.un. lnrs,|„on .l,,,," 

Jlrllt'n! r"'r T'"""' """ 

l""U' ■■nlln l•ais„n. s, 

nsal -I-"I nans avnns soiivnl I'ail 

nsago, NOUS ia tloKigiuM-oiis otinimr il suit ; 

(a) 
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HT Stilt l.|.;s SOMMKS A i.TKIl m:; KS . 

ill- III sniiiiiif iillrntff .V (|)ii M'r;i ilr \n 

It 

' V' 

K \ tli'sijjii.-uit <irii\ r>‘ii.’liini^. iMiliriTs.l.. .r. s |) y ii jiliis ; si 

I’"'"' ' ■ "" I"'"! I" 1 ,^ pi'M.luil .l.'.niinnMM- 

.l.m, I, s., aim, 

,lans rrllr „„ ,,1„, 

ill ^ \,ii i.ilili n , 1, . i|iv j^i|,|i. |iai' lulls ri-s l||■||llll|i||^ll■lll's, |I situ 

va,'ial,liis,l)i„„.ali,rs|I 

KiM-a ilivisil.lr aln,'.|i,i.|,„..,„.„| I, p, a, ,,•11 


< t| 
ct 
( I » 


I I'W. 


N\ 


\ • 


U ili'sipiiaiil. aiiisj ijiiii \ . 11,1,. |i„„.|i„„ svi,ii''i,'ii|,ii. ill, 

alli-riii'.,- , |,„,„.|„ .'•i,-,. ,|,.,■„||||,„s| Cl',,,. 

Iciil'a, iliiiil |■|,„ „•,,, I,. |,r,„|„„ p, pi„„|.,. I,. \\ r„i„.|ii,ii 

ratiiMuii’l|i< cl ilc i , v. r 

pilin' tiiiMiti ci iiiir Mtitui lie hi rMninttc j ] j. snpjinsuiiH 


{.'o 


U * . . f 


i 


•'HC /Mi 5 I},!.' 


HU |Hiiirrji iircinln' cvtiliMiiniciii 

I r"|, V - ( e ». «)( 3 /,j( - 

(*l filnrji [' iiitr ruiirlidit nilirrc tie 


•n ,1, 3. ft. A, c; 

alg^hnqiicni^ni umi) uriiilciiunii par Ip iiroduil I’, nuiistsncore 

p»r (0 suivant 



i7fl MiUroniK sun lks konctions ai.tkii^kks 
On lull'll (Inun 


( 8 ) 

vA 

(9) 


I) 



1 




k (l(';sif^qiatir on nno oonsiiinlo on nii(> iniif.iion nilirn* dc .r, y, z 

/;, c, .... D'iiilionrs, si run iinininn /i in noinlirc ilcs viiriaMcK .r, v, 
3, . . . , rhiinnn dns |ii'odui(s do la roniin 

nnnsidni'o nonunn Idiinlioii dc 


5 . • • ■ . . 

snra (In diim'i! /i, d'm’i il siiil i|ni', dims riiyiMillirsn inliiiisi*, /; >nrit In 
dinVii'iinno mili'o Ins dn^rns tins ^■(mt’^ions V rl O. Doitf, V nhiiil dii 
dej'n'i /!'■', (I Hora dii dtij^n'i 

II. 

D'aiiti’a pai'l, la inoilin dn la diilrmiM'i* n'^ — ti on In imnilin* 

n ( II - I ) 
y 

rnpi'l'istniUu'i la Inis In dtigi’tuln I’ l•^)|l^^i^lnI'r i'i}n)nii' loiinlhm tin ,r, v, 

3, . . . . nl do a‘ omiHidtjrn iMimnm roMi'lion dt* n, h, r Dmm h* dcKi r 

do la roiioiion 

1»*V 

80 riSduira siinidoiiinnl ft yiro, nl oa(to iumlnm ft mm i-oiislimlm Ajmi- 
Ions ((uo, pour dtoniinur la atimUuUn k, il sumru dn pnsnr 

dans I’ftquatioii (9) rftduile ft in farrno 
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I'in (‘M'mI , Mil I i-()(ivi'r:i aitisi 
K ’.r 

'ni.v /»)(.■; »•>... 

(HI, I’C I|iii I'l'virtil :iii nn’iiu*, 

I'"'’ <" .■).,.(/» ,/)(/, //). . (-..[) ' 

I'l {Kir r<iMsr'i|n('ii( 

I 

li in'. 

l)iMii' li) roriMiili' ( <) ) ilitiinrr;i 

..... 

I ' 

Il'H VIlll'lMN ill' 

I*. M'. \ 

flJUit (oiijiiurH rrlli’H I|i(t‘ r«iin’lllsM*iW h‘s ( I (;;•) cl ( |j ). 

Si • I 111 IN hi In rill II I c 1 1 ill Mil jtiiM* ciiH'iil 


« I . n » , 


diliiMiilni |i 

'H Hitiviliilc** ; 







I 

1 



i »/ 

h)i.r 

,v) 


»/ i ( V ' f* !j 

t 1 A Ml" 

t/> 

i. ‘ 

u ) ( r 

- 



( »/JI V 

fni r i'l ’ 

/•}i 1 

1 

t-H3 

J 

U I 

l.c— CJi.l 

1 


'/Ml 

!■ M 45 '/»} 1 .r 

/• M » 

iiju 

^rt 

(.1- tr'K^v 


/M 


itt CM 

/. » ■ , 

i i - rU /■ 

= )(,r 



1 r o}ir 

* M.V - 

- *• » ( .}- 

*Mr 

- •'}{ 

3 -- « ) ( 3 -V 


t.-r 


Juti(|ii'ii {jriWiMil 9iiji|ius(!‘ i|uf* lt‘K iliviTfiyrt viiriahkis (|ui 

conrouniii’jii fi 1« rurnisilimi (I'uiii* rtmclioii allonitk? uii il'iiim smnino 
iiltarmio n'^iimsiMiU'MHjmrdiJsIcUrt'Kilivtjriscn, {jurlquornia on 

roprCissftiUa iinkiiei^ variaM(»s |jar uim smiic letlrc JilTncUni du divurM 
indiee^ 

». («’ /f, 


(lu) 


1 I 


/' ) (9 *• I 



m 


sum lks KONcrniNs ai.tkiim-ms 

ol, rtin iKiiit tlini alnrsqiin liirnncliiiii uii In sninitir dniii il i^sl 

itUiTneti imr mjiporf ^ Aiiisi, paf (-\i‘tni.h'. Ir prudnil 

.i\) 

(!s( nun I'fitHilitui iihiirni'n par rnppiii'l mix Viirinlilt-H 

•*’iM •»'!, .I'a, 

(III, ('.(1 i{iii ail inaiiH', par nippoi’l miv iinliri's 


l)iinsm(iiii |in'wnl|., iM.iHiivniissriilfiiwiil nuisiihT,' r,,nrli,„i, 

Hl^'nimiS (iiil('ssni,imi.s:ill,.ni(M's,|iiirli:iiif(|.nl iIm sijjii,., ,.,i 

Vlliil, nil niijiic pri's, la iiiniia valaiir, ,|uanil iiii ..rliaiiK.. .■Mlr,. ,.,iv ilriix 

lfinii(is,|iiiilooM,|iias.l'.inaM,il,..l„„„,v. (),, paamiil lililn.ir aiiMii ,1,., 

I'liM.ilions 01 (los sc cpii Ill ,) 

mite', (iVisIsi-clinc c^ ,.( , 1 ,,^ s.cinmos cjiii anraioiil la 

pi'lolo do oliaiipoo do siKiio. i-ii l•clllsl■l■vanl. an sipno pivs, la niiMno 

viiloiio, (|iiaiiil nil (•oliaiiKorail oniro onx los loianos ,|o 

™s nndaoa siiilos, Cnnsidcnanis. oxomplo, sndos 

'■mnpnsoos oliaouiio do /, (oianos. .,.,1 so Irnmonl p„„,. I,, 

proiiiiiM’d siiUc, par 

•*'n» 


u I « 


pour in siHKiinio sniln, pm* 




pour la Irolsii'iiio siiiio, par 


oU;. 5 (!t anil, 


5|» 


I *•« j I 


s 

>mo foMClion donate do cos divers lorn, os. Si ii coiio rnnoiinn I'nn 
ajoulo oiitos ccdlos quo I’on pom on dteluii-o, i, I'aido d'un an do ,,1,,. 
Siouia ^changes op^r^s entro los lollres 
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KT SliH I.KS S(1\I\|KS A I/ri- H N 1> KS. 

|iris('Sil(Mi\ ;i di-iix, rluMniiii' di's iiitiividlcs ri}iH-li 4 ins ('Ciiii pi'isisivor U' 
I nil iivtM- h‘ si-iiP ,s.iiviml.|MVII.. s.Mlnliiil il<< i:i |iiTMiir,ni 
iiti iiuiiihri' |i;iii‘ mi par im iimiilin< itiipaii- (rr‘i-liiiiiKrs, li* n'-siilliil, 
ilr I'l'llt' atlililiiii) sera imt' sniiinif :illi'rM(''c‘ par raiipurl au\ siiilas diiiil 
il s'aKtl. Nmis di'Nitjnrrmis hnijmirs rH|i' suiiiinii .v a I’aidn dc. Ia nirMiia 
iiidalitiii dmil itmis avmts drjii pi't'i't'drinttM'iit i’ail UMa^M’, c! nntis nri’i- 
niiis I'M rniisfijm'iH’i* 

' ’ ^ .11 ■' 1 1 ■ ■ ' > *’,1 1 1 ,i It. . . . ( ('(j 1 1 «iii , . . , I ; , . . I . 

Si 1 mi plai'i' It'S nil*, an'ilcssmis ties aiilrrs. daiiM ilivi'i'.'ii'S I'nlmiiii's vi'r- 

lirali's, lt‘s ItTitii's I'm'f'i'.spmtdanis di‘s divcrsi's snilrs, mi olilii'iidrii hi 
laldi'an fi*aprrs : 

(11) . •' 

*"•• .... v„ 

' • • • ( • • ■ t ..... 

(.miffvmn a pn-stmi ijii'nim rmirlimi I'liiii'rt' .v ih's varialdi's cniii- 
prisi'H dans Ir [ahlraii < 1 1 1 suit alhTin'i' par rappm-l an\ siiih's I'linni’a^s 
uvi'c ct's varialdi's, t*i <|m* rmi di'viduppr I’t'ilt' rmii’iimi suivaiil las 
piiissaiit’fs iisfi'iidaidi's ft rntifri's ilrs viirialdt's dmil i! s'a^il. lln 
li'rnif i|iiflfmit|nf srra da hi I'mi'iih* 

' > ” * n ' I • • • .* J.' 1 • ‘ ' “H •'I ■ • ■ • 

!•% fjy ...( /, /, ... d<*s.i^llalll das iKiiiilin's fiilii'i’s, al k nn anal'- 

haiaiil fniislaiit. Daiilfurs la roiMiimi .r. davaiil a|iaii;ti*r tia si^na, an 
varln d (til arliaiiK*' aiUra ilmi\ lallras, paraxaiiipla aiilriM’ al Vi 
it' davalnppanianl da $ iit* pmimi raiil'aniiar la prndnil: (i-i ) suns ran- 
fanitar anaiira la pniduil rasiillant da aal arlianjia, [iris avaa ini sigiia 
coiilraira ; at aa sinmnd praduM dalrulra la pramiar, si I’nii ii 

If A . 

On poui dniia aiumaar la propn^ilion Miivanla : 

I. — Si um /onGlion ettiiira d'an syst^nie tk variables 
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mmimses <lanx plusmu's .stales esl allenwe /xtr nippoil a res m^airs 
suites, le (ieveJoppcmaal <{e ki fanelum, sideunt les piiissunees enU'errs des 
vaiiahles\ ne. pourra renfvrmer aarun pnuhiii duns /n/uel les lennes 
eorrespondunls de deinv suites don/iees se feni/ernf fuu/ours e/eves ,t(,.v 
ud/nes puissu/iees. 

Au Ill'll (ir n'pn'siiiiln- l(‘s Ir.niirs (li! piiHii'tirs siiili-s piii- [iliisiiMics 
lulliTs amwioos .riiii siiiil iiiilini'., nii |i,Mimiil ivi,i;',ri,lrv |„i,. m,,, 
amili! Ii'lln' iilIi!i!irMi ila iIimix iriiiilin-s, Ir iiirriijiu' iriilii'i' l’■liull 

ViiriilhldiliiMKlrpiissiiKixl'iiMrsiiilr a iinf ailin', .^iiisi, |,ar l•^,■l|,|,|,.. 

111! a,v,.|anii' ilrs Innm's a pais ilans Ir p„iim,il' 

sMiisliliiiT III syali'Miir ill's l|.|■lll,.s (iiiinpris ilaiis Ir lalilraii siiivaiil : 


./■ 


O.lt* 


• i’ii 


(,:i) 




1- 


■IVlal.li,' la |,n,p„siii„i, 


riionci'i', 

II. (kmidthuns dvu.v syslrmes ,lr 


ler/nes, sumir,' 


iifi) 


(i5) 


>»■«« .... 
1 

A'" .?’n ,»'i. .... 

5e. . • . . 

Jtvi X(. j 

Ai* Ail 

X, 


fe temes ch chaju. .ystin.e .n,n plushur. s.nm, an.rne 

aiix suites corny' non smikimnl. par mppm 

o n surn camprucs da, is h lablcaa (.il), aimi par rappnr'Lr 

Q07}XpiH5$S ditfis. l& iWhleafi ^ PI 

fonmtm s smt d 



KT SI It I.KS SIIMMKS M.TI- IlMins. IHi 

unr tit' itratldilK th' /</ fttrnu' 

AK. 

K.lcsinmuil mr /uwli,,,, nlirrnrr luwr.ipinirl ,nn- mitn 

l.ihiniii I I ! I, ,7 Iv ii„r ,11 .il/t-riin- iinrra/i/mrl ,///,,■ niila- mm- 
l>ri>n's tluns It' UiUU'mt i i ’i j. 


Ih'mtmstvtUiuu. ( lit pnmvi* iiisi'-iiiriii iiin*, si runniinns luilii'nis 
■ Ir pili>i.Mirs vji'iiil.lfs r. V. ... s..i,| r^j.lrs cnliv .‘Ill's, p.mr (.hKiis 
Irs Viili'iiiN puM^-il.I.'s, t.ii inriiir M'lilnitiMtl pniir luiili-s li‘‘< viilt'iirs 
t'liliriTs iiliriliiir.-s l.-s nM.ni..i,.|iU ill's |.uiss!m.Ts 

sntiltliilili'^. ill- r. \ ... vl ilrt pt-mltiils iIps pnissjiiii'.^s Si'iiihlahlus 


si'ruiif iliiiis If-, liTKif-. riinf>pi,ii,|j|iHs ilfs ilnnx CniH’iioiisilfvi'- 

InppiM'-, siiivaiil Ifs piiissin.-f, nilii'T.-, i|f .r. v. s {Vtiir Winalwsf. 

t.liap. I\ , p. (j'*. I |‘;||' siiilf. si ilt'iix i’nnrliims tuilifci's .If 
plilsit'iH's vai’ialili'H .r, r, c, . .. sun! t'nali*-, ruin' rllrs, iiii sl^iir pri's, 
itllrrlri't tlr hi^tirs rniilraii-fH pniir (mitrs I.-^ valriirs pMssibli'S, 

viilnnsfitii.VnwaHrilMir'rsii rrs vaniiMi's, 

Irs I'lH'ilif ifiiU ill's piiis-.aiii-t'>, sfiiilitaMrs ilr .r, y, z, ... rl drs lirotlllils 
lies ptiissiinn's -riitlilaltlr ■, mtmiiI I'Kaiix. .in si^iir pri's, iiiiiis allrrlrs 
(If si^^iifs I’ltiiti'iiii'fs, ilaiiH Ifs tmiifH rnicrspiintianls ili's ilntx rinir.- 

littns ilr-vi'Inppi'fH '.iiivaiil Irti piiiHSiiitcrs rMlirirs ilr .r, v, 3 Crla 

pitsf, t?nnt‘fvni(s i|ni' la ruiirliMii rtiiiit altrnirr jiai* rappm'l. ailN 
siiili's i'tiin|irisrs tlaiiH Ir lalilriiii 1 1 ’| i. rl par rH|ipm'l aiix snilrs r.iiiii- 
prisrs dans Ir litMran ( t 'i i, s.tii ilrvi-luppi'r siiiviml Irs piiissaiii'i's 
risfcnilanh's tlr** varialilrsi romprisi's iliins Ir lalilritu (\'\). liliatpir 
Irrnir tin tliH rlnppi'itiriil nmi tlr la ftiriMr 


(I, /», .... t,j, ... ilrsignaiil tirs ntnnlirr^t tMitirr.s, rllr rorl'li- 

(:i()niKu(irrtin(’lioiiilrft^rtilr>ivarial*Ir?*ri:iuipH8('Hi]iuislt*Tablran(i5). 
Dwillrnrs, rn vrriu dr rr qu'nn vimil do diro, |niist[iu) la l(iiielioii s 
t'htnifom da iigno, on orm^farvsinl, au sigrio pnNs. la nnJtma valaur, 
tjUiind an ^aluingan* aaiira tfllo# doux dos siiilogi coinpcisos dans Id 



m MiUiniHK suit r.KS konctions altkun'IU'.s. 

(iihlnau oil, on (jiii rnviniil. an iiininn, di'iix dns Icllri’s \, y, /, .... 
In noid’lic.innt Iv jiMiini dn la inniiin prnprij'dn. tic noi'r(iid(Mi( sni’a dtinc. 
uiin fonniJon allnninn par rapporl. aiix sidli^s l■(Hl^pl•isl‘s dims In 
lalilnau (i;’)). l)n plus, la Ininilioii .v, niani allnmnn par rappnrl au\ 
snitns nnmprisnsdans In. I.al>lnaii(i/| ), dnvra ri'id'i'rmnr, aviM- In proditil 

a 0-* I • • • .1 0.) I • • • '■« '’I • • • • 

tons nniix ({ii'iin pniil dtaluirr a I'aidn d'liii nii dn pliisintirs mdianpins 
opnrns niilrn Ins siiilns (pin. rniilnriiin In (aldnaii ( i /f ) mi. nn rpii I'nviniil 

ail lunmn, nnlrn Ins InLIrns .0 , z idianiiii dns iimivnatix imidiiils 

niant pi'is avnn. In sij^iin i- on In sijtnn • •, siiivanl ipi’il sn dndiiira dn 
pi'innini' jiar nn noinhri* pair on par iin nondirn impair d'nrhaii^ns. 
I*'ii(iii Ins noiivnaiix prodiiils, nIanI ajoiilns an primiim', t'miriiiruiii nnn 
soinnin dn la I'ornin 

par (mnsi'apimil dn la lornin 

K A , 

la viiinnr dn A’ nitml, 


A'r.-=Sr:n./;'.r^...i:rY 


Or n.nUn dnrninrn valnnr dn A" s(n*a nvidninmniii nnn rminlimi allnrnni* 
par rapporl anx sidlns noniprisns dans li* laMisin < i 'i i. 

Lns propri/jlns dns foiKJlioiiH alhnainns lormnni rohjnl ‘.pmial. nmi 
amilmnnnl,d'n!i paragniphn dn Oliapiln^ III dn nimi ,Um/r,m 
iinpriniAn nii iHai, nmis anssi d'nn Mninoim pnidin par M. Jannld daiiH 
In Toino XXI dn Journal dr M, i'lrlk {/|'' t adiinr, iH/j i ). 



•MKAtOlit K 


Nl H 


I.KS SOi^IMKs A I/n-: |{ N |i; S , 

CiiNM KS sues l.K ;\(IM UK UKSHI.TA.M'KS. 


Snil 


t’l ffntt* .\ ttiyi'ius tlfs itsuhnitlvs, 

•( * . .1 . 3, . . . I 


line rimi'linn t{uelruiii|ii(* «!»• n 


<‘I JljtillhuH II rctli- iHiii'flMii (iiiilfs frlltw t|ii'ii|) en ili'ililil'c piir la 
InniHjMiiitininle-i variilltil'n. nn. r,- (|ui r,-virn( ati iiii'mih', [ini' iiii oil 
|jliisi('iirH njt.*n-» i-h;i.Miii .•nli'i* variahli-s smtlrintnil, 

nliJi(|iii! iiiiiivi'Ili! fiMi’IiMi) eliiiil iivt'i* Ir (■ dii avi'c, !(' 

simile , i(it I'llc *•!’ tlrihiii ile la |trrmit*i’i‘ ii j'aiile trim munlire 

piiii'oti ini(niir ill' ^rmlilalilf'i I, a x ainsi nlili'iiiif sent 

lit xomnw aUrrnrr i|ti)' iimi|!< pai* la imliitinii 

S\ f(,r. 

tin (miivi’ra. par t’xi*n(ph*, t^n iiiippii:taii[ ti ti, 

S r.ji-rii/. *r); 

I'll Hupjjfisijiul ri 5. 

y (i,r. s, yi Hy, 3,-r J «) i- fU, J', -™ fl*. 7 , .r}. 

Coneevonis itiatrUmmtil (jiU' la roriciimi 
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s(! niiliiisn nil ilo clivi'i's ini’li'iirs ilniil rliiirmi n'lilVi'nii' 

si'iilc. (It'S Viiriiililcs 

./•, Y, ... 

<>n sor(o(|u'oii ;iil, par {‘xriiiplr, 

r(.r, r, s, ...) v(.i-)-/( r) M-)- . .. 

Alors, piMir ohlaiiir la suiiiiik' allrnnM* 

(i) .V SI 

il sui'flra da roiisIruiiT la lalilratt 

y(.r), /(.(’). 

?(.)■!, '/.(.I), |<f) 

V(J). ■/(=). -Ms) 



(:,(iiii|iiis(‘ iraiHaiil ila Irritiis ijti'il y n irmiilaH ilaiiH li> rurrc da /). piiiM 
(l(M'licrE‘hi?r lolls Ics |>riMliiils (|t)'nn jiriii riiriiiar an (tiiilti|ilianl run 
pur I’uiitri! n laritios ila ca laMaan. tiniil nii saiil appiM tiiMiiia a a]iai|tii* 
aniiiiiiia vartiala a| mi saiil ii aliuijiia linin' lionzonlalc. pin-* anfiii 

(riijoular (oils aas priMluils, pi-is liinlol sit-in- , , ijtiilnl uvaa la 

, suivanl sa ilaihiironl, pur iiii mMulira pair mi impair 
il'aahuiiK<’Hi flu prmluil 

IVirnin avnc las Um'iik'.s ipii tiaaiiptMil I'nna ilas tliaKmialas lin |ahlt-ini. 
Lns snmiiins da coll, a aspaaa soul ndlas tpia .M. I.iiplaar n il«'**i^iiaas 
sous la limn rdsuitatila. Si, pom- lixar las idling, mi p.,M' siiai as^i- 
vainont 

Ii 3 , 


In rfiaulUintn s tlas tai-nma quo ranrarnia h tahlmiu (%} daviaridffl, da 
lo prarnior cns, 







i:ii\iNii|';s sons i.k \ti.\i dk iiiIsiii.tamths. 

dims !•' sri'dtnl ciis, 

(,'l) .V V( I VI !■ 

A ■J'l.f ) V(.» ) /{./■) |<?) V(‘-) 

l,cs hiniics ill's riiiit'ljohs drsi;;nri*s |ijir 
VI')- /I-*), 

idiiiil lU'liil Ci’ii ri's, aitssi liirii Irs varialili's 

iS, 

IH'i'iMi'Hi'nl an\ divers Irnm-s i|Mi rMiii|Misi<iit le ( ■• ) irnc 

des valeurs ()iielenn.|iies. Snl.s(iii,„.is m n.ns.Miiii'iiee ii r.-s 
Irniies di-. Viirialdes .|ii.denii.|Mes. rl n'luvsenlmis res viiriii 
I’liide (le lellres di\ ej ses 


I Hi 


divers 
Ides li 


■' * ' •"« • • • t i 

nll'eelei's d'lndiees dill'ereuls 


i. «, 


• ■ • . fi 1 


dims les diveisi's li;„<jtrs vrclii-iilrs, AliH's. ini lieu 
(dilieiidni le Miiv;m( : 


dll liildemi (y/), Dll 


'«• 'll fj, .r„ ,, 

) .»*• .*»• .»s. ... e„ 

(•‘0 3 . 

3,. . . . , 

I 

^1. fj, ... /„ 

I'l la rf’siilliinie y den teruies i'iiiii|ins datis t;e dernier laldeau serii 

I’oiir nhlenir eeite n^nllimte s, mi devra ronslniire non .senleiiienl, In 
produil 

qui ronfei'ine kuw \m Umuss »iUi6s ^ur mio tlingcnmlD du (aldeau donl 

fM'uvrm tie C. S. II. i. XII. 

4 .| 



im; MiUroiKK suit r.KS sommms m/i’I’Ii M'Ics. 

il s’a}>i(, inais ant'-orr (.iiiis Irs priiduils qur I’nii |h-m 1 ni iiinili- 

plianl run pal' Tiiulrr rt Ipi'Iih's, doiil iiii sniil appailii'iim- ii i‘haf|m' 
li^'iiii viii'llcalt! (Ill labliuiii. (‘I un snil ii cliaiiiii' W'^uv linri/.iniialc ; puis 
ajoiitiu’ i!ii(r(MUix (.uiis i'i(s pi'uiliiils, pris Ins tins avni' In si^iin i , Ins 
aiilrns a\’n(' In slj^in^ siiiviiiil. qu’ils sn di’iliiirniil dii pnidiiii 

)'i "ii . • //I I 

il Taidn d’liii nniulu'i^ pair nil impair d’ni'haMfjns npnrns niilrn dmix «lns 
liillrns 

.I'f i', V, < • ■ t 

(a.’la pnsn, ii nsl niair ijii’mi scul rnliaii},n' npni'n niilrn dniix Inlirns, 
iV 111 r par nxciiipln. Iraiisrnriiinra, dans la rnsnllanln .v, Ins ll•|■lnns <|iii 
niainiil allnnlns dti si^j^iin >|- I'li nciix ipii nlaimil alli'nlni ihi si^im . nl 
rnniproipininniil. Dnm*. apr/'s tin sninidaldn nnlian^n, la rnsullaiiU’ .v sn 
Iruiisrormnra nil (inn aulriu-nsiillaiiln (■•^aln a Ati rntli', la iiinnin 
noiinhisluM pniU iMinn'uiialninniil sn d(''diiiiT dt' ni'l [i‘ sniiln minsiilnniliiiii 
(pin la rnsiiilaiiln .V nsl iinn rnin'tinn aihu'iinn par rappiu l any divnrsns 
siiiins hnri/.diitalns dii laldnaii i ‘i ). On dndiiil aiis^i dn nnltn ntuisiiln'' 
raiinn \(' llinnrninn (pin iiniis alinns niinnnnr : 

Tlliiniu'iMi', 1. Sf, tiu/is Id rt’\dffdti/i‘ /f\ (/arn.vn.v 

mridhlrs f/na n'/ifcr/iir /n hthliUin ( ‘i ), on vrwjtldVf' tinr hitrr i jutr uuc 
(lulir leitrey^ xanx irm/ifdtuT vn irmitx ftt /rtdr v fmr fn It tiir .i-, 
on ohlienilm, dti iuui de. rallt*. trxiiiidiito jr, utfdwr' fornst t/irtu 
a Ziiro, 


Ddnionstmtwn. Kn nllnl, la auininiMdiliuiiin aura la pruprinln do 
nn piiH nhangnr dn vitlmir nn nliangwuil dn siKim. nt nnltn pntprinln nn 
onnviniil (pi'a iinn Honiinn i(l(nili(pinmntil nnlln. 

Los (livoi’Hos viiriuhins 

■Tfl..,! Ko, /|, s,. \ 

6lnnl rcpr('!aonu'!as, dans clnuiue ligiin luM'i/,onialo dii tableau ( V), ii 
1 aide d uno soule loUro nlFccl^e d'iridiisoiii diverts, el dan'll etiaiiuo 



coNxn-.s sons lk nom dk hksiu.tantks. ih? 

(•iiIdmiii' vrrlintlc dii mriiir (aldiMU, ii raiiimlc liMlivs tlivi'i'si's allVclcM'H 
tViui nir’iiif iiHlifi', il i-s( t-lair iiii ('rliiuii'r iiiuIik'I 

(>iili'i' li'ilri‘'K (III pi'otliiil 

•'■.I I'l "a. . ,, 

(III I’lilri’ ch'U\ li'lfn'ji tlrs pi'tiiliiils siMiihlahli's <|iii l•nl1l|M^sl•l'nn( la 
ivsiillanli* il siil'liiii irttfu'-riT nii i-.'lianfif nmliii-l I'tilrc Irs indiaas 
diiiit ili'iix li'Ki’j's uHitIjm's. OiJiii* l:t ri'*sullaid(^ s iii^ 

ptiiMl idh'l'i’r* "d, diiiiH Ir luhhsiM ( i ), iiii (i’aiisltintir l»'H li}<iii's lioi’i/.nil- 
lah'H I'll li;;Mi*'' viTlii'alfN, i*! <‘*<•sl•“;^-di^l' si au 

lidiii'iiu I ’> I nil Mdistilih' li* '•niviiiil ; 

' > ' * i.« "f* • • • I ^.i« 

^ ' I- V,. Si, . . . , 

( 7 ) ^ ,1,. s,. .. , 

'i » • ^ rt s « “,| i« • . . . I • 

Ulim'i'vnii', l•lu'Hrr ijiril l’‘•l rjiidli* ii'('‘l:ildir la prnjuiNilinn siiivaidi’ ; 

rilianU'H' 11. sV, tnrr /•*< lutnuhtt'K t umprisi's t/nns Iv fah/nut ( :V), 
un /oniw nnr JonruHn /-///fr'/v*, tin •Itf’n' /i, iftii n(})t\ tluiixrhn(jut'lvn)u\ 
n limit iiri sml iifj/mr/m/tfir- ii rinmt/it lirs suift'x /mristmtn/fus (ir 

ir ftih/rdu, ft tfni \oit nitmu't futr niiifiitr/ ti rrs mt^t/irs .v^iVf’.v, fti fn/iviin/i 
(‘tilirir ihmi if ai'n^if lirt ni xr rniattr, an xff'/ir /i/rx, ii In trxn/tnntr. x. 


Drnmniirafmn. llaMK I'liYpolhrsi? aiiiiiisi*, i haiiun Iitimi' simji dn 

la fnniH* 

I'liai'itn di‘< iiidiro^ 

»i, h. r, ... A 

ikUignaiU I'un d«*«i i(uiubrp« 

«, It n, ... /I =— 1 5 

et, ooinmi* Il tdiarjut! Ii^rtne oii ibvra joiiulre tons cmix tjiron cn dikluit 



IHH 


iMiUiniUK sun I.KS SUMMITS \ I.TI'.ll M'il’.S 


ii riiidi! (i’lin on iln plnsinirs nprios j-iilir li-s Iciln*'. ,/■. 

s, (dottfiio tioiivn:iii Loniiii iilli'i'li' dii iiii'tin' siunc ((no li> 

pnonliw on d'nn si^oio ooiilniiro. su{v';iiif (]ito li- niinihi'i' df'^ 
snra pair oti inipair, tn roiM'limi rnlirn' (|ii(< i'lui I'dii'.-idi'i'i- si> rcdoiia 
M(''('OKHairotnon( on ii iino soiihih* alloi'iirc dc la loi ioi' 

(H) 

dans latjiiidln on poiirra Hiipposor las indirt“i 

o. A, A 

ranj^ns d’apros rtirdro do lour },'i*anilrnr, mi a nii pidMiMim* n-oiliaiil 
do Taddilion do plnsioiirs soiiiuios ilo i<'.pi'i-r. iraillmir^, };, 

s(iinni(‘ (H) s’rvaiionii, Imilos li's rni.s t|ni' dan*' l«* jirttiloil 

(Unix loUi’i'H ih'vnrsos, par cxoiiiidi* r ol i, smit airn-loc*. d'liti luriui. 
iiidiia; 

u A. 

puis((no ulors iloitx Irrinos (|iit dodniHiMit I'mo .Ii< a I'iiidr 

d'nn rMdianKfMipoiTrnln'nvsIrHtvs. H..m rKim\. an pr.-s niaiH 
(dlVi'hls do sigiK's roulrairos, iM t‘mt-o'i|ii,‘nro ihnis 
tormos so di'dnisoiil iiiiihirllrinont, Umh*. p.nir itiio la mmiho.' » H » no 
s I'Vaiioiiissi! pus, il sura iiorr^sairo iiiio Ion indirr-* 

o. A. I , . , , A 

sniaiK (ims dilloroiils los mis ,|(.« vi .|no inih. on. raiigoH 

d’aprt's lourordroiln^ramlour. dovicniunil rc^pr-riivniirnl .‘Ham itnv 
noinln'OH 

Il n ». 

Muis«IorHlasrHMmo(H)st« nVluira jmWijirinoiii n ta n-^nlianh- ^ 
Dmid mu! loiictioiHMiliiVudosvariuhlosnnntpnVofi duiu lo tMeuin ’*). 
fnrsqn (dio roinplira Itiii condilioiis ilan^ io lU 

i'(’Hliiim loujoui's ft I’uno tics p^sultmuct 



(lONMIKS SOUS LK NdM DK II KSlil.T A NTKS . 
(idiisiiii'i’oiis i)i;iinlcnuiii, iiiilri' Irs vtirisihlcs 

* ■' ii 

(!()ni|»ris(M iliins Ir {' ’> ), ir:iiiin>s vnriahlrs 

^1' • ' M '^1. z i; ...{ I,,, I,. 


IH!) 


I //, 


l., 


(|lic IlctIH *.ll|l|lllM‘|-nilS itlltl'|M'MlIilllh'S tics jin'IllilTl'S, l‘l (iisIl'IlllHIMS dll 
|iiuHiiMii's cniiiMM' !•• Talilcaii siiivanl : 


(•.}) 


^i‘ '‘i \»i i. 

Ai- .K- >n .. 

/■„ 


A- In U In !• 

DrHi^iKHis (raillciM's par la iMilalinn 

I ' . \ 

lii sninitM' <lrK prniluils ili* hi fiiniir 


I'M HMiii' ([M (III ail 

(Id) . N 8 I I . 


• * •' H J '.'I It 


all par ili'.H MnialiniiH HtMiilila!ilt'?i, Irs MtiiiiiiaH ilu inrnii' ({u'imi 

nliliani I'll ^iiiiTiiitMaiil a la Intiri' .r I'liin* iIi'h Inllri'H v, s, ^ on ii la 
lallra \ I’lnia iIi'h Irlln*?* y. /, .... I. hailiii nuniintMis « In ri’Hullniila 
i'ornuM' aval' tan tlivar^ [ariiian ttii lalilaaii 


Ml 


j i-r. \ U 

t * . > i. 

(a . /-i. 

.... <>*■, II. 

1 • V. \ h 

^ »•- > i. 

1 ‘.zi. 

O', li- 

i"": 

\ S. V .1- 

I S. A), 

(s. It, 


U.vj. 


.... (/,U; 


rii sorli? (|u’«n ail 


. .{^1 0 |. 


MlUfniUK S(IH LKS SOMMI'IS A I. I'HIIN' l-.liS. 


1!)0 

La i'('!Siill,anlo ^S aura la piMjpriula «li' si^qir rn l■clJ|Sl•|•villl(. 

ail si;fiii! |)i’(!s, la miunn valaiir, (|uaii(l mi l'•l‘llanf^l’^l ciiln' rllt-s mi 
(loux (las liili.ras 

.r, .... /, 

oil liioii aiKuira (timx das lalirrs 

X, y, z, i: 

alio sora (imia iiiia InnaiMui alianiai*, nmt saiilaiiiaitl par rappm-t aiiv 
siiilas quo raiirarnia la laidaaii ( 'V), iiiais aiissi par rappm'l aiiv 
ipto ronrortiio io tahlaaii (<)). hour., I’li varlii dit tlirnri'uic il dii 
Moiunii'O priaiailanl, la rasullania s sani ilaroinposiililr mt proiluits i|r 
la rorino 

/'I*, 

/’ alaiil lino Cmiodou allaniaa par rapporl aiix suiias jjm* rmilVriua la 
tahlaau (^). at I* una iniirlimi allaniai' par rappml aiiv ’Hiiiias (jua 
I'oiil'oriiio Io (al)laau (j)). II y a (tius : d’apras la roruiiilion da-i 
rrpi'osiuilaas par las uolalMuis 

(a, \). .... (v.v), ... 

il ('Si olair ijuo rluMtlia larma da la Innaliim allaniaa |‘ mii /• :,ara la 
proililit da /i I'aidoiirs duiil on said apparliaiidra a rliaaiina das sl|ita^ 
imri/.imlalas oomprisas dans la laldaaii ( » mi ( tj ). hmia.. an vartii dii 
lh(!()roina 11 (p. 1H7), la rmialioindlai'Maa 1*. i|iiand alia na nar.i pas 
nnllo. so rmliiira, im siKiia pivs. it lii.rasiiliaida .r dalannmaa par la 
(nnindo((,)). I’iu-tdllmiioiil, la ritiialioii allaniaa /'. i|ii,ittd idia na sara 
pas imiio, so roduira, tm sif^iin pras, ii la rastillrmla s, di'lanniui'a par 
la {'orimilo 




(, 


f*V, 


k'nnouira pna, sc rdtiuira, m mgna pr^^. uu pmdiiii 



SOI'S 1,K MIM UK IIKSMI.TWTKS. |!)1 
Dniir. r.‘ .Iri'iiit'i’ pnKliiii i.'iuvspnii.rii la l■^'•sllllanll' .s, an si^ni^ pri's, (-1 
(iii'-iiif iMi :tii\ si-in‘s, aMrihlti ipi'jl |■(■llIVI•tlln^a. (wiiniii(> la ri’isiil- 

laiili' s, li' {ii'iiiltiil jiai'lici 

• .r,l I - 5 ... /„ , Vi Zj . . . ,, 

. pris avi'f It' f . Mii prul tlmii' riiiiiin>r la proposiliitn siiivaiihs 

i|nr j'ai ilt.iiiM't- pmii- la pn-mirn' luis ilaiis li> i/ llaliii-r tin Jtitir/ia/ i/r. 
I I'.rnlt' l*ol\ ln-hntiinf \ ' ) : [ \ '*ii' all^^i dans Ii* iurnir lialiit'i' nil Mi'tiiiiil'i’ 
(ii'M. Itint'l.j 


Tin tnu Ml III. Si {'im si' srr/ ilv\ nniafin/is' 

. X I. (».)». . . ( V. y\, . . . 

piuir /rprrxt’/ift r Avv ifur tlcli-innin'nt ( lo) tU uulrn 

.vev/iAA/AA’v, A/ rtsuthitifr a fA'v i/ix'rr\ tmitvs futtjwis ihms A’ (nh/cuti (i I ) 
.swa h unutuif tics tr\n//tintfs 

X fl s 


vi'Sjif'i'Hvi'mt'itl f'nnitr-f'\ ax ft' t/ixrrx irnnix tlvs Itthifnn.v ( a ) rl ij), vn 
yn'tt/i intnt 

(i'll 

Nniis imi (iMiniiiaiil nt panijiraplii*, t(iii« I'liamiin* dns 

n'‘sul(anlr‘> 


pi'iMitl Mill* r<iritM' dij{M»< ili* ri*ifiari|iii'. lursijui', dans idianiin di's 
liildnaiix ( i » t*l « ), mi l•^HMsallls Ins indiiM's 

M. I, 1 . J. ...» /I — l. 


I’icrils iiu d**?*. Irllri’tfc 


on 


-I*. }. s, .... t 
X. y* i. 


5 i'' 1 . 1 . 



1!)2 MIUIOIIIK SOU OUS S()MMi:S A L'nCU MU-S , 

Mors, (Ml (sirol., hi ri':siilljmln.v, drli'rmiiiiM' [i:ii- lii Inniiiili' 

(iH) .V :S| ’!■ 

(loviont uno (onolioii alli'nicT dos varialdi’s 

r, i\ 3, .... /. 

I'^llo osL (iono divisildn |uir lo (irndtiil 

(i(l) (.r 

oil, (!o (jiii rovloiil. nil 1111*1110, |»:ir lo prndiiil 

(17) (V .r)(C .*•). . .{3 ,1 ). , 

do Loiitos los didVo’nir.os ijii'on |H*iit roi-iMi'r avi'o ii '>4 Ii>riin*s di* la 

.r, _r, V, • • • , f . 

on roli'aiioliniU suooosslvoinonl do oluMjno Iitimo oolni i|iii lo jirdordo. 
D'liilloui’s fo di'gro do i:i rmioliMn v, dolorminn* (oir la roi iiiulo ( 1 *1 ), 
os( r(*|ii'os(‘iito (itir hi siniiiiio 


ol, par ooiisoipioiil. ogal aii nninhro dos ralonloo-., aiiKi 

(lu’au dof(ro dll pindiiil (17). Ihmo la roMitliinlo v. divnoo par lo pm- 
diiit (17), dmiMoni piitir i|ii(iiirii) imo oMfir^Iitiih*. Kdltn. omiuimo !o 
produiL 

qui so trouvo pris iivoo lo ^1^111; dnin la valour do i, oM on mi-mo 
loiiips lo prnduil piirliol IViriiio iivoo los proiiiiorft lornto^^ doft fdiionio’i 

qui (iiilroiU cniiiini? fiiclours dnria ri5!spro»fiir.rm7 i, U rnii^liuilo ilnnl 
il a'ngit dovra ovidommoiUae rdduiro a rnniii. On mmt dmu: 



iliiNXIMCS SiUiS I.IC NciM in- 11 K S U (,TA N’TKS. 
(M, |i:ir siiilc, 

i'll! ^1 > 'I ..(3 V) 

Oil (riilivi'l‘:i c|i< iiiriNi' 


iii;i 


(U.) S| - .| _ _ 

i)(' plus, cii sii|i|iiisaiil li's liiilaiiittis 

(.t-.v), ... 

ilt'llnitv'^ par la rtinniilr 

( ■'•) 1 r. \ ) I i » \ j «... i- .J-" I \'i > 

I'l aiili'i'** mi tti* la rni'iitiiii* 1 1 '| ) 

( '■-0 SI ‘ 1 ' , \ M ,t . ^ M zt- . At. 1 1) 

^ * * H 3 » > . . . I i A' ’ ■ • '^v \ » ( /, \ ) . . , ( .V ) . , , . 

Iviliit, piiis(|nf ri'(|iialiiiii i;,m t pmu r|i-f iviluiit- h 

(^'•0 O.X 1 ' 

i r\ 

111 liiriiiiili' i ’."I ( piiiirra s'rri'in* fHiiiini' il siiil : 

(.,'1 _s| i. ' / t (■‘v"’ I 1 . /-I - I 

I I r\ 1 vv I ' * I /I I 

■■■ i - 4s . -ly ■ \M/. ■ ■ ,v). 


li. 


tlr\ t f/fsn\ In n‘Knlutinn t/e\ t^tiuutitfiis liiivtiinw 


Siiii'iil iImiiim'i'h fnlr«> II itimniiiirH 

■r, r, a, — i 

n liiti'airrH il« \n rt»riiM* 




■ ^ Aa/ - 



. 


-A., 

’■*" At.T f-iS 



-A|. 


.»»" As-1 1 s 



CBWmti/# €■: — %, n. I. Ml, all 



1H MlUlOIlU': SUU LKS SOMMMS A I.T K H N K KS , 

Lii I'osolulion (!<; cos cqualiini.s piMirra sc <lciliiii’i' iiiinicilialciiH'nl 
d’uiH! proprlclc do la rosullaiilo. (nniicc aviM- Ics l•(lc^^ii•icllls 


doi 

/■^lH 


.... A... 


/'n 

»j. 

.... A.. 


fh. 

'■ 9 . 

• > . 1 Ag 1 

• • 1 

• . t 

... 



(‘n-i* 

K 1 . 


.... A„ 


par I(!S((U(!ls los (livcrsos incdtiiiiios s'y ll•^nlvc^l rcspiM'livcmciil niuN 
(Jplioos. I'jii cllot, soil K collo fcsiiltaiilc, iloiil la valour csl tliiiiiico 
par la foriiiiilo 

(;i) K. ,|. 

ot soiciU 

An« Ajf A|, .... A„ \ 

loH oool'IiciolUs luspoclils ilos qiianlilos 

du* d|, ji,, I 

<lai)s la nVsiilianlo K. 


A.. 


A. 


rupr^MoiiUiroui, diss foiiciioiis dos soulos ([uaiililt’'K 

//b, 

.... /if, 

^1* .... /ly, 

• » I . < . t ... 

^n-l» <•«.!, /<«.,. 


Diii loura, 01. vom. <iu ihAorimoI tlu |,nragr,i|il,o iirtetSdoiii. I„ 
risullanlo K ao loouvorii rAduiio ii m.e aommo nulk). si ran vrernplnoo 
111 Ictlro a imr uiio autre loUro b, aaris remplacer on 




cowiihs 

Sons I. 

r: Nii\i 

OK 1 

|ini' 

It. On iMir:i ihntp 






1 


"i i 

\in, 1 . . 

. i A 
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M ihiniiti: 


111 rapport (1(1 (Imix iiiitnis itsiiIIiuiIi's, ;i i‘iirii|(' fii' tiiih'iimi pm' 
iU. iiicohi, (Ians In Alniiioirc rito, pa^c l||. I':!),' riMiiiitil a la 
rorimilo (lonnmi par Al. Oalalaii pmir la IratislMriiiaijiMi il'iiin* ioif^M'ali' 
niiilliplii, (Ians lo ras oii anx vari:i!»l('s (jin* n*iircriiiaii n'lic iiiir'*rra|i' 
on Hiiiistiluo il’antriis variaMcs lircs aii\ priMiiii'-nw par l■(■l'(ailll's 
(' 5 (|iiatioiis. 
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'*’) ,)'» 5, . . t ««| V, _V, /, , . , , I , 

on ohtiondra IVii|iiali(ni 

(iH) H±\K.v\),vI),z...\),/\ ( ‘ *'*’1 


ini vortu (1(1 Ia(|unll(* la ri'siillaiiliM t ) s'l-xpriim' par Ic r.ippttrl do deux 
auti’ds r('isiiUiiii((‘s. Kii (Miiid>iiiaiil imire oIIi-h. parvuiodo niiiliiplini- 
(imi, Ills l'm'muh's(i 7) w hi I,. < , , 
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IJAPPOKT 




m: DKiix (iHANDiams qiii vaiukmt siM[II;rA^'^:}l^:^'T. 


l.i'S [ti'iiicipos qiii'. iitiMs iillfiiis rhililn* tilin', If tin'si-iil Mrinnirc pi'i'- 
mtUlniit (in rnsmidn^ iiisrimnil iin iinnilirr tin (]i|cs[i(iiis liivnrsns, 
(Inill. Ill i)lli|iJirt, i!l!iiniil ni'iliiiiiiirmriil li'iiilni's [tiir Ii-n tni'lhiidi's (|iii' 
Imii'iiit In (Idinul (ItnV'i'ciiliiil, D'iiillniM's, I’fNiitisilinii tin I’l's |ii-iin'ijn's 
t'('(Misn sill- (Ins militiiis siiii|ilns i|ii'i‘llfs iifiivniil inirn. 

iliiilcs suns (iii'(iMVniiinii( Iiiriiir (lulls l:t IlntHin'Irii' i'l(‘inciili)ii-n rl thins 
1 Aiialysn ul}^('dirh|iin. 'IVIs soni Ins innlirs ijiii nous nnl ptirln ii I'nlrn- 
pmiilir 111 mluc.linn dn re Ahniinin*, cn iniils tlonnunl lien dn iTnii’c 
qii'ii nnnlru plus larilr IV-liidc dii Culnil iiilinih'siniiil rl tin mlh-s tins 
.snioncns inatlH-mulMinns i|iii sniK inlininninnl linns h nn ninnm nuiniil. 


I. ™ a /noprit’u'x ffrm'irth's «/n* rttffmnx ihlptrtilwh. 

N(Ulsuppnl(Mis/r/Wr//rjr(.ii (lumKilrs aw.visKmn dniix Knindniirs 
ou (|iiaiiliU!s qiii oxislont nitsninliln nl, vurinnl siniiillimniiinnl. dn (tdin 
sni-to qnn Ins nh^numts do I’luin rxial(!(il nl vurit-nl. on s'nviiiKmisHniil. 
on niAmn inmps los .v|Aii.nriI.s do !‘uulrn. Tnls soul, pur nxninpln. 
lisvoluinod'uii uorps ot la niussn on (o poids di< i:,, ,.,n-pji. Tnis soiK 
uiissi lo (.oiiips^poiiduntloqmd uii poiiu s« inoiil nl I'ltspann piirnmiru 
pai'copoiiu. Tols aontoncoro h ruyon d'uri coitJo ot m surraco, In 
I'ayon d’utio apli6rp etaon valiime, In Iiaulcur at In nm-fnco d'u ii 



Mt-'.MdlinC slill I.K HMM'iiUr nirrKlll-NTlKh, KTC. 

nil tl'iiii iiiirulli'lnf'iiiiiiiui', In hniilrui* »•! In vmIuimi' irim lu'isini^ nil 
d'liin' ji\ riiiiiiili'. I;i luiM* 1*1 In viiliiiiin 11*1111 I’vlnnln*, nlf. 

\){'s j/niiHlfiir?* nil iiuaiililrs <’(ir\j'«(aiilrs jiniivniH irnilli'iii’S viii'ii'i’ 
siimilliMM'Mii'Ml ilnii'* Mh nil |tluHit>nrs sens tlivni's, Aiii^i, |i;ir nxriiijiln, 
|(> viihiiiir il'iiii |ii i^iiin nil iriiii I'vliiMli'n. ilitiil in Inisn nsl i‘niis{aiil<'. 
viii'in :i\ iM' III liiiuh’iir iin simiI Mais, si I'nii siipjinsn In liiniliMir 
iMiiislaiili* I'l la \ minlili', !•' \it|iiiiin jiHurra vsirirr iivin- |■t'lll' Inisr 
ilaiis ih‘11 N '^I'liN il i \ I iiMMi'tiii* la iiiasNiMl'iin |»!ii'allr'lnj»i|u''iln 

nil ^i'lHM'iili’iiiiMil «riin I'Mi |iN i|iif|('iiiii|nn, |i(iiirra viirii'i' avnn li* vnliiiun 
ill* I'c rnrps »liiiiH IrniN ‘.rns t'tii r(‘s|iMiMlan|s ;ni\ Iniis iliiiKMisiiiiis ilr 
ri'S|witM*, I'll’. 

jtH'ir, ‘iniciil 

I .•! fi 

(itnix piritiniriiis. nu ijiianlirrH ■ m vistaiilrH. i|iii vai’iniil siiiinllanniiniil 
liiiiiK nil nil jiliisiiMini srH*« tlixiT*'. I'-niimviiHH irailli'iii's ipii' la {'raii- 
lllMtr // snil ilri ntnUMt^nn rii rlrlii>*iil-< 

/'». . . K. 

liniii li*H vali'tir * niiiiini npii s iivr* |lrIitn^: n| nnniinnns 

•*|. ■»!. . 

Inn niriiiiMiIs rurri ’^inunluiifn <i>‘ la ^rati'lniii' .1. Idiliii siijipttsnim ijui', 
I'uil ijUrli Miiijiin i iriiiniiln ij.* )a );raiMlrnr // nlaiil ri'pi rsi'iili’' pal' /», 
I’l IVInmniil t Mirn*»pMuilaifJ dn la j^iatnlriir .1 pin‘<d l:i valiMir luimnriipii' 
(in r<'li’nn*iil A ui'inir a <lnk rnild- iiiili liiMiiiniit dans nil nu pliisiiMii's 
iiinis. F.'i'kniiiMi{ n s'apprnidti ra iiiMiinnin iiididiniiiiriit tin /.ni n ; nniis 
on III* puurra mi dm auiaiii du rapi'nrl 

■>» 

(|ni rnnvnrpnni mi ^mmral \'t*r^ iinn liiiiilr* (inin iliirnn'iiln dn yan'o. 
(a*(li‘ lirnili* rn rpn:* irnm appidlortnin le mppnrl diffinmlid tic lii 
KCiiMiiiur 4 i lii IL O r^|i|mr( dilT^rmtliPl stora d'iiilk!iir« du 

pnttmr ini du rnmnd^ «h du (msiitm, pIc,. suivant i|in', pour 
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rol)l(5nir, on aura Tail ilarroitro h liaiis nn. on donx, mi 

trois, ... smis (lidVnrnls. 

(Ino (Ins propriiMoa los plus gniH'u’ulns nl Ins plus niilns <iit i'a|)|)(irl 
(lillnrnntinl (‘.si (adin cpii; nous nllons (<(al)Iii'. 

('.nncnvnns (pi’on in(ili|nn a I'aiid^ do (a Inllrn M, placiM' i|('van( 
plusi(uirs (|uai)fiL('-s, iinn inoyntiiK^ nnirn rns (ptanlili'^s, (’’(‘Sl-ii-ilirn 
un(M{uaiUilo uonvniin (unuprisn (uili'i* la plus pnliln cl la plus p;i’aiuh‘ 
(l<*, ('.nli(ts ([u’on (uutsiiinrail <ral)ni'il. Si Ins (Mtuiumis 

h„ 


(In la $i[i'aiHl(Uir on (]uan(il(w(('‘si;{ii(M^ pan //smii posilil's, Ins olnntniils 

'(flt • • • 1 

(In la grandnui' ou ({uauliln d^^s^^nn(^ par .1 pniivaiil nln* airni'lns dn 
sigiins fni(jl(i(»uiu(^s ; on aura, nil vnriii il’uit lIu'Mii-niun nonnit t Voir 
y Analyse, alg/ihvujuc^ [i. 17 ), 

'I- f(, 1. . . I U„ m, /»/, fit </,A 

...mX 

(d., parstiiUu l(^s diuix 6(|un(ions 

.1 ■ ; «, I- n . . . I 41 , „ 

// * /», I .1 

oiUraiiinroiit la siiivaiiUi : 


D’ailloui'H coltn dm-uU’i’f! (Viuiiliori couliniinru dn juihsislnr si, in 
rioinbro ?i dnvenaiU dn plus nn plus «riuul. vhmiw dn« I’di^mMils 

dovioiK, da plus on .plus potiij ot nlors ehnoun doa mppHrl* 
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llnira piir tlillcriM’ aiissi ptMi tjii'nn vnmlm iViuus la'daina viilrnr du 

'liHi'n-nliid. Oil dmir, dn |a riinnula (i), dOliiin- la 

llidun’MiH’ siiivaiil : 

lilt'imi.iit; I. /,(■ ni/ijuir/ rnfrr. i/ttit.v f(riintlrurs on i/nnnli/t's minis- 
/tirUns A ff //, t/titu in pirmn'rr pnn'n dnns an on jthmntrs sons mwr. la 
.witii</r sii/,/,m,r laiijimrs rsl mw. nmymiw (•iil/v Irs , times 

vaivnrs do hur mufmrf tHjfnrMtinl. 

(‘nrnlltarr. La ihr-nn'Miif I s'rlaiid rvidaniMiaii!, uvaa la Inr- 
tiitili* (i). ill! t‘as iiiaiiii' mi In srcnmlr i(niiii(i(a // saniil, (mijoni’s 
nt'Kiilivi*. 

l.iii’stjiii' dniv KiMiidi'iu's I'.tcxisiitnlrs variaiil |M■^^|mI'liMnMl‘lll!lIlmll 
I uiH' ii I nulrr, liMii' rii|i|i(irl i'hI anMsl;iii(, niissi liiaii qtii' li* riiiipiirl da 
h'lirs t'li'iut'iils, at In limiti* da aa daniiar i'ii[i|tor), mi la rii|ijim'( dilla- 
riHilial, On |tiMil dnna aiHtiiaar aiicora lit [ti'npnsiljnii .siiivanla : 

lllOtItOli', [|. .sV th'uv {'ratulvnrs on tuuwisUuilns A nt H 

tntu nniir nlics dans ati rn/)pttrf rinis/nnt^ /r vttfipnrt cnnslanl srra aassi 
hnr rtipjuiii diJI'Airndrl. 


r,u prnjinxilinii invaiHa |iau( M'aiitmai'r aniHiiia il nnil. J 

I iiOHifMi, 1I[, ,sv In vappnvi dijjnrnuivl dn la ffrandmiv oa quanlitn A 
(i la graadt'nf an iptanli/ti rtiiisinttlr It rsl constant ^ rc rapporl constant 
aiissi cchii drs grandeurs an tjuantilh elics-nn*fncs. 

/Icfftonstratton. ™ SiippoHitii.s d'iihnrd t|iio hi ^riiiidaur //, (‘dtniL 
|iimiliv(\ alra cMinstldi'rac aninina iiiiiquaniRiil funiifa d'alt'nmMUs 
jiasidfs, Alurn la Irulsiama lhaorama sara uiia <•«nsafnuMlaa iininadialn 
dll prarriiar llianraina; a(, pat* Hiiila, si Ton luiiiuno p It) rnppurt dilla- 
ri^mial (la^i griindaur^ .1 at //, tin aura 

(*j 

iljaulonfl i|u'tmvor(u du corallnipodu premier Uiiior/sma, r6qunlion(a) 
t;. - s, II, i. XII. • a8 



2L8 MKMOIRR SOU LE RAIM'ORT DIFFliRENTIEL 
subsisLcra encore si la quantitc/?. ctant negative, pent otre consideiee 
comme uniqucment coinposee d’clcmcnls negatifs. 

Supposons, en second lieu, la grandeur on qiiantite B forineo d (de- 
ments clont Ics uns soient positifs, les antres lu'igaiils. On pourra la 
decomposer en diverscs parties 

/V ■■■* 

doiiL eliacLiiiG soit consideree cominc uniqucment forinee d (demiuits 
alTcctes du memc signe; ct, en nommant 

/i„, /!«, ■ • • 

les parties correspondantos dc la grandeur on quantiti'' d, on aura, on 
vertu dc requatioii ( 2 ), 


par consequent 
ct 

Af-i- A„+ B„-\- • - )i 

oil, cc qui rovientau m6inc, 

(3) A—pfJ. 

Or cctlc dcrnifcro formulo ciUraine 6vidcmment IViquation (i). 

Corollaire. — Si Ic coefficient dilTtircnticl p (ist coristainineut mil, 
roquation (3 ) donnera simplcmcnt 

(4) /t = o. 

On peuL done Oionccr encore la proposition snivanlo : 

Tmioiu^ME IV. — Vne grandem' ou qaanlitd sdmnouit loujours^ lorsquc 
le rapport differenliel de mile gramlmr on qnanlitd d um autre grandeur 
ouquantUdcoexistaniecstcoTistcimmenlnuL 


^-0 


^-0 


A^ — d„~p/y^, ... 



HI’, lu-.iiv (ia\Mn:( us on vmiiknt siMui.TANihiKNT. m 

I,,- 'i'' r))nsl;iiil dm Viii'iiilili'., 

n'i'uil M.Divrni i . HDju". n-lniij's a |a naliirn uhmih’. (la 

I’is ijiaii'Ii'Ui *, hinmi'Di a > i* siijri l|l|l•|||M(‘s ••\i‘lii|ili's. 

OduhiiIi idu'. il'alDDal niiii* * luassi* on <|uan(i(('' ili‘ tMiidi'l'i^ M, 

nMilVriiii'f un 'nloli' ilotii li- voiiino* i-r,! r, on rDniwnln''!' siininn 

Huria'-r iIhhI I'aiii- • >t I. mii siir miii‘ <li)nl ia 

Idihjiumii > I s Si l.,» \t v.iii.* |u-o|ioi'iioiiMi>ll«‘i]ii>n( !i 111 i|iiiinlil,n 

f "M I. MM -V, 

Ir i I 1 Mli'J.Olt 

1/ »/ J/ 

I ■ I V 


•siD.i la i/t futfr N Mo «lo t Mijt. Mil 1,1 ’.uirai*i’. du ih? In ligiia 
iImihm i’. Smu iiI. la uo oo- lt> | mi||ii sd, 

Mil I'llMiMMll 'Ir (a Ml. U. »■! 


« Mil c«. Mil t, 

t, Mil I, Mil v 


I 4 . -MutaMiO’ 4 m »Ii' la Mirl'at'i', on ilr la linin' ihiniiins 

liMiirra imm « lr«’ irim-ii oli i' j»ar !«' ra]t|tori 


Ml ttl 

, IlMX » till I 

. 4* I 


ailOM qii*’ j*af la IsjoiO 4*’ » 1 * iraj*jii»»rl. I'oiislanli* sim’ii ilniin 

k? 4!lirt’rr’HO«4 4s* la I/a (a qtiaiilifi* 



I **H I. *«u X 

mml U ^1/ varir par iixiMripk' avtu'- lo 

insfi ^ifi^ jii!r!(»jisiftittiHu4kK Ainrsi Irs rapporlii 
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poui’i’oni, (lilldi’or run di* 1 ‘jiiiti'i', nl ivj)n''siMilni'oiiI im* qu'im iintiititt' la 
(kimta moyennc. dii ‘ imu'iih sons voIinmi' I' dii suns li* vuluitic v. 
Si (I’aillnui's lo volniim c dr rtn’inr, 

sans jiiinaiH rnssri' dr, I'nilmiirc tin rrrlaiii pniiil I' dti rurps (|ur I’ini 
cniisidtnai, r(, si, on vrHii dr rr rlijiii^riiirnl dr luriiir, Ir.s Irnis diiiirn- 
sions dll voluinr viriinriit ii di'-rmilrr indrliiiiniriil , la massr rirnirn- 
fairr m drmiil.ra iiidt'diiiiinrnl avm Ir vnlniiir I'drmrnlaii’r r; niais Ir 

i‘iippni‘[ (111 111 drnsili! iiiuyrniir dn rorps suits |r vulniiu* r, ruiivrr- 

^rra rn {'I’mri'al vrrs iinr rrrluiiir liinilr dillrrriilr dr /rrii. ()i- |■,‘llr 
liiiiil'S (|Mon iioimnr la f/ciisVi’ t/u rur/iK nu ptn'ni I', rrprrsriilrra 
ovidrinimnil, pour Ir HKdiir poini, !r rapporl dillrmilirl dr ht massr 
ail vidumr. liii d'aiKrrs (rrmrs, n* rappnri dillrrmlirl rsi la limiir 
vrrs linpirllr tmiivrrf(r la driisili'* movriinr d'liii rlrinrnl iiilinhurnl 

pout, iipparUmiuil an corps ipir I'on nmsidrrr. r| |■rlllr|■lIlall^ Ir 
poiiil P. 

J’orrillrnirnl, si la massr J/, ronrrmirr sunmr siiHa.-r uu siii- iiii 
0 oiumit dr siirfurr, varir avrr Tairr .1 mi r/ .Ir rrllr snrlarr mi dr rr( 
'OomoiK. sans rirr propoWioniirllr ii rrdr airr, Ir rapporl 


J/ 

.r 


oil 


m 


J'lMii'iiKiiiildi'ii cn In h, 

I'lmnnU iloiK il s’linii. St.ii i.minlttminl l> im, |,„i„i iTNrfV.,i,. h, 

t.l. I.k tlntx ,|„ 

coUo siirlntHuiloiutmlttir^ J^ttntlHHonl ii.,l.'.||„i„„.„i. 

,1c, ronCorincr Ic, |,oh,t P, |.„ 
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sur im element de cctto lignc, varie avec la longiicui* S on j do cello 
ligne ou do cot element, sans etro proportionnclie a cello longueur, 

10 rapport 

Af m 

. ~r> on — 

■3 .V 

roprosciUera cc qu’on nommc la demitc moyenne do la ligno on do 
I’oldmonl tiont il s’agit. Soil maintcnaiit I* im point sitiie siir la ligne 
cl6montaire ol concevons quo cotte ligne dccroisse on longueur 
sans cesser jamais de rcnformci* lo point P. La masse clemenlairo m 
docroilra inderiniment avecj; mais le rapport—, ou ladcnsile iiioycnnc 
de la ligne elemoiUaire, convorgera on general vers uno cerlaine limito 
diiroronto do zero. Cello liinitc, qu’on nommc la densiid de la ligne 
aa point P, no sera autre chose quo le rapport dilTireiUinl de la masse il/ 

11 la longueur 5, inosurd an point P. 

Considcrons maintcnaiit un point mobile qui parcourc uno cerlaine 
ligne civoito ou couvbo. Si I’espaco parcouru cst au temps quo le point 
mobile oinploic ii le parcourir dans iin rapport constant, cc rapport 
sera oo qu’on noimno la viicsse constanie dii poifU mobile. Dans lo cas 
contnuro, lo rapport variable do I’cspaco au temps, ou do r616mciU 
do I’cspacc il rblomcnt du temps, sera la vilesse moyenne da point 
mobile pendant lo temps fini ou infiniment petit quo Ton consiclbrc. 
Enfin, La vitesse moyenne du mobile, pendant un temps infiniment 
pctil comptd h partir d’un instant donne, aura pour limilc cc qu’on 
nommc la vitessa da point mobile d eel instant mdme. Or il cst clair quo 
ccUc derniero vitesse sera pr6ciscment Ic rapport dincrcnticl do 
I’espacc au temps, ctque cc rapport deviendra constant avee la vitesse 
dans le cas quo nous avons d’abord iiuliquc. 

Considerons encore line surface plane prcssdc par un liquidc pesant. 
Si celte surface cst liorizontalc, clle supportcra unc pression propor- 
tionnclic A son airc, et lo rapport constant de celte pression a I’uire 
sera co qii’on nomine la pression hydroslaiique, Mais, si la surface 
Vpress6c cesse d’6tro liorizontalc, le rapport de la pression ii I’aire 
deviendra, pour la surface donneci joii pour un element de celte 
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surface, ce qii’on pent appeler la pressmn fiydroslaiiqae nioyennc^ 
calculce pour coUe surface ou pour cet clomeiil.. Knfin la prossioji 
hydrostatiquo inoyenne, cjilculcc pour an olemenl iniiiiiiuonl, (1(3 
surface qui renfermera un point domic P, aura pour liniiLe, si los dmix 
dimensions de rcIomeiU viennent ii docroitro indefiniiiK'iil, (3(; (|u’on 
nomine la prmion hydrostalique cm point P; (!l il i3sL chiir ({iiis c(',Uc 
dernicre pression Jiydrostaliquc sera I c rapport. (liHorcnticI do la 
pression a I'aire, calcide pour le point P, 

Si I’on applique successivemeiiL Ic lli6or6mc I aux divi^rscs (!spom‘s 
de grandeurs quo nous venous dc passer on revue, on olilienilra les 
propositions suivantes : 


Le rapport de la masse d'nn corps d son volume esi line nioyeiine c, litre 
les densitcs correspondanles aux divers points do ce roliime, 

Lorsqu'une masse est concentrec sur unc surface ou suv line ligno, le 
rapport entre celle masse el I’aire de la surface ou la lonpimu' dti la 
ligne est une moyenne entre les densitcs covrcspvmhuUcs auiv divers points 
de celle surface ou de celle ligne. 

Lorsqu un point mobile parcourlune Ugne divile ou coiirho^ le rtippoH 
de I espace cm temps esl une moyenne entre hs vUasses (juc. le point nwbile 
aoquiert successivemenl dans ses diverses positions sur cello ligne, 

Lorscju une surface plane est pressde par un lif/iiidc pesnnt, le rapport 
entic la pression iolale el I aire de celle surface esl une nioyanne entre 

h dim-ses mkurs de la pression hydroslaliquji comispondanles aux 
divers points de la surface. 


Cos (livoi'ses propositions justifiont les noms (In densile nmyontw, 
de mtesse moyenne, its pression hydrostalique moyenne, ])r6e6(lenuiionl 
donn(5s aux divers rapports qui s’y trouveiit meiUionnos. 

Le rapport di/rdrentici d’lme grandeur ii une auli'o n’est iiii riipporl 
pstairt que dans le cas od cesyleux grandeurs so, it proporlionnellos 
duno;U autre (TheorWpiHgg^^^ cas oonlrairc, non seulomoiU lo 
-■apport d.irdronliel des deux grandeurs esl variable; .„ais il pout 
vane, dans un ou dans plusieurs sens, suivant quo la \socondo gran- 
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driii' |ii'n( viirii'i' i‘l)i‘ 'iiir'im‘ im simiI simis nii ihnis phisiiMirs sens 
tlivi'is. II ‘Ml «nMii» r:i|>|>(iii ililtrn'uliid [hmiI ('■Ini Idiii'lion 

triini' 'HI til' |»lii-nH'iirs varhililfs iiiili'pt'hilaiih's. Aiiisi, i‘u piii’lidulin’, 

si la i'lainii'ur t'si Miir nn iiiii’ siirl'an', on iin vulinno, 

li' ra|>]HM'l ilillV'i't'iilirl sera |idiir i'liiii|iu^ piiini 

lie la linin' iliunii'i'. ild la siiirai't* tiititiirc, nii <in vtiliniti' (liiiiiia. iMais il 
poui ra varii'i' il'nn pt>iiit ii i'aiilrr i*( ilr|i(Mi(ln* di'S <'(tiir<iiMiiii''as di' ar 
piiiiil, savtiir, d’luh’ si'ulc I'liMi-ilitiiiiiM* si la sim’ihuIi' ^rainliMir I'sl niii' 
lij^'jH', di' tldiu (Mini iliiiHirr?* si la sim'imhIc j^raiHlrui' I'sl nni' siirl'nias ila 
h'liis iMHd ilniinci''^ M i'llc t'si im vmIiiiik'. 

Si la sri-iiinli' ^'I'antli'itr <"•1 tin l<‘iii|is, Id rappnrl (iillrri'iiliid iln la 

pri'inidn* ^raiiili'iir a la ^rra p'lirralcini'nl <li'‘li‘riiiiiir ii (*llii(|iin 

inslaiil, lilt, >ti I'imi pi'iil aiiisi H‘d\|ii'iiiirr, ii rliaijin' ilii h'liips (|Up 
I' cin cuiiHnli'n' ; inai'* « «• ini'inr rappMil dillV'n'Hlidl varii'i'a pinir I'ni’ili- 
nuirr trun instant it I'antn'. 

l.nrstjirnnn ainldiif vartf dans nn si'iil si'iis, I'lli* nllVi* ilniix Inillls, 
on ili'iix i'Vtrt'initrs : rlln I'niiiiiidin’i* a ]‘nni*, t‘l liiiil a ranirr. Alnrs, 
hi, la pnnniiTi' cvln'inifd diMiMMiraiit Mm*, la si-nniili* I'xlri'miln sn 
ili'phnns (»n vi'iaa varirr fit innini’ tfnips i‘l la j;rainlinii' ilniil il 
I’l till i'aji[tMii tlillni'tiiii’l ijiii snail mlalira sriMiinli' nxlrniiiih'. 
Aim's luissi ''d i a|i|(<ii I ililli'rnilii*l siTa ihi pi’niiii'r nnh'd, id ilajn'inli'ii 
il’iliii’ snild vanalild. t amsidnanis, pmir I’imt 1«'s iilrrs, iiiid Inii^imii*, 
mi nil Imnps, mi mrim* simplnin'iil tin nmnliiv variaMn ijiii, ni iTnis- 
slnil, Jillnnl iiitr . . rliniu* linnlr. tMi |imirni riiganln’ I'liai'Hiin tin rus 
gramlmii's i'miimiii' varifiiit ilam iin simiI smis. i*I piinsanl. piii‘ ilrgros 
iiisdimiliin^ irmid valnnr milli* ii nm* valnir linali*. lli'i si a 1 tun* iln nis 


gminlinirtt mi rtinniarn mm jjranilnir nouvi’lln ijiii nruissr avnc (did- 
mtdnn, id si, ajirds aviui' !«» ilnix grainlnnrs rn iilriniMilK 


dOiTns|umdiinls, instis Inf'!* pelils, mi tliviim Id diM'iiirr idi'imml dii la 
nauvnlltj sraiuhmr par In ilnriiiiT dknnmil dn raulrn, In ((unlinnl ainsi 


olUmui aura imur limilr*, quond Icii drux 6l6inenU dovieiidronl iiilini- 


iritttU pidiis, Mil rapiimrt dilTdrmiUtd du prnminr urtlrr, qui lUipiMidra 
de la x^alinir didUiilivnrnonl ai^quisie par la Umguuuri mi Id Imiips, ou lo 
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nomhiMj vai'iiihlr floitl. ii s’ajjfil. plus soiivi'iil, t’c I’jiiniui'l (liHi'ranlii'l 
snrii linn ronntion nontimn! (In la varialiln iliiiil il (lr|H'iiiI, i'.‘i‘s("ii ‘(!ii’i^ 
([U il ('liaiijjfin'ii (III valiMir avrc. nlln pai’ iln^N’ns insi'iisihh's ; i‘( iilitrs, 
pour I olilonir, on [imii'ra iiidiflVii'iitiiniiwiI, nii ('Ji('i'rhi*i’ la limiir, itii 
rappoi'L niilro Ins (Inrnim-s nli’iimnils dns ilioix ^riinilioirs ijiio I'ni) 
(ioiii[)iii'(! I’limi il raiilrn, on r.hniThnr la iiiniln ilns oli'oiii-iils noiivi'iiiix. 
mais (im'i'tispondanls, ijn’nllns |toiiiTaionl ai'i|ii(''i‘ii’, si I'hiioinii' d’ldlos 
vuiiail a iiroifrn an dnia do sn snooiidn nxln'iiuiln. 

Dans ill oas pai'lioulior oi'i la soooiido ^randoiir ns| imic Ioii'^mimii' 
intisiin!i! sill' lino oorlaiiio lij^iio ilroilo on (‘mirlm, roxlrnnilo do ooKo 
lonj^uimr, avoo iii({iiollii vario lo raiipori iliHoroitliol i|iio I’tm oimsi- 
d(U‘i!, ])i!ul, d'aittoiirs oiro iin poinl (]i}oi(toin|iii- I’ do la li;,'iio iloitnoo ; 
(il, iioriuiK! tiiio Himlo ooonlniiiioo siiflil, pom* doli'i'iiiiiior la jiosilioii 
du point P snr la mi^mo liKno. lo nipporl dilloroiiliol oorrospniidiim 
an poinl, P poni, ('•iro i‘(i;<ai'ilo o.otniiio lonoiioii tlo ooilo sonlo omir- 
doiinno. 


((Oninivoiis iiiaiiitonaiil. (|uo los doiix ^randoiirs oooxistaiilos .1 ol // 
puisKonl. vai'ior siiuiillaiiontonl dans doiix, Irois, i|imlro... sons 

iliviM's, On iimimimi dim uiilaiil dn iniim idi'inniiln 

ol 1 1)11 iililioiidrii |Kiiii' liiiiitn dn |•,■l(l|nl|■| iMilm nns l'd|■■nll'nls iiii l■|l|l|lnl■l 

dillin'entiid p, dn sorond, du dii (|iinlrii' ijiii 

sum itmi I'nnnlion iln dmix. (mis, .|uiiln.,,, vni’inMos inilninnidnnloH. 

Dims nn gmnd nnml.m do ciis, In m|i|,nrt Ini p nst niin I'niin. 

'>'■« '’"""'■los dnnl il d,'.|,nnd. n-nsOimlim 

(|m [imnd nno valour uiii(|iin nl .Idlnriniiinn |unir i;lmi|ni' systniin iln 
valours lUlriluinns h nns viii'iiiblns. nl ifiii vn)'i,> tivnn nllna nur d.^Kn's 
mson.s.lilos, Dana nnllu hypoll.iw, a, „„ ,, ,|„ |,, /, 

clov.onl ml.nunonl pnlil duna icna Ins ««„«. «„ pnurrn dim nn ..unlquo 
sorlo qn il cot ilSmorit h normspond un anul ayatiinin dn. valours doa 
variabloa iiHidponclantna. ol par suilo urio smilo valour dn p. Mnis aux 
ilivoraoa parlies do la graudour tl, on pluliH ii ana divom dlfiinniits 
nrimiiioul^ piU,ila, corrospondroul clivora syaiinuos do valour,* d«a 
nnabips indipondauloa, ol par oonabquoril on giniral divorioa 
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valeurs dc p, Los Ilmites, ontrc lesquellcs Ics variables devront roster 
comprises dans ccs divers systemes, dependront do la valeur attribiide 
a la grandour li\ e(, si !a grandeur H osf, toujours positive, cos limites 
s’otondront do pins on plus avccccttcvaloiir mem{3.Danslespvobl6inGS 
de Goomotrie ot do Mocaniqiio, Ics variables ind6peiulantes peuvent 
6lrc Igs cooi'donneos d’nn point mobile et Ic temps. 

Supposons, pour rtxor los idcos, que la seconde grandeur soit line 
aire, ou un volume; ct nommons R un point quclconque de cetto airo, 
ou do ce volume. La position du point P se trouvera detenniuoe par 
doux ou trois coordonnoos qiii soront Ics variables indepeiulantcs. 
Gela pose, prenons, dans la sccondc grandeur, un Element infiniment 
petit qui ronferme lo point P, et divisons par cot clement rcloment 
corrospondant do la premiere. Lc quotient obtenu diircrera gdn^rale- 
ment ti‘6s pen do sa limite, qui sera lc rapport dilTdronticl de la 
premibro grandeur li la sccondc, correspondant au point P. Ajoutons 
quo CO rapport diireronticl, variable avee les coordonnoes dii point P, 
on sera, dans boaucoup dc cas, unc fonclion coniiiiue. D'aillours Ics 
divers systcincs do valours do ccs coordonnoos, corrospondanU nux 
divers dltimoiUs do I’airc ou du volume quo Pon considbre, dovront 
6trc ccns6s eonnus, dbs quo Pon connaitra cetto airo ou ce volume; 
ct los limitos, ontro losquellos rcstcroiU comprises los valeurs clos 
ooordonn6e8 dans cos divers sysl6inos,scront6vidommontd6loi’min.6cs 
par los (iquations dcs lignos qui onvelopporont coLtc airo, ou dc la 
surface qui envolo|)pcra ce volume. 
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cnnlinitif dv. la mria/dr on dcx ranaldi's donf H dt juml, imr il, \ ruh ins 
da aa raiipor/ diffdrr/Hial anirasiumdaniix i) In ,vrr.i//</r ‘p .i/nli nr rrprr 
sa/ifara la rapport tpnm ohliant an divisiint la prrmn'rr praodt ur par la 
saaonda, 

('oroHaira I. ■ (Idiiri'vniis. |nim’ Ifs id hi m-i-iiimIi' 

l^'t'andiMit' Hn rnduisn li (iiii* .V iiii'siiivc niic iiik* I'rrhuiic 

ilroilii (MI noMrln', iil hi pi'iMiiii'n* {•I’andi’iir a imc iii.ih'.j- M i‘iiMi*i-iiin'(‘ 
H(ii‘ (Md.hi I’.mirliM. l.rs illviTsi's valfurs dii njji[nii'l diHV-iiMiliid j-nrn’s- 
[MiiHhinli's aux divars mIi'iih'iiIs iii!iiiiiii<‘iil (iclils di- la l•lll:,l:l|l■||^ ,s', iit> 
si’i'dii! iiiili'M (diosM (jiir Irs iliviTsrs valcnis di* la lii'hsili* fhin^ Ics 
diviM’s jMiiids ([iiM iTiiriTiiH* ri'Ki' InnMjii.iir, l.i |iMni(>nii di> 

<diH(|UM jMiiiil [*, siir la ipii' I'luj nuiHidi'ii*. jHMuia ddiT' 
iniiniM a I'aida d'miM smiiIi* I'oiirdniinn' ./•: i-f la drii'dif . iniM'iioii 
(KitUimii! do .r, |nrMi|in>, t‘•lillll niiii|ilt‘‘(i>iiii‘iil drliTmnicr jiitiir iiii iiidiil 
diMiiH^ P, (did viirirni, aviT la |Mtsi!iiin dii !‘. jiar insi'ii- 

sihliis. Dom; h* ilMM»n’'iiir V nilraiiiM la |ini|iii>.)iitiii Miivanif ; 

S dt{\ipH<i/il la lonf(ftaur d'tina lipur dnatr mt i mtrhr uit hopo llr \r 
Iroiwfl aonaeniraa ana nntxxa M, si In dvmitv rtant rnmplrfrnirnt dairr- 
mink an a/na/aa point |» dr la hn^nnnr X, n,rm nvar h pimtion da 
point 1* par dap^ras imrmiUrs, la rapport dr XI it .s', .n/. an d'mihrs 
tarmes, la damilA moyaniw dr la Upna, srrn runa dtx vtdrmx dr ^ ronrs- 
pondantps au.v dims points ipie ivnfrnnr h lonpnntr S, 

Corollairall. — (,on(;i’voMiii|in< la scriimlt' ?*»* ifdiii^i* -k unp 

aim A, iiu!siir(5(* tiur iiita rrrlitino aurrutu^ |diuu‘ imj .‘Miirhrs i*l la itrd- 
nii(Ma)gntndMinM'nui(Miinssiwl/r.oii«pnlr(k»siir(!f’||r<ttirrHi*(*. I.i'^ilivcrwcs^ 
valisui's (III ni[)|n>rt diirikiMiliid p, *:uiTOs|mndiiiilMit uwx diviM’^ idi-imMils 
inliniinfiiit ptildtH th rairo d, no soronl luUro (‘hofii’ quo divorsos 
vidours do In doiiHitfi relulivos aux divert |i«iiiU quo roulormo tudlo 
iiiro. D'ailloura la powilion do clmquc pqinl \\ ,*ur la mirfaro quo Ton 
eonsidiu-o, paurra um ddlomiiride ri’aide do Am\% rnmnUmnim^ 
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ii I'iiiili' ill- tli'iis I MimlmimT'. rl |a tlriisilc p sci'ii uiic 

iMlirliitll fiill(inui' ill- •nnninlMiiTS, liirsijiH*, |‘•|:l||| |■n||||1|^||>lM(>Ill 

«|c(i'iniiMi’(' nil {muiiI I*, varirra, avi'c lii |insiliiiii ilii 

|iiij)i( I', jiai' ilri.Mi 'i in‘.i-uMliii-H. Iliiiii- Ii< (||('•nlvlll(‘ V riilriiiiin In jirnjin- 
:<iiiiMi .siiivaiili’ : 

1 th\i!:,inun I ttnr tl 'tmt' mi furr ithtuv ttn tumrlu' siir lnifiii'//rxr friHU'r 
iiinititfii i' lint ///t/VM' I/, M Ai tirn\ih r'ltin/ muifiirfi'/iu'/if /Irttr/iiini'i' 
I'll fii’iiil P */< / nii<' I, rtHh ti\rr/fi jut\ilinii tin jiniiil V juii'th'i^irs 

/’/mviwAA'N, A- itij>iuiii /A ,\i I'l I, rn t/'nniris fi7//N'v, (n i/r/isifr 
tnnyfinif i/r li \iir/ti» f, M itt /’««•■ tf> ^ I'uffiii's i/i‘ riuTt'sfiinn/tinfi's (iii,r 
t/iif l I init 1. 


('(iinliitiii III. Pnlit c|iii- la -.n'liiiiir ;*ranili'ii|’ si' I'l'iluisi' itu 

vnliinit’ I* <r»ni Hi'lnli- (iiiiii l.i iu.is-, 1 * M. l.rs iliviTsi's vnliMirs ilii 
nijijim 1 ilillri «Mili«'l . •■•n i>*' |tiiiMlaMli-s aii\ iluris inlliiiiiH'iii 

|ii*(ih ill! s'liliiiiii' t , auh'i' li's tlivrrscs ViiliMirs lii* 

III ili'iisili- ri’lalhrs aii\ •Iivkih jMiiiiU n'lii'iM'iiH* I'l' vnlniiii'. 
!l‘aill(‘>it -H la {imhiIimh itf « lia«|ni' |hitiil P. ilaiis ri* vithiini', |MHin'ti rln' 
.1 r.inlf' 'll' tims • iMinlMiiiiiTH m‘!;m^iiliiii'i's ,r, \\ s, i»n iln 
IniiH i-it<Mil<iiuM‘>-s r, /I. */. Mil pMnTiilriiKMil ii l‘iiiili' ili' Iniis 

rimniHmji'i-". i|iir|> ; i-i lu ilrii-Hi' ;v si‘ni rnniiimi riiniinin* 

ill* ri's i MHrilMiMii'i's, lMrs»|si»’, rliiiil imi iin 

|MMti( ijtirii liittpii* P. * III’ i.ari>’r4. a\>*r la |MiMh<in iln [Miiiil P, piir 
ili’gri’Hi iMs>Mi^il>li<<'>, Umii* If llirfirriiii' V I'litniiiii' i‘nnit'i‘ la |)ro{>nHiliiH) 
siiiivuiih* ; 


P i/rup^tmtii /r l iiliuiit" ti’im ioUitr tlutii III mmur nsl .1/, xi In tlfiixilr p 
tie af? jf«AV/a, ilettrminte en t^hmjtie ninnl ffufi/coni/ue V 

tht mlmw i% flY/rif «rrr M «/« pmnf P fitir tkprtis imtwihks, 



fn itfiufres iirrmeXf let thnxil^ iiwyeniKf du 


tnm 


aum 



228 MEMOIRE SUR EE RARPORT J)1FP1!:RENTIEL 
Ea comparaison des el6ments correspoiidants 

a (il h 

(le deux grandeurs cocxistantes 

A el It 

pent donncr Hen a la formation tic run on Tautro dos doux rappoi’ls 

a b 
b a 

suivant que i’on divise le premier AH^mcnt par lo second, on le second 
par Ic premier. Or, ces deux rapports inverses I'lin do i’aiUro, aiirmit 
pour timitesj si ies 6r6monls a ct b vieinicnt h dt'ioroilre iiidi'irmiinonl, 
deux quantiles inverses I’unc do I’autre, c'i!st-ii-diro deux fjiianliles 
dont Ic produit sera I’unitA. On pent done, aux propositions pi'6cC'- 
demmont 6noncecs, joindre la suivanlc : 

XiuioaftME VI. — Si deux grandeurs on quanlilh c.oexislonl cl vanent 
simukandmmi, k rapport diffdrenliel dc la premidre a la seconth sera 
I inverse da rapport diffdrentiel de la secondc a la premidro , 

Observons encore que, si Ton dosigno par X, p. doux fnoteiirH ou 
coefficients constants, ct par a, b Ies olemonls do doux grumloiirs 
ou quantit6s cocxistantes Ji, Ics produils 

Xa, fib 

representeront les 6l6monts des grandeurs oxprimoos par Jos produils 

A /I, fi/i. 

Cola (* la limitc du rapport|. ou, oo qui roviont flu mdnio, 

le tapport diffirentiel de d i. Le rapport difrdronliol do lA ti r/I 
sera fividommont la Hnii^e dii rapport 



Ill': (lUAMiuciiits uni vaiuknt JiiiMi)i;rANi-:A[i':Nr. 

il SI* n'Mliiii’a linin’ au pidilnii 





Si I'mi ill's ('ai'li’iirs i/., / I'sl 


I iinili’, li* maitit* proihiii, i‘i'(lni( si 


■, . « 

/>< <111 a • , 

V 

I'l'pi-rsi'iilt’i'ii il' i-appiii't ililli'i’i'nlirl ilr A.l » on ili‘ A U (a//. On jumiI. 
linin' nmiiri'i' I'ln'iirn Ir (hnnivinr suivanl : 


1 til. mu Mi: \ll. Sinrnf A^ p. /'tu-trurs rons/anlXf t'f. a /m rapport, 
tli/l't'irntirf »A‘ tit ii v pifi/n/rnrx ou rfunnfi/i’x au .vixttotlrs' 

I, it. 

Ia's rttpjuttix i/iffi'/ rtitirls 

* 1 '* I ‘‘ ill* I it «//, iitOwi il p//, 

\rronl rrxprriirrmritl 

,x i. 

/.*. iSI. 

p p 

Jtisi|ii'ii‘i (tiMis iimiH siiMimt'H ihiiiii’s ii I’liinpan'r iIi'Iim f^i'iiinlours 
i*ii!n* rlli^'^. Si li's ^rainlrMirfi »|ut‘ run i*iMn|iart* Tmu* ii rsmlro soni nil 
inittilii't' ill* Intis, ill' ijiialn*. .... uit iiii'iin* ru iniinhn' 
nil nbliniiilni, niirlus mppnrls ciii]V'ri’iitirisi» ili* iiniivi'lli‘8 prnpnsilinns 
(jun iintis iillniis sni'i'UssiviMiiniil iXiililir. 

OliMurvuiiH il'iiltnrd ijin*, ni 

I, //. C 

dimlgiitnil lrni» gnimli’iirf» cni’xistaiUfs, ol 

«. If, c 

tnd?* lifluriuinU i nrni’spimdiuiU do oes grjiridours, tin aura idoiUiqiU!- 
tnunl 

(, 5 ) 


fi ah 

m» w tm 

e A (? 



i>:io MilMOlui: siui J.i: muuiumul 

Or, I'll siijipustinl tjui', iliui** i‘r*jii . i. ui. jij f, 

ilovit'um'llt ilililliltini* (mMH-', -m --jwn n-h ,4 ,ii s,( j , 

silion sitivaiilr : 

TtiwmuiK \ Ml. Si i:ittnJriif> >‘u ,i nui,/, 

ximnllaiivnii'iit^ A* Kt^tfuin lA/A-/* ///!. / .A m » i » , ,2 ig ,, , 
ti/i/iv piir /v ntpfutri t/ijliirfifii ! tif Li / s ^ , >l,iunrm 

fuuir pnuiuii A* ntp/uui tltdi ittita ! J> t<t nus ». fn; 

Oti (Iniioiilri'mil tit* la int'iiir iit.tuij i> !• iu» tpi* )t..(j . ;j||miih 

r‘in)ii{^i*r : 

■rm;iilil'.\ir. I\. Si Iiimintn . 4.. s n.V/(/ r/ 

ximutUtnvmnuJf- >u, t- Ai ./*//,(,>,• 

A'(7V/ Ir jmuluil rA-,v <A/A ^, ,.v Aii ftrv7«tr^ , .# /,< i. ./^ 

A( Sf'rotuh (/ A/ //n|j(r//*r', i/r /,j //;n«)y rn. „i> As j i j/,* 

r<i\'ont'(lcrnivn‘ A A< tirnun r. 

I.i^ ihriiri'tiir VIII i'iilnnMiM \nl. (Mhi> (t! h- 

I lli:(tiir:Mi: \. — htruftir imu i-.uir.nt rt .t-isfn-in umtifhi^ 

si I'm, rAi'wfr a i.t ttmuih-m 
iui,'lv- miinun fUfftrpHhri ilt' f,t jmt,r 

((UiiUvnl k imnfmrt tUffiirmtUpf ifr i.t pfrmpTY ?u trr.,fsJr 

Notn, - Kii wrUi Av% U ri Ii|, », h- a- h 

inilM'OgrHMtllMlDl 111 WU Pti 

in.>ino lmup« lour nippurl KUmrmHu^i ; h rr-r^,rm-^,,,mrnt. .t Ir r 4 pp.,rl 
ilillVirunlid lift III |in.ini<'.m grai(.|.,,ir * |a «.,■«, „lr «| , ..„.i«.l. « 

rfippucLiiitruiroiiliol cmiikIoiiI 
Colli [i()8(), i| p«i djiir t|ui( 
propositions suivanloss 


y ihowfiaiiip \ r-^dr'^bsi*- 



in: IH'.DX (illAXUKlMlS OIII VAIIIKNT SlMDI.TANlUlKNT. “JUl 

t) Hur frnt^o'iur ,n( tfimnfitr fiuwryfa/ifr C xfninf. i’nfrc iuuv 

thns' /(' ninnr /vz/./tr./ / vonsfunt ; c// z/’z/h^/v.v frmws\ I'nfimtinn 

('i) ( n/t 

vnlniinrni la suivtuih' 


I'ltinui Ml Ml. si t,s /V//I/HV/.V /////,7V7//zV/.v a, 6’ z/r 

(/. 7 M- ;-/VZ//(/i o/z y/y(i///zV,X z-(hTA/z////('v ,I rt //, \m'iV'XVMV7//r//^ rvz//(- 
/)z//V'Vv f/ H/(r //-iz/'wivz/r h// ////,////,>,: ( *, siwt tuilivvii.v dans n/t 

t'lijijinrt cityiv/fi/z/ jz , n- riifipufi Mtii ttussi Vi'ftti tlo .1 t) II; t'n 

d'uiilfrx ({‘nni-s, ( 7 i rntniiiwnt hntjimts rvijimlitm (tl). 

i Imi >ai|i|ior>iiiil (hilt*. li‘ itiriiiviiir \ II |i> ihiiitliri! ij. K'diiil 

I’l 1 iiiiilis iiM iiliiii'iil lii siiivuMit* : 

IniMUiMi: Mil. Si liS flidvi'f'nltr/s dr dru.v ^rti/i/lru/'S on 

ifunnli/ri; .1 ri ll, \ni I'rwnrmrtit t tim/unn’x it tmr Irtdsirinr linntdritr 
tm ifittinhlr f, ^tua It s ^nuidruix on t/mt/tii/rx ,1, A xmtnl c'f(({{i\s 

rv/Z/r fl/rx. 


l.iMi*.hh«niif% lii.iiiili'ii.uii la muimik-' iIi* |iiiisiiMirs ^ramli'ui's im 

f. //. /• 


.XoiniiiftiiH S I'l'lft* Hiiiiiiiir, !•( 


n, /*, , . . . 1 

t l||••i gniiitlriirtv mj fjinitilili's 

4 . It .... ,v. 

I'ailin fMiinmmiifi* ii «rn? iiinivi*llr* juraaiUtur oil r[tiiuUiit') k\ 

il»nl rdh^iHOui On iuiiJi hcmi tctulmnanl 

(^1 <S ss ,^4 /Z 4 " C “ 4 " • * ■ I 



MlllMOlUK sun l\i ll.VPI'OHT H 1 1 - TKHMNTI KI. 


.V u h ft \ r \ .. . 


X II h <• 
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niais aiissi 
(fj) 

(‘t |iiir sitil,n 
(in) 

Or, si i'dii coiiduil, (|un, ilaus rnlld ilri'dirn* rijiialion, li’s i'Ii’iihmjIs 

•I, ft, f, .... V, /. 

fldvit'iimiiil. iiifliiiiiiniil. pdlils, on nltliniilm, rii pajisaiil :iii\ lititili's, 
la propo.siUon suivanln : 

liiKdiiftMi': XIV. -- t on t'dlouh non si'ult'nu'iti /cv nifijuirts iliOv-- 
ventieh 

6, y. ... 

(kplmimrs (^rundmvs on tituuMs votwhftwivx 

■I, /;. r 

mais amsi k (liffht'nfkl ^ tk h ,\oinnw 

■ ( t ff \ r t ... 

a urn noum/k gmmkiw ,m A", k ,/,r)nn' ni/i/mH ,m /-■ 

mp/mH diffUmilkl ,/,■ /« mwm A i- /I -h f \ ... ,i h\ m-a >■/; mt'nw 
imps la snmm ,ks mam rapp„r,s ,l(//Arf.nMs ; r» y„'„„ 


(II) 


> a I S I y » 


Siippoaons Ji ppitenl .|ui), l;i smunit- X. I,.« Kniiiilpiirs .m 
quanlit^s 

•'f. fli C\ ... 
so IrauvaiU .'ospodtiviimont mi.llipliAca p.„. 

f*i V. .... 

Kn (I'aulros lermos, suppoKona ,,«« In grntideur «u S roppA- 

sonto uno (onoiion linAnira clc# grandeuM ou 



Ill; iiKii\ i:iu\iii:i ns ni i vaiiiknt sniiiixwiiMKNT. i!;i:i 

(lr(<'riJiiiH‘r par la Inniiiilr 


I'la) ^ / I ‘ ji/.’ i v/‘ i 

Si Ti'ii tiiiiiniii' 

>», ii, f, . . ^ ^ 

Irs rlt'liMMiI*. lit' . j,'r.miltMn h 

r r. . 

)'I HI \'iH\ f'lnipai.' fit. gcaiiilriirs till ipiaiitilt's ;i iimm 
iimivfllf i^iaii.lfui till tpianhlr A,.lttii( IVIriii.-nt snil / , tin (rtiiiviMM, 
rii i‘^.ii<l ii la Ini itiiilf KIM. It. <11 M'liliMiKMiC 

O U »/;*!»{.> V. ? . . . , 

inaiH iniHHi 

‘‘a • = 

piliHi iMi HiippM^tiiiii .Ian’S .'fill* itiM'iiifi'f t'ljiialiiini Irs rli'MiiMils 

•'f A, .. . .. I 


!fi‘ajipr<ii‘lif III iintf •!'* la hiinlf /ith, nii hi* IruiiviM'a rnmliiil 

ill lii |tr(i(i(<Hi(itiM 


liiltino^i \\ , ’ S} i ntf ftoti Mutriiirnf /rx riipfttirls <li(}V’' 

retihfU 

r f. . . 

(It* ptmifiirx grttmiitiift mt 


mm$ 


(htr mi 


i. H. t\ 

ii'itw mt(r^ mi 


l I »/f aC . .» 



?s « titw mmvelle g/'ii/t' 


? smi e^v/mme an 
3 o 



iiitv MiUioiuK sun ij- KAi'iMiitr iti i.;\ ri Ki, 

fonvlioti Ihwnhv de tons In aulrn, Umt vamnu- S s'r.rprim,' n, -.7/,,, 
hnc.iut'p. do. /ij i\ , . . ; rn sar/f ifn'mi ttutui 

V ! ;iA ) -jy t . . 

II (!S( linn (rnlismnnim'. .Ians In Ihn.n-niiii- \V. Ir^ r.n-riii-irMls 

A. It, V. ... 

|imiv(‘n! (■'I.i'o mi imsilil's mt nn^alir'i. Si, ji.inr (Km- 1.-. „ii 

suppn.sail. 

}t I, V .1 

in (linorimin XVI |nmn*iiil (■■iiiiKrt’ riMUinn il siii{ : 

lilWMiiMH .\VI. Si r,m , ■«/,•„/,■, ,„m will,;,,, -lit /,■< nin/wrl, Mm-, 
rcntw/x '' 


dt! dvux p:vofidfurs on timmiiin aw rishmtts 


I. //. 


mms cmsi h raitfnwt diffirvntwl dr hu- dt/ln nwr 
(1(1) 


v r n 


a un,nm.Hljrn, A. A- .In.nrr n,,.,.nr< 


, VI nun^xrt’ft 

la dipnnrc dn dvu.v uturrs rapputn dqfhmdrh K 

/tllK/l * 


aura 

in) 


frf/ijis 

rti fiiNr ifu'im 


« 3 S« 


quamont. ,m du ihtorAn.a IV. «.u. 
«voc lo i-npport ?. Done rdquHti 

(18) ' 


litin 





I)E DEUX GRANDEURS QU! VAUIliNT SIMULTANliMENT. 233 
entrainera toujours la forniule 

( • 9 ) Xa -H ^6 H- vy + . . . zi: o, 

et reciproquemoiU ccttc formule entrainera toujours Tequation (i8). 
On pout done cnoncor oncorc la proposition suivanto : 

TiiiioiuUiK XYII, — Si pltisieiirs grandeurs on qaanlites coexislant.es 
sont liees entre eiles par line df/ualion lirumre que.iconquc^ la mdme 
equalioti Uneaire existera entre. les rapports differentiels de ces grandeurs 
oil quanlUds a une autre; et rdciproquement, si ces coefficients diffe- 
rentiels sont lies entre eux par une equation Uneaire^ la nidme equation 
Uneaire existera entre les grandeurs donnees. 

llcmarquona onooro quo les formules (8), (12), (i(>), ot los I’or- 
mulos (ii), (r 5 ), (17) sont, tout comino les formules (18) ot (19), 
dos 6qiifUions linoairesqui licnt entre dies, d’unc part les graiuleiirs 
ou qiianUtea cooxistantes 

Ay By Cy ... Cl .S’, 

d’aulrc part los rapports din’6ronticls 

ffl, 6, y, . . . cl s 

des graiiclGurs ou quantiles dont il s’agit i» une nouvcllc grandeur ou 
quantite K. Par suite on poiirra remonlcr do la formule (ii), (: 5 ) 
ou (17) il la formule (8), (12) ou (i()), toutcominc on reinonte do la 
formule (19) h la formule (18). Done aux thdorbmes XIV, XV, XVI 
on pourra joindro les Llioordinos inverses qiii sont compris, coinme 
oux, clans Ic th6or6me XVII, et quo nous aliens dnoncor. 

Tniiioate XVIII. — Soient 

Ay By Cy .... 5 

plusieurs grandeurs ou quaniilh coexistantes^ et 

^ . , . a, -6,,, y, ii',;' 5 ■ , 



‘i:m Mi'hMniMK siiu M-: haim’ohi' dh-fkiikntiki. 

k\- rappor/x diff'm'.ntivfs dv fvx tm-nirx p;nfiidi ins on iiti.tniui s vompinirs 
a une. nom'tdk ^nuidiuir mi tiimniiir (vw.rrv/i/zj/r A . ,sV A- nipp^tri i/Z/AF 
rvnlud <; r,v/ la smnmv dc loux kx auhrs y, A. *•, . . ., hi Lirmoh nr on 
(pmnlilo S xtn'H paivillmivni hi sn/nnif ihs i;niin/i nrx on i/mi/ain's 
/Ij //j A', . . .. ICn d'anh'vx ft'ivnw^ l^'/ptiif/on 

V -< I I . 

entrahera I V///w/fW/ 


Tuiitnu'vMi': .\!X. -- /,r.v mt'mvx rhosfx t'lani posor\ tpir dnn\ /r tht'oik/iu- 
prm'dt'iil^ xi h rapport diUi-rmttud c s'raptimo rn foto iton liorutiir dr 
Unix hx inurmy la }^rniidrnr on S s'otpiimrni dr la nu'mr 

mtwnkinni ftmtUion lintUdrr drs ipiaoiiti'\ I, /^, f‘ ,l',ntlrvx 

imiwx^ la formnlr 

S l x I- \ t : , . 

imlraUimi la xidvanir 

•V i ;i// t vT t , . 

TiiKDiii'iMn XX. — Soimt 

I. //. s- 

trois frrnndmrx on quaniiln roexistantrs, ri 


3 *. V 

ks rapports diptmikh de ces mi»nm ^nmdnm on qimnfdr., romparrxs 
a uim grandeur on (pmnliir coexistfinte h\ Si h rapport dtff^rrnftrU mi 
la dmrnve des demv miirrs oc /« grander oa rpmmt/r S smt 

parrdlcmml la diffdrunae desgrandmn mi tpmtmh A n ft. Hn d'anttrs 
termes, l'4qualion 

mtratfw'a Nquaiion « » I 

S^A«^lL 


Ursquo doux grandeurii au qumitltiii 
ft ana vai’inljlo a? ei ft wm foncMon jp de iee|li§ variabk, k 




Ill’; iiKiiv (iit AMii’;niis nni vamikn'I' simpi;i'an|';mi':mt. ’■sm 

’I’' I” ’’ v;iri;il,l,. rsl imVisr ni i|ii'(,ii 1;, 

(Irnvtr ilc la runrlinn oii h* nu /'/irinu i/i/lirctitirl. 

|.<iisi|n<- ili-iiv ^raihl nn <|n:tiilili‘'s ninxisliinlrs .s(‘ n'ahiisiMit nil 

|iroiliiil tic ft vai'ialiiiw .i\ v, ci a inic riHic.liitn dc ccs viiriahlcs, 
ic raii|i"i'l (lillci’ciilicl th' la rniiclioii ^ iiti iinuliiil .rvs . . . rsl prcci- 
sr'iiH'Ml cc tjirnii ixHDitic ia </«W*rc,/c/W/v;/Mlc la rnntdioii 9, pr 
par rajipiirl ii i'i‘s varialdcs. 

ll'aillcnrs, pniir i|nc la variahlc .c mi |c pniilnii ,i;v5 , . ni, la I'lmr,- 
linli 9 lie it' 1)11 lie r. 1 , a, )'e|ti'cstai(fMi( ileiix j:{i'aiiileui‘s rdi'xis- 
laiilt'H, j| siillil i|iti‘ la tmn'timi 9 s cvanmiisse avec- la vai'iaiile a’, 
111] avee les varialdes i', \\ s, .... 

iNmis IcniiiiiiTKii'. ee p.ii’at[iii|ilic eii ilmiiiaiil la snlnlinii il'uii prn- 
lili'iiH* flmil iimi*' lermi^t phis (aiti ile iimiiiirciises appliealimis. 


['imiil i Ml . Stilt A tutf tif tniiiruf liiiifiHtrs piixidvr, </(in( r/uifitit' 
r/t'ffu'nl I'itiir ifii/tx ftn mi fifiiMntix xni\\ iu rr tinr int iilnsiritrx vuriuhlvs 
inili'fir'mliimrx i <7 yae, I>mn t luitjiii' xYsivnu' i/r ra/citrs lUlf i- 

hurt's it ITS niruihh's^ //■ M/^yi(»/7 liiljnrtilirt il'iinr SiTnmh' /^ntni/rni' 
(III tjutifitiftr S a hi itiTniurr, mt unr nifriit itf/i/iiir rf (/rti'rniiuvT^ t^in 
rant' «irr r//r juu th'arm luirfisihfi's. (hi ilnntuith unc mt'lhiuh' tjui 
/iinssr S(*/rir li ('tih iilrr ht ^^i titiilrur X, tnrr an th'^rti iVnjtiiro.vwmliuii 
itussi ^mfui (fur I tui t ituilm. 

Sdliititiil. Un verlii tin lliemeiiie V, le rapport 

s 

A 


snrit, rinn^ riiypuliiA^i* atlriiisics luit* iicHyalnirM ilii rnppori p 

cmTdspuiiiimiiew ii In j^niiulciir A. U» jiuni ili»nr, pmir ruiia da coh 



S 

r - ^ 


«u, eo qui pevi^fU au mAm<‘, 



ii.'iH MKMdl UK Situ I.K llAI'l'nifl H 1 1 I'KH 1, \ m.;i, 
I’iii'dilldiiKMiljsi I’lin iMtiiiiiir/i ini i'Ic'iikmiI tlr A ,r'( a 
( hull, ill' ,S', riiiii! itus v;ili'iirs ilii i':i(t(Mii'| iliUV'i i'iilit'l ‘■'•H'CHjMinditnlis ii 
l’(‘l(!MM‘nl /■ vArilinM la iontiiili' 


{.() 


f,/.. 


Miiis, si f*t‘lr'MM'n( /■ iln-i'Hii ilaiis h-*. -i-im, 

iliviii'sns vali'iirs ill- p nin-is(tninlaii(cs it n-I I'li-minil -.r- iti iIiiiimhi 
lilies lies iiiKrrs pile ili-s varialimis ilc pin-, i-n plus p. ii|,-s ,l,.s v.u 
iiiilepeililnnlrs, el, i-n riii»stMiiii-iin-. n-s iIimms.--. \alnu'. titiirriut p;,,- 

itillei'er eiilM- i-Ihis de i|iM(iljli'-s iuIVTimri-s a [..iM iiiunUri' rlniiut- i, 
DoiliMilnrs, (Ml pri'iiaiil rune i|tii'|i-uii(|ur trenlir riles pmie Li valenr 
lie p (|ui (levra siilisrain- ii la rm-iniile t mi t. .,ii enniiiirlti.f siir lu 
'l'*-viiiie ri'i’ene ilniif la valeiir imnn.n.pie ne ilep.ivseia pas |e 
iliiil, 

tf., 

liela pose, ilivisiins la Ki"inileiii- K eit eleMiriils 

'h'Mt eliiieiiii soil asstv. pelil p.mr ijiie les valiMirs eMrrespmt.lanles tie a 

iMr.'ri,.uiT. iMi I, I,,-,. «, 

I-"' |u..|, I, wv.ilrnr.tl.. 3 

.■! I,. 

, , 1 .. |„ 

■leiirS, i, r, -I, .U' ,IH,. KrinMlxiir K. I.« ,1.., 

pi'oiliiils nirim ralciili-st, |,ar ii,, |„ 


P( t Ptkf i , , , 

roprGaeiiifil-n uno vitlenr ap|iroidii!0 do S, vi eii pnsaid 

on coinrnettrn 
do la forrno 



Ill': (IIIAMU'IIMIS OlH VAIUKN’r SiMlILT.VNlUlMNT. •iliil 

(•'(‘sl-a-'tlin' li* |>!’«uliiil 


M /•.!/., s ... I .• K. 

IV',|u;iliuM ( ■■■. I, <|iii r,.iiniir;iil hi viilriii- i.xiicd. ili' S, si I'oii |iihi 
vail cliui.^ir cMMivrnahlrrue'tJl [j«s nif|'(ii'iriils 


pi. p! fi„, 

roiirnii’ii .‘ii'iilrtiH'iil Mill* valcm- ii|tiirn.-hrf ilr S, si I'mi |in>iiil piiiii* p, 
I iinr t|iit‘!t‘imt[iii' iliw vuli'iM’s ih' I'oiTi'Sjtnnilaiilcs ii I’l'lr'itii'iil /‘i, 
|tmn' pj 1 iinr t|iii'l)'»iiinih’ ili's valriiis iti* p (’iirn's|HHtilniil('s ii ri'irrtM'iil 

^'■3 r*" ilrs \alriirs <h‘ p «*oiT('s|Hinilaiih's ii 

ri'iiMiiiMil Mais, iMi prntahl pmir// iiii nmiiiIii'i* sitl'lisaiiiiiii'iil ^n'aiitl, 
cl piMir 

A.. /... ... 

lies rli'iiinilH siifliHitiuini-iil prliN. uit liT.i iililaiil (pl’nll vniulra 

tc ntiiiilin* c, I't avt‘i‘ Ini la tiiiiilc t K ili* I'nTt'iir rDininisc : cl, par sniic, 
on I'lMhlra lo «li-^ro •rappro\iriiahiin j*iainl qii’on voinlra. 


('(ini//tiitr L l.a rcoiiiulo ('j!’?') liMiriiirail i‘io*on' nor vah'iir (res 
a|ipnii‘hoo »lo la snioiuo S, pmir ilr iivs polili's vah'iirs ilcs rlcimnils 




A 




HI 1 on pronail pour I'ooliii’itMii ilo t-i(ai|iii‘ I’lrnK'nl /*, inui plus rniio iIoh 
valiMirs ilo p i'Mri'i'<«piinilaii(oH ii ri*l i’'lriiioii(. iiiais iino ipiantilo ln''s peu 
dillVronto di* ri'=* Mirinos valriiri^. la »liHV*n*nri‘ olanl assiiji'llit* a 
(kuTofiro ititli'iiiiiiMoitl avi'O I'ohnnoiH 4. Kii ollVt, si Ics cocriicionls 
ilaiis la fonniilo ( ya j par 

pi. pi. • 


son! allt'rrs do lidio sorU* <|iio, piiiir di's valours du 


A’j, * . . . 


h la varmttnii de cbai|ua cuoflicit'iit davitninc iido' 
ri0uri h un ipfet pidil nombrfi t, la valcur do S, tUlDriiun^'c par in Cur- 



MKNUHHi: sr ii I I !M } 1 {lii I t IH 1 1 1 I 


inilh’ (nillVi'I.J cUi' mi* tiJ.- W , ^ . «|ni' v( 

viiviuliim siiil iulrni'iiiv an 

= ■ i, ' , • ■ h 


Or ci'lli' ilrniii’iv variidi«‘ii «!• vn uis 
iininlin* t s»'ia iiii inrmi' !«» 


I-,,; 


1" SjM.UMf Il> 


('oi'ulhut' tl. !..i l•>nllnlf' * • ? j. MSrji^ 
aplii'iM'liiV <ii« la s I' Mu it.- < {<wd' 


» .-i' ■••z . nji. {ri'% 

■ I- i5?; ’I i, , 


si, ililiiH It* rail III ill' n-li *• *iini>M 8 * , ?■!»« ..r? Ak ii ■ H'i'. 

HISS (||*S l'|t‘{llt'ilU lilMlt >1 3 4 ■: 

isiiiis s'a|i|iriM'tial iiiil<-liii>ini*'nl >Ia iTn } ^ |i 4 ' < n ; 
iKiiiilirr /I. i'iii i‘ir<-l, iMniiinxii’i 


4» 

I ill) 




Irs Millie H -...MuHr I . k 

Vilh'iirilt'S rniinm* par IV.|suif»-M» ■* ■: .« t^rmr 


is( |Mmrni rlri* r<‘|iri’9iniirM par iv p* 

Or rti jirmlnil (li^rrntira m 


». mi, qiii ritvmtti mi mHm, 

nuiiihro n. 


Coral/mn? HI 


(loiilj, (in 



*ls- » fl Jiji.' tl.« ■» 4'''.«‘Tfi*ii«va)tsI«*S((||J 
t >isr »■ *■ jHujaif 


S'3 sr» fl'u'fi'j 


«fi stiittiSisiiKf" 




UK in;ii\ (iHANIllCnuS t,Hf! VMtllvNT SiMlir.TANlUlKNT. aAl 
lih' S •) hi /i/v7//(VVv', tthfit^ni urn' vtihuv ih'tvrminve //«f vartv aveo rllea 
jHir ,h'!;n's inwnsihh's, wAtr.v, /»■/»/• ath ulrr S mri' mi ih'i^/r (I'npfinud- 
/luitm/i mtsKi pruihl ifm- I'mi voinhui, m> ptimru sv etinlfiiii'v ih' imrfa^er 
hi priinih iir jhisiltvi' is ch tdt mvnh sulpmniniiutl pvlils 

/'(• ^' 3 . 

puis fA' ift tuuir a in /mmuh' 


( »') 




ihius hujUvUr rlfitiim' i lriiu iil h iiuru pour riu ffiriiuit oil I'mu'. ih'S rtihufx 
ih' ntn r\pnnihinti \ t't n / rlf im tif, mi t/ti t/uii/ts mit ifiutnlitti pen 
tlijh'rt'nh‘ »A- I'mir »/r rt'\ ntfrun, hi i/iffrirtuT I'litni ussujvdir'i) (huroUtr. 
uuh'(imm -m I'virimiu ,(/(ih/ii//x y//,-, thtns It: at/rtil tie lu /'vv//;- 
tlt'ui' S, uu ptuiii,! /iitir iih\/mrinni ,lt' ipit hiues mix thw eh'/nrulx 

fu 

pntimi ifttr hi siutimr % <l*''i tdr-mnih umix tlenuixxe inthdinimi'nt awi'.- ' 

i'tuwlhiive /. Si (ini’* |i»«» 

/... .. . A,,. 

mi lilt iiiniiH I'rii V jIuiii iui Mi* r.nl juis ittis[r;ii*iiiin, i|i‘vii*inu’ii(. f'^auXi 

*'11 par k h'lir i MiiiiiiiiiM', mii aura 


(MI (ill IIHiilK 


A K. 
u 


A -tK #* '. 


X, (Irt^i^naiil la jiMiiHiM* i!»*h iiiiiis; rl, pariiiiitr, in rMrmiili^ («u) 

•Iniiiirra 




ou du 



■m AIliMOlUE SOU L15 RAPPOllT I) IFFEUENTl liL 
la valeiir cle p ctaiu cclle que determine rcqiiation 

P = ~(Pi-Hpa“i---.~i-p«)- 

Or, en vertu tie I’equation ( 25 ), la valour do p .sera la somnio dos rap- 
ports (liHerenliels 


Pi> pj> 


Phi 


flivisee parlour nombro, ou cc qii’on nomnio la iiioyerHJo iii’ithnirdifjiio 
entre ces rapports. Ellc sera done inforienro an plus {^niiid dt*. oo.s rap- 
ports, et si z clecroit indefinimont pour dcs valours (n-oissaiitos do n, 
on ponrraendircatitaiUdaproduitpx. Done alors, pmu- do, j^raiiilo.s 
valours do Vi, la formul()( 2 /|) sc rediiirasensildiiinonta la rormiilo (u’J). 
On pout done 6iionccr cacorc la proposition suivaiUe : 

TiiEonilME A'XII. - Us m^mes c/ioses kmi posks (jiia dans h tMo- 
rimextx, pour obienir?, emo m degvd d’ appro^vimadon aum gmml 
on voudra. on pouna conlemor do partagor la gmndmr K m 
timents suffmmmeni pails, pdsoiem tons ligmias enlro eua:, A remap- 

‘pndc <,uelpies.unsdontlaso,wne^decmsse inde/inimeiU, landh 

e nomkciolal n dcs iUmenls igaum dedent d,t plus en plus ammldniL, 
puts ae calculer n valeurs 

Pi> pj. p„ 

conespondanles a ces n^aes mmenls, les differeuces dla.U assujeldes A 
decrotlre indejinimenl aeec I, el enfin de nuiUiplier la gecindeur Kpar la 
^n«c amhmilique entre les quamilis 

pH- 

Pour monti-er iino iipplicalion dcs tlieoremes X\I mi VYir ■ i* 
rons .me droitc .natdricllo don. I-, l„ 

la.)uoHe on ait concenli'A ' ‘'«sign6c par II, ol sur 

rapport dirr6renliclde HU 

, 4 U, ou, on d auiros temos, la cionsilo dc la 



UK lilt \Nlii;iiHS (.UH ''MlIKN'r SIMlIf.TANl’:i\IKN'l’. afill 

■ linili- [iniii' Ir jiutiil I* ilniil I'iilis.Mssr csl n, silpposoiis 

(jiii- lit ilrii'^ilf p, i‘|;iiii toiti'hiin (‘Diihnui' ili’ ftiHc iihsrisst!, viiriti I'li 
t‘(jnst'‘ijiH’iin' l•ll(' p;tr iiisnisiltlis. I.rs i|ii!iM(il<''s 

piir 

tliiiiH rnrniiilrs ( ) i>| ( ■vi ilrvi'ntil rc|(rrsiMi(iM- ri'<oiin'iisciiii‘nl, 

Dll ii Iri'S jii'ii pifi, lt'*i viili'iMMli* hi iliMisilp l■(lmspDml:lll(^^s ii ilivcrs 
pDiiil^> 

IN. IS )'.o 


I'l'sptM'livi’ilH'lil 'nihirs Mir ili‘N rlrlMDlils ttii ilH‘p[iHlK, niuis hill- 

jtiiirs ll■l•s itflih. rlr hi lDH^tnnir M. Crhi |Mtsi\ li> lln-Drr-inn \\I riilnii- 
iirra rvitli'iniiiDiit hi pi'H|iH'>i(lDii .siiiv;iii|i< : 

II t'fufif ill iiuti’jtvur il unr tii'nilr tmiirriri/t siit' liitjtirllv. lr<ui\'0 
voiivi'htiiU' titir’ »r/Ytit/tr /ninsr w A/ lA'/rv/Zr* p /A' rvY/r tirnilt’ I'st luiuniic. 
(■/ ^Av»77////irV fu t'Af/ryf/r junfH 1’ dr Ai hn'^unu' II, r/ vtint'inri'la jiosiiion 
(lu fftmd I' juir lirf^rrs unrn\tii(r\, riAtr.v, fuuir ohli’iiir hi ra/riir lir hi 
miissr* Al tUf't' ii/i liri^rr li'tip^ini i iruiititui titissi ^nitul (ji/r /‘unriniilm ^ Oil 
pniimi sr i ofih/iirt i/r juirhi^rr in hm^urnr M vn r'h'mt’fils' xnffisiimmcnf 
priltK 

fff A,, /<„. 


ItUlS tlr ITi ourtt it it! Julliililr 

M f*iAj i Pfiif t I p«A,i 


tlttns hifiU'Ut’ rfitufitr rirnit*nt h mini pnttr ntr//inr/il mi in dvnsilH von 
rnpuntiunfv m i'mt (luelvumiur ths fniioh dv cvf Hvmvutt on n/iv i/naniue 
ftrx jnm fi((prrnfv dr rrtfr la diffrrrncr etmd mmjHlitt (i dkroUrc 

ind^/hiiimiil m rv Vrlrmrtd lui mhvr, Ajnuiims ffur dans A* cidmi dr tn 
numr AI im fmnrnt faht nhsO'rir/imi de i/itrifftirs-nns drs rfrr 


Aj, A,, .... Afl, 


pmimi 



amis demiisse ind^/im 



2i2 MIJMOilii; SQU LE BAPPOUT DIFFERENTlEt. 

la valour do p otant colic que determine I’cquatioii 

P = ^(Pi + P,+... + p„). 

Or on v^tu do l-dquation (^5). la valeur de p sera la sommo dos ran. 

ports cltfroreiUiels ^ 

Pi> Pi. p„, 

<iP'is6e par Icur nombre, on ce ,,„-on nomme la moyonno arithnuHinnr 

™ 

pon,. Ptaixdccrou,„dcfin.mcntpom-dcs valours croissanLcs do 1 

on penrra on d.ro autanl dn produitpa. Done alors, pour do Brandos 

■ ms ton, a ormule(2/() sereduirasonsiblomonlalaforimilo(-’n 

On pout done enoncor encore la proposition suivanlo ; 

XXI r - Ar. chores Ham podes gue clam h thi-o. 

nto XXI. pour cbtemr& a.ec un <legre dapproccimaUon aussi pamt 
<im on voudra, on pourra se conieuic.r de pccrlagor la grandoctvc ra 
d ements sulJkamment pclits, gnisoiem tons dgaux entre cuco, d te.eep. 
ton do gaclnues.uns dom la somme x decroisse indPfuumem, landis L 

pZt'LTl" '"t -^pl'-consMrcM, 

f)uu ae calculer n valcurs 


Pi> Pi, 


P« 


^ganx, on epa dn , noins different iris pen de. n oalears vespeoiinmem 
correspondantes d ces mimes elements, les differences Ham assujeUks n 

deoroUre indefinimenl aoee 1, c, enfm de multiplier la grandeur Kpar h 
moyenne aruhmiliqu& entre les quantiles 


Pi> Pi, 


P«* 


“PPl'cat'on des Iheordmes XXI on XXIt, oonsidd. 

'onguauf soit designde par H, el MP 
quollc on a.t concenW one certainc masse M. Soit d’ailleurs p Jo 
rapport d.jrfirenlicl do M it, H, op. on d-autros tormos, la donsild do la 



in-: iH'iiix i; II \ \ I) i:ii Hs oiu vauiknt simhi,tani’:aiI':n'|‘. yvii 

ilniilf iii;thTii‘llt‘ jinui- Ip imitil P ilmil r;ili>;i'.issi' vM n, (>1 silppiisdns 
tpip hi ^ll■llsilp p. ptmil r.iMpfinn l■llnliI(Ul' dr rrllr ;iltsr.issr, viirin I’li 
(-niispt|iM'iiPp flip p;ii' dr*'n'w iiisi'iisilili's. I.rs ijiiiiMlilrs (lrsi;<iiPi‘S 
p;ir 

ilniis li‘H Inrniiilrs ( ■''* j rt t ■•'i i, drvi'itiit i'r|iivsrn(rr i'ip;iniri'iisriin'iil, 
III) II lrip» ppii pi’P”*, Iph valrnr^ dr hi driisilr riiiTCspniidjiiilrs I'l divrrs 
pdiliN 

!’.■ IS P... 

rrspi'pliv rmrul furs Hii t drs rlriiiniN r^au\ imi inrj^iiux, iiiiiis Inii" 
lit'', prlit'-.. di- hi 11. Crhi |Hisr. !r I lirtiiriiir \\! rillrili- 

lli'ia p\ iilriii itiriil hi jU'npnsitiuM : 

]| vtiJ/il til if ftnr ifniifr /nulrnr/fr siir luifiirf/r .vr Ironvc 

vniu't’iitii't' itH*' iTf /ill nr Nitiur M, si A/ liriiiilt^ p ifr iT/lr i/i'iiHr I'sl ron/mo 
N t/r/ri‘nitiin‘ rn i ftiii^iir fint/i/ p ifr in itui^untr II, r/ I'nvfr lu pimlinn 
till fuun/ I’ jttu ilriiirx iiniu\tf»lr\^ iiiitrs\ pint/' iifUr/n’r In riifriir i/r A/ 
M i/irr It/I t/r^i r if'tippm.i ti/miioti aiixM pnt/iti ipir f'o/i rmtilnif on. 
pmurtt sr I’tin/i it/n ilr ptiv/np^n' In iiniptirnr M r/t rlrnirn/s su(lisnmnu‘n/ 
jwlitx 

A,, A,. /»„, 

puts lit’ in nm tr t) In Jnnntilr 

M frf, A, II f/, A, 1 ... I 

dam liiipii'llr t'linifnr rdrmrn/ li tinrn piuir nu la dvnsi/f! tuir-‘ 

irspmida/i/r ti /‘an tpirh imipir drs pntn/s dr vet Mnvnl^ tm tuw /ptandle 
ttes prn dijf 'tfrrnlr dr i r/ir h diffrrmcr clml msnje/lw h ddmiUre 

indefim'mrnt inrr I'idrmrn/ htt t/n^mr. Ajnit/mis /pie dans fv raltad dv la 
nmssp M tm panrrn fairr ah/rnr/ion dv tptritpm nm dvs vfe/nvnts 

A|, A}* • > 1 > A„, 

pm/mi la samme % dm Mimenm amis demmsv indijhmiml avec - . 



2'4 MlhMOlHK sun LE RAUPOHT DIl-’ElhtKNTlEi, 

Si Igs elements do la longueur H, ou du moins tMuix (i(^ v.on oiriiii'iils 
quo Ton n’omet pas, devicnnenl cgaux enlro cux, on pouri'a raii^n o(nn- 
cider 

Pit pit • ■ • ) Pii 

avec les valcurs do ia dcnsite corrcspoiulanlos aiix pniiUs 

n., .... i>,„ 

qui repi'esciUent les origines ou los extreuiitos dos ('‘l(‘moMls Agnux, 
c est-a-dirc a des points Aquidistants, iriais l.n>s i’iip|n’oc.lios l(is iiiis dos 
aufres, et sitii6s sur la longueur U. D’ailleurs si, on(,ri! los (^xli'oniitAs 

de la longueur rr, on place dcs points (ufuidislaiits, eotio ligno [khutu 

etre par ce moyon divisee cn elements qui soient tons ngniix (uilro imix, 
outous6gauxal’excep(iondcsdcux extremes, o.l qui poniTonl Aire 
supposes inf^ricurs aux aulres; et comme, dans cotta d(MMiiAro suppo- 
sition, les el6ments exfremes pourront Atro Avidomincnl rnnis, lour 
somme6tant trfes petite aussi bion quo ehacun (roux, il ost elair am 
e tiuior^ime XXII onfrainera la proposition suivanta i 

II ^tant la longueur d'une droile maUrielk mr laqmlk m 
concentree une certains masse M, « la densik p de emo droile est vonnm 

point par degrh mscnsibles, pour ohtenvr la mum M avoo m ilemP 
mro.y.onausngrandt;ueronnourlra. il .mffira tlo parUt^Z 

<iSc«co 

z zz: 

3oi:Jzr “ 

gina ou auco ecolremMs ties ilimmils dgauts. 



|)K (IIMMlKUMS V A III KNT SIM H i;i'AN lai KNT. tiA!i 


11. 




II.MIN Ijiii viiriiMil |irii|tnrl i.niiil'tIriinMH I'll 111 ' 

a I’ii'ihv. ii .lirr iin i-aii|..,rl n.iislai,(. snni Hih's pronnriron^ 
nf//rs. 

i-:ti v.-nu .1.'. (hr.Mvn.p^ II w 1(1 ,ln i.ivuii.-i'imriiKnipliis lum s.Mila- 

i^tj/rfinnri i/nu i.nnu/ivrx ptopur/in/i/tt'/lrs /Wr « 

.i.-rv r.uixiutii ,ir n\s wt^/n^x uiais tin 

|||||S, SI fr ni/iptirt t/ij/i t riifn i i/f i/r'ti i f;ntni/riiix nu\vtxfii/il('S rs/ un rap- 
pm t i , ITS lit'n.v snout propnrtioiint'lli's /'////c a I'iiiUrr, 

1) itilli'iiiM Ir iiijijiKii il illri I'ltlii'l tl»' ilrii\ ^raiiitiMirs ilnniini's A t'l li 
I'sl .‘.■ilaiit.'int'iil in. rapi-Mil .-..fislaiil. l.>iS(|iir i, ,|,.nx rlrtiii'iils I'-^aux 

tin I linn IniijMiirt i|rr, i'li'iii(‘iiK r^aiix tin I'anlrt'. ICii 

t'llnl, 

•*. y 


tltMix vall'tifs till rapiMul iliiri-iviilini .In A «•( H, iirnpns ii rniirrsniiliT : 
I" la liitiili' lilt ra|i{iii|[ ilr ilniix i<liMiiniil*> ■‘Mm‘s|ifii)tlaiils 

•I I'l ft'. 


'J" la liiiuln ilti ra|)|t<trl .In ilmis aiilrnn nlniiiniifs I'lim'sjHintlaiils 


Si ri'ijiialimi 


t» »’i //, 


ft ft 


I'hlraiiin luiijutir.* la i*»nvaHtn 

«’ ■ it, 

(|Uplr(iit? pnliln qiir srtil la valniir luiiiHViqun iln A, on on oont’htra 



puis, cm putMol iiiu 



MKSKlIltK sril I.i: iMl'iMilI I Dll I riii M ,, , 
dll pi'lil (lixh' riiniiriT li* rlirttn-mi- '.iin.itif : 


■MK 


!• AVW/^Av//« 


t n//rx/inni/ffif ,/rx rlri„vnt< ti^au i J,- 

'''!' "I'l'".'""' ’-"I „„ ^ 

‘I’'''''- '>mlliU,.l,- ,1,^,,,,^, ■ '’‘'I"''- 

siijnli|ui'li(ursi.v,.||,|,|,,s. ,1 ,,,, 

<IM «iii( .|U,. 1.-, „„ 



, '' 

I''""'":'"--'- — 



.loMl .M .U„ • 

"'"'I" 

axn 

I,.,., 





cm rZ/Tci/ze 

pnim mm, 6 ‘ “« 


Mt tt.rr 



IIK MKIi\ MMMUailts nil, VXlUICNTSIMIlITAMhlKri'. 

I,. 

' la I, as,, ,.-,.s,.;,,|in. a, Tav,. lur 

'"'i;":' 'l•^rianKl,.,,l Ms 

""'V:;";"'''"':"""' s;„.cav,. 

Mnnlsa,,!,, I, ,...s .U,,,,,. 

' " " 'l''i (l,.s a„Kl,.s I’.Kanx 

|,ani,. I',,,, i, ,|„ 

" I""":""'"'"" hasas 

II la 

A. 

s. la has,. , 

"''I"'"" ;'"' „i,„: 

..,■,„■.s 

l-i-Msi.il,. van,.,.,, la.nlis I',.,, ,|„ 

: :7 
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-iS iM^MOIRE suit LE UAl’POItT D I FEE It KN'I'I 1. 

(igiirosdonncdansan plan on dans I’espann; (U il’dit can In' livr. nrl. 
Irairerneiilclioisi, raenons des rayons vnctniirs n (ons Ics poiiils .In ■ 
tinne, Si CCS rayons vecteurs varinnl Sinnillaiinnini.l, .Inns tin rn|,|.n» 
Jonne, on olttiendi’a nn nouveau syst.iinn do points ipti noi'r..sp„r.,lr.„. 
respeclivemontaux points dn premier! e(, le.s detix syslin.ins s.t.m., 
precisementcoqu'on appellc deux syst.imos WVn/./n.v,' In n,.|,(r.. ti„. 
olant ce tp, 'on nonimc cen/re * W/Wr. D'liilienrs, v.Tdi du 
'Ooremc V,„„„seulomonl)adroi(e,,uij„indra .leiiy points .In 

u^'^e,„oso,.paraliMea la droite ,,ni Ins poin.s .n.rr..,. 

In r I ‘on'rr’' T" ■‘'■-'f” 

res I " ™Pl.ortd»nn.ided,n.x rayons vntdonrs ,:.,r. 



angles formas do part etd’amron')rV'’'?*r’ le* 

enoncor la proposition suivantc : ' ' ‘ "" 

«U', /« angles homologL^]T '<■<> Omnls soul soiiihlahfes oMrf 

»■» .urun. liiiiraTot""*,"”" .'"""i'-. 

dans le second syslime sur sitin!* 


ngtiu d la pro- 


dans le second syslime I'oniolofftn,, 

ntite. "" ^ocoade droiin InnnoJ 

Cora&jre//, _ 

poinlsdu premier syst6inc, Ic tXiiX'^*” 

PP'ntsporrospondanls du second si '«« ‘roi* 

ai les Irois dMles, monfe du^J^-r syaiillj* 
trois droites homologies so" t ” "« 

« es.soiuporpondi.yj^-^ 



DE DEUX GRANDEURS OUI VAIUUN’r SUftlETANliMENT. 240 
liomologiie, c’cst-a-clire sitiieos dans iin secoiul |ilan. Done si un plan 
renferme divers poiiils on diverses figures qiii appartieiinonl an pre- 
mier sysfenio, un autre plan renfermera Ics points corrospondanls ou 
les figures correspondanles du second systemo, o( si une courbe donnee 
est plane, la courbe sembliiblo sera encore une courbe plane. 

Corollmvaiv. - fitant donnee une pyramide Iriangulaire forinee avec 
qualre poiiits du premier systinne, la pyramide semblable formde avec 
osquatre points correspondants du second systinne, aura pour fnecs 
des triangles somidaliles a cotixq.ii limilent la premiere pyramide et 
disposes chuis lo rnoino ordre. 

CorMdre V. - Si deux droites soul egale.s dans ie premier systbmo, 
les droites homoinguos scront (•.gales dans Ie second .systinne. Par suite 
SI un point e.st lo milieu (I’uno droite ou Ie eeiilre d'lDie figure ou d'uno’ 
courbe plane dans lo premier systinne, lo point liomologuo dans Ie 

scconclsysternoserale milieu d'une ilroitc ,l»g„e, ou Ie ceiilro 

<1 une figure semblable. Par suilo encore, si tii.o courbe plane no uno 
sur ace courbe offro uu eoiUro, ot si les diamidres monos par eo centre 
sontdgaiix, la eourbo semblable ou la surface semblable ionira dos 
meines propriet6s. Iin d’aulros tonnes, uno courbe sombiablo ii uno 
ciroonfiSrouco do corcio ost uno autre cireoiifore.iicc do oorcle, ot une 

surface, courbe semblable i. la surface d-.iuc spl.fcre est une autre snr- 
lacc do splibre. 

Le rapport siiivant lequel varient les diverses longueurs rectilignos, 
orsqu on passe d’un systinne do points ou do figures i. un systemo sem- 
blable, determine cc qu’on nomine V^c/.eUe du second syslmno com- 
pare an premier. Ce rapport pourra d’ailleurs 6trc iufbrieiir ou supe- 
iieur . unite;, stiivanl quo los dimensions du nouveau systilme seroiit 
utfeneures ou supdricures i, cellos du premier. AinsI, par exeraple, eo 
r.apport serai t s, lo nouveau systemc etait conslruit sur uno eebclio 
cinn decimbtro pour un mbtre ot, au contraire, Ie mbme rapport 

ciait 10 , SI le nouveau systemo etait constriiit sur uno eobello d’un 
(lecamotre pour un mMre. 

QS-iiwes de c. ~ S. II, i. xil. 
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DE DEUX GRANDEURS QUI VARIENT S I M U LTANlUlENT. 

Loi’sque, dans I’^qualion (i), la variable cc se reduit ii une longueur 
mestiree sur ime certaine droite, et la graiuleiirKa ia projection ortho- 
gonalo de cet(e longueur sur un axe qui forme avec la (Irnite tin angh^ 
aigii T, ha quaiUito m; ropresento la projection do riinile de longueur 
sur Ic meme axe, o( cette projection cst prccisGinent ce qii’on naniine 
!c cosims de I’angle t:. Si Ton trace, dans un plan qiii renfei’nio la droite, 
non sGidcment I’axc doiU il s’agit, mais encore un second axe perpen- 
diculaire an premier, la projection orthogonale de rnnite de longneiir 
sur le second axe sera Gc qu’on noinmc le sinus de Tangle x. Le rap- 
port du sinus an cosinus, ct le rapport inverse du cosiiuis au sinus, 
sont Ja tangenle et la colangenle de Tauglc'r. L’in verso dn sinus et Tin- 
verse du cosimis soiiL la secante ct la cosccante du uuhne angle, Le 
sinus, Ic cosinus, la tangeate, la cotangciUc, la socaalo ct la cos6canlc 
de I angle 'T sont los divnrsos lignes trigonom6tpiqucs do I’angle x et 
s exprinient, comme Ton salt, a !*aide dos notations 

sint, COST, lungT, coI.t, s<^ct, cos6ct. 


Ces lignos, qui virifiont los formules 


(6) langT: 


SUIT 

cost' 


COST 

C0LT= , 

SltlT 


s6ct=: 


I 


COST 


C0s6ct rr 1 

sIllT 


peuvent devonir negatives, quaiul Tangle x ccsso d’etre aigu (voir 
I Analyse atg6hnque^\i , /|25, et les Hdsmtdsanafyfufues, /T’Jivraison) (*). 

En vertu de IVjqiiation (i), jointe an th6orcirie 11 du paragraplio 1, 
la quantity cl6sign6e par &C dans r^quatioii (i) cst lout h la fois le rap- 
port constant ot le rapport didercnliel dc K a ec. i)e ceLLc romarque, 
jointe aux definitions qui precedent, on dc^dnit iinni6dialomcnt la pro- 
position suivanlc : 


TfiiioafcMr, XVf. ~ Le rapport constant el le rapport diff^rentiel de la 
projection orthogonale d'une longueur j'ectilignc sur un asce^ a celle 
longueur m^me^ sont ious deiuc representis parle cosinus de tangle aigu 
(jue forme aoec cet axe la droite sur laqueUe la longueur esl mesurde, 

c*) OEim-es lie Cnuc/tjr, a" sfirio, 1. X, p. 99, ot l. III, p. 353; 
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DE DEUX r.HANDEUUS QUI VARIENT SIAIULTANEMENT. 261 
unet^imtion lineaire, ctiUfi (jffuaLion continuora tie siibsislor, qiijind 
on multipliera chacuri dcs termes qui la eompospiit pnv Ig rapport doiit 
il s agit, oil GO qiii rcvient ;ui memo, qiiand on passera dii premier sys- 
tbme ail second. 


On pout done cnoiicor la proposition suivaiitc : 

I'liiiOiuiMii XXfX. — Toiile effuaiioii imeaire ifiii suhsisie anlre diverses 
grandew'S, suhsisie uussi enlre des gmndeun proportiomidks. 


Gornllaire /. Aiiisi, jiar oxoinpic, claiU domic, avee uii prmnici- sys- 
teme do grandeurs, un second systrme do grandeurs proporliomiollcs, 
si deux grandeurs du premier sysLome sontentre elies dans un certain 
I’apport, on si I’une do ccs grandeurs ost la somme on ladirfcrenco do 
denx ou (ie plusieurs aiUrcs, on pourra en dire aulaiU dcs grandeurs 
correspondaiUes dii second systcmc. 


Corollcure ll . — E’hypotbiuise d’nn triangle rectangle otnnf prise pour 
base de ce triangle, la perpcndienlairc abaissi^c sur cetto base du sorn- 
met oppos6 divise lo triangle rectangle cn dcuxantresscmblablestiliii, 
qui out pour liypoUiiuiscs rospeoUves los deux cotes du premier. Done, 
on vertu du Lhdoromc XXVIft, los aires dcs trois triangles seront res- 
pectivemont proportionnollos aux carres conslruits sur riiypotiinuso et 
sur les c(H6s du triangle donnti, iVfais raire de cclui-ci sera la sonimo dcs 
aires dcs deux autres.Donc, on vertu du corollaire II, le cavre consiruh 
sitr I hypotenuse d'un Iriangle reclaugie sera la somme des carrd cons- 
trials sur les deux c6th. 


Corollaire in . — Considiroiis dans un plan domic ur 
axe fixe et une courbe trac6e do manibre quo les distances d’mi point 
quelcoiiquG de la courbe au centre fixe, eta raxefixe, soient eiUre olles 
dans un rapport constant. En vertu dps thborbmes VJ ct XXJX, unc 
seconde courbe semblablo I'l la premibre jouira de la inbinc propriALe 
rolativemeiit b un cen Lrc fixe et a un axe fixe traces dans Ic plan de cette 
seconde courbe. D’ailleurs, il est aisedc s*as3urer que, dans I’cllipse, 
la parabole et i’hyperbole, rexcentricit6;fppr6sente constamraoiit Ic 
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NATlMil-: OKS IM{()MLKMKS 


I.K i;AI.(;|i|. liNTKdllU., 


I'Mitr.ulu.'li,,,, .|,M j’ai ,|i|, 

iN' .limiiiMMciix iii('.i 1 hmIc,s <Ic ciilriil Inula In 

I'lKil.'liniirni, axit,,. u„ jnmnis rnruiirirmix 

niWMimhn-., I.( K-niTnlila .Ir Jni njnula i,., rnixunn 

'!•' <■«(!•' a»|iaaa Irn.l.iiaul 1, O.iivnllril.n.TnMX 

lnn.li,,|ii,.. .Inns In |•,.nlil,^ In pliipni'l . 1 .' aus I'ur. 
millas sill, sisi, . 1,1 I,i,i,|,„.|ii,.||l sails ,■,•l■|nill..s rnii.liliims, al |.iiiia 

liiiiiasviilanas. rlas,|iiniilili'si(ii'i'lli'sraiil'aniiaiil, J'ni i,|i,si.|.vis i|iiii I,, 

l•aa||a^.■||,.. la ,•.,11,1111, ms,. I ,|a vnlanrs, aiilaaiiiniil I'liaiiaaiisa 
nauassila ,|,. lixar ,|'iii„, imiiiiai-a |.mnsa la saiis.las iinlaliiiiis ilivaracs, 
I>l il'ii|,|„iri,T ,I,•S a..«iriaii„i,.s iilil.-s h das nssarliuiis ll■„|, lUaiidiia.s. 

l'>iM'iinil nil |ir„lil ila i'.Viiiilysa; i|ii'iMiihi, |inaaxom|ila, nviiiil irairualni,|' 

liismi,ii,n(i.,ii j-nvais drt axniniiiar dans i|iials nils a.aa 

snriiw innivanl f'lra smiiniaas, lariiies, iiiiallaa aoni las 

randiliuns da lain- annvarganaa, al qua aal axiinian in'avail aondnil ii 
a(.nlilirdo*r,'glasganariila#da <u>iivargani»tf i|ui jiiiniissanl digiias do 

t|uelqiio,illi;>iiti()ii. 

viKiisdp rappeler nea«nlpa« souluiuonl uppli- 


. Klles 8*iippli(jimiu eneoro, 
. Gujdd par cello convic- 



ctii 


iili'f. NOTI*: suit lw\ NArdUK IH'IS I'lioni.KMKS 

tidii, j’ili cJic.i-tilH*!, dims I'lixiMisiliiin dii i'afriil tliJI'nTiiihl, ii I'nncilifi- l-i 
rif-tUMii'. (Idiil jn m'nl.iiis lail mm (iii dans I'Aiialvsc aljr('lirii(m'. avi'i- la 
simpliidti'Miiti rrsnlli' dn la ronsidi'ralinn dircrii' di's i|ttiiiili!r's iiilini. 
irmnt i)(i(lli!s. I'lmi’imtir niisnn, j'ai cni di'Vidr ri'ji'lri- Ifs lll■v^'l^)jl[l(‘- 
iiHiiils d(!s rniir|,i(ms nil sni’ins iiiliiiics, Imili's !rs Inis qnc h-s st'i’ias 
mini's IK' smd pas i‘niivi'r-rrnlrs; (*( j(‘ mi' stiis vii I'tirm' d<- n'nvnvm' 
ii iii (lit (111 (.iilr.iil dinm'iMilitd la Inrniiili' di' Tavlni', i|imrillush't‘{iu(i'iir 
dn la prisn pniii' liasr dc sa (In-iu-ii* di-s (niii'- 

lioiis diirivmts. La Idmivrillani'r avar liK[imlli‘ Ii-m ^r'liini'li rs mil ac- 
mmilli iniin (}nvi'a((i‘ in'a dmnii'' timi di* crnirr ijim ji* ii(> i(i’r>iais pas 
(I'tniipami pmisaiit qim Ins primdpnsdn Lalmil ilillm-milirl .-I sns appli. 
laitiiJiis Ins plus impm-lanli's pmivuimil rtir rat-ilmimnl cl ripmirmi>m- 
iimiil rxpusas sans t'iiili'rvfiilinn ilrs sm-ii's. 

SiduCalmildillVn'miliid mi passn an Lalmil inh-ral, mi •dilimnlra dc 
iHmvmmx i'( immlnviix c-xmiipl.-N drs iivaiiiaKiw qim I'm. irimv.- a Idmi 
didiiiii' las qimsltmis. ii im rimi laissrr dn vaKim ni d’aiddlrain- dans Ins 
nnlal, lulls id dans Ins InniiiilrH. Ci-s pri'raiilimis ilrviminmi! aim's d'nij- 
laid plus tinm-ssiiiras ({im .-Iia.|iir pi-.ddmim dn Calmil inlrpral scml.ln, 

iiidunMiiniim. Ill) pi-nldunm indt'lnrinim-. 
I'-M nll'itl, I'iiilrKralnd'nimnxprnsHiMM dillm-mili.*llr mi .I'mm 

(M'miiinrnrdrn l■mlf.■l■llm. rnmnm rmi rlil. mm rmis- 
liuiU! iii‘liil,niifc.. i’aroilltmmiil, pliismiii-s .•mislanli-s nrldlniirns milrmii 
dans li's inlaKraloH do pluKimirs I’ninaiinns dillV-rmiijidlcs dii jirmninr 
nrdi-o, oil d'nim (!(|uatioii dinVmimiollo d'ordi-o snpmimir. l-;n(iM los 
mt6gi*ali)s d'lnm ou de pliiHiotirH diimiltuns mix ilorivonH pimlitdlns rmi- 
ormoni, lino oil pIuBiuurs IbiiclimiH arbiimirns, Mnis, qtimid mi oxii- 
mino mUuKivomonl lo Mie quo joumii ooh divorsos iuiUKralo. dans mm 

quosUondoartoiiukriooudoMoCftiiiqiio.nn romimmii liioriim quo los 

constanlos ot fonctious dont il s'ligii doviommni, dans olimnm q.ms» 
unn, oompl^omont ikinmuum. Tautefm'^, uoimrm olios rosimd arhi- 
tmros qimndon oiiviaago lo probl6mo do rinl6gnili«n a‘mm mnni^ro 

/VnrVn nn J A #% I* ^ _ * . . i 


tumci 


vuo pummoni (irtalyLiqim, on avail oou* 
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(In c.ns (M>ns(;iii(ns on ih nns Conn, lions iijirns la rnrliornlindnsinl.n^nih^s 
^■i’-,nni'al('s (h-s ((xproHsioiis (linnmnlinllos on tins n(|Malioiis propost'-ns. 
Dans nn^s Innons tionnnn.s a ri’^.-.otn DnlyltmliMiiiniMnmmn! dans la pln- 
jnirl d('s Onvra^i's on iMnniinrcs (|nn j’ai pnblios siir In C.alinii inlnf^ral, 
j ai n.ru dnvoir I'nnvin'sni' oi'i nrdriMn plinnn’oii pniniiociiim !a I'nidnn’clK^, 
non pas d('M inh!p;t'alns ^^nm'n'ali^'^, ntais di^s inln^o'alns parliculiina^s; ini 
s()r((^ ([in^ la dnlnniiiiialion ilns nmislaiHns oil dns roiidioas arhilniin^s 
nn IVit pins sopai'i-n dn la fnidinrnlin dns inli'Krali's. Mors cdnujiin. pro- 
lih'nni^ nsl dtu'nnii r'ttmpli''(i'tii(‘ii(. dnlnniiiiin, nl (‘.’nsl snrlonl. c.nUn nir- 
('ooslaiinn ijui oi a pni'iiiis, non siMtlinio'iil dn siiiiplilinr Ins sidiitioos dt^ 
jiiaddninns dt'ja Irailcs par d atilrns aiilniirs, iiiais ininitrn dn rnsoiidrn 
dns i|iins(ions (|ni avaii'iil ri'sisic jiis(|nn-lii aiix nllorls dns ^noinnli'i's. 
La niai'idii^ on, si 1 on vnni, la iiinlliodn i|iin jn vinos dn rapptdnr nil [uni 
dn luols, inn parail nvidniniiinni proprn a iVlairnir Ins poiiils Ins plus 
dilliinlns di' 1 Analyse inlinilnsiinaln ; nl, noionin rilliisirn ^iMiinntrn dn 
Komi^shnrji, uvnn Intjiinl j'nn nausais, it y a pnii dn (mops, parla^n iiioii 
avis I'l nnl, ngard, j‘ai pniisi’i (|n'il poiirrait nirn iililn d'indit|n(n' iin 
divnrsns iippliindioiis dn nnlln iiin(lio(|n. Jn vais dinin niilrnr a nn siijnl 
(Inns ([iinl(|uns di'ilitils. 


Dans It'S Iriiilns dn Lalniil iiilnj^rat on adiiirllail, sans la di’onntil.i’( 0 ’, 
I'nxislnrinn dns liilnKniins ^niK-ralns di«^' nxprnssions ni dns nt|iialinns 
dillnmiilinllns! il iioporlail dn noinlilnr nnlln lariinn. Poor y parvioiir, 
j ai siiivi la niarnlin iinn j'indii[niiis [onf ii I'liniirn; nl, avanl. dn pronvnr 
(juiilouln nxprnsHiini diUnmnlinlln f|iii dnpnnd d'linn sniiln vurialdn, 


norrnspoiul mu) inli’i^riiln on ronntinn priiiiilivn., j'ai connnniinn [lur 
oiuhlir, iluns lo dcs l.e.{'ons donut^es <) I'/^rolr l*oly/p(dinifiu 


NIITK sun I.A N A’I'UIIK IIUS I' 11 il II I.U M US 

il"iiil'nMriiilSKral..s nniivi-llns. Cl ,lcs Uirniiilcs ,, 

Pi'iis II I, Ml, ncnHinnlioM lies ini, I, .s ,l,'.|i„i,.,. j'.,, ,,, 

iiiiniiii iniiiiii'i'i', linn sinilciiiciil ii iwniiinijiir i|u'il i'aIhI,. ,|,.s jii||.f.|.,| 

11 sifsiiiilcr l■,.|•l;lill,^s viili'iii.. ,.,.s i„ 

Ki'illcs, siivnir, Ins iv//, v/rv ,|,,i iMci-ili'iil iiin> iill,.|ili„i, pa, 
W ii ,'X|ili,|iiiT I,, plinn.iinnic ,|im' pr,.s,.|il,.|il ,l,w ii,|,.„,.a| 
|Iih,I,I,.s ,|„m| la valini,. ,l,■.p,.,l.l ,1,. |■.„■,|,... ,|aiM |,.,|,„.| „„ ,.|r„,|,n. | 

Iiiliif!raliiin.s I‘iillii iiil.'li'i-iiiiiii'i', ihiis nil M,'nn.,in. ,p,.|'ia|, h, nam 

III li's |ini|i,'i,i|,'.s ,l,.s ,V,/,.X.,„/n- 

l'l■xisl.■ln■,. ,S ,1,.^ ii,|,.f,,.al,., .|,.|i„i,, p,.'^ 

W" I'V. -Inn. ,1,.. I, 

'll ^lliiiiis, .■■nal-ii..li|.,. .I,.s ii„,^p|.al,.s ,p„ ,.,.|ilVn,n.|,. 

iiniilniin'. 

CVsIaussi.nisnlislilnanlaiix ii,l,.«i-„|,.. ,n,|..|i„„„ 
l'i;i«ii.si; iininiMMiaWiVirnniMnn^^^^^^ 

//n™„ ,I,.H l,.n;„n.s ,l..j;i i, p,.,.M.nl..,-. s,.,,. line rnnn,. In'., Muiplr 



"""i"'"-'" i.ii.m'.|n,.j'a,n.,MM,,|-„ni 

"'■I. II «iiii|ilil..'r, ,l„i,s ,...|f,i,n. In |...,.|n..-,-ln. .I,..,nl,.,|.a|„ 

:i';i' 'i''.l''"'''i^'''''''''*''n^'l'l'-''' r,,,, 

■•I'lil inU'Knn' cii l,.|'nn>s linis. Hp..,'in|,.n„nil I,, riH'lunvIi,. ,|,.« 

Kn.s,l,.s,n,,nili,ni.lin™.vs..SMl^n,,r.M.nH.,^^ 
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I.ni ii' .... .||....ii,.|'‘ ,|..| si.il fii..rliii.. .1.. Ii, V!...iiililii iiiiii’.- 

pi'llillllll... |...| s..ivi..il III I.ii.||i,nl.. il.. ||■,V1|..|||M.|.|, ... i, I’,, id,. |||. rii,:ti...i.s 
imxilii.il'(.a n,iiv..|iii|,|,.|,i,.||( rlici^is. ||.p|.„i,|,',„|„ 

il I i.lli.dl'iili.iii .riii.i. S|..|||. i'.,(iiiili„ii ,1.1 p...,..,i|.|. I, I I,, 

linn il'l.i... .•i.r.i.iii., ,.,|ii,iii„.| ii„i,. i,,,,,,,,,,.,,. i/ion imw- 

Imsftt/iif, I,).|ii pi,»i., .... (ip, Ill |■llI|||,|,. il ., di. ,.i i||,ssiis, III. 
it'iMiiKijiilrn [uim- nhtruir Ir tins inlf^rali's gnnnriiltfs dns 

niiiiilifius tliitiiiiM's, il hiillit il'ngiilnr ji /mi inm nniijiiiin Idmaioii ilt^s 
liivi'i'jinM viir iiilili's .r, \\ . m dc I’infitiiitnn 0 i|iii dnit voi'ilinr I'miiiti- 

liiHi <‘nriu ti‘ri«lif|nn, ituis dc riMliiiri' stHtrrssivnim'Ml I'iniiojiiuK' 0 aiix 
div(!r«(*K di' iMdfr ilnminrc sii|i|hi.sci's iiingidiis. II v il 

plii^ : Mil rnnimiiiilni fMiriirn, criniiiin jn I’ai (iIisimti) tlaiis mos l.isyuns 
dnniiiW's it ri'xult! Pid> t|U(s si riVumiion t;nriicU'i‘iHli(|ti(! 

tiiii' I’iM'itu? dutililn, lri(d(‘, f|U!tdni|iIi!, c;ie., on dnil, on pro- 
iianl cnUn ntidiii' (imir vtilnur dn 0, ^gnler ii zoro, avon la rotudion dont 
ilsngil, mm nil plusiiimrsi d(*riv«os dt* neiio IVtiiclion dilluroiuiiie uiu' 
ou pliiiioitra* reds* par rapporl h 0. 

Si untiiilniisiiiu on oorisid^ro un spt^mo quolcoriquc crik(uiilioiia 
didcrontiolloji du prarriitm ordre. il no «ora plus gen^ralomont posaibic 
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outc I'H i^si<;n'I’k i.k cAi.iui!, iNTi':(;nAL. 

Irgnilioii a la n'Holulii.ii .riinr r(|nalioii linin qur ihmih miininm'ons 
mvi)Vv\\uinoiiim vararith'istiiiiw'. mais la ninllmdi' I'lnphiyiM* ||}ir I’il- 
lusIraK'MiiiH'lriM'viKc.rassc/. Inii-s ralnils lorsqnr U^ lonni^ viirijihlr 
limit mms avmis \v,\v\(> nr sVvaiumit pas. i>(. rns raimils (hivii!nn(!n(, 
mti’.nrt' plus lumipliiini's. t[uai(il IVqiiation rai'aidt-risliiitii' iitlVi! drs 
rat'.ini's p^ali-s. An rmilraii'r, riiilt*;(i'a(inii ila IV!(|nafimi (niiira! par 
La}<)'iiMp:r, (111 iiu'iiHMruii sysli'iiip (rtM|iialinii;i linrairas ii (uiid'litunnls 
nmislaiils d'mi m'drc <|i!climnr|ms '*1 rharum! nllrirail iiii dunilar 
rmictimi dc la viiriahlc iiitli'-priidaulc. s'idVi'cliuu’a (nis riiuiltum'iit 
si I'liii cttmiiimua' par rrdiiin- rrtu* riinalion mi ci* syslptijp ilVspiiilimis 
it nil svsimni' d I'liiialimis dn pri'itiiiT (irdrc, i*n aiigincnlitnl, laiiiiitu' mi 
I'ii ilil, Ic nmiilin* dcs iiicminiit‘S. Alttrs aux l•.(llls|all(l'sal'lli(,l•air^^s, (nir 
diiivciit rtMili'i'iiim' Irs iiiti'j^nili’s Kriirrali's, sr IrmivtMit siilislitnrrsilas 
valmirs piiiiiciilii'rrs (•(in'cspmidiuilt's drs iii(*miiiui‘s priniilivrs rl das 
iiirminiu’s iimivtdli’s, mi, ca (|ui ravii'iif an mriiia, das viilaurs partirii- 
lii'ras siiniiltiiiHMiimil a('(|nisi's par lt*s inntiiiiiirs pi'iiiiitivoscl pai' r.rlli's 
dr Imirs di’iriviM's qiu’ nr drlrrmiiir pninl Ir syslriiir drx rqiiationsdir- 
Irrciilirllrs ( ' ). 

I.i' pi'iiiripr i|in' ji* virus d'rxpnsrr s*appli(|iir avi'r un rgal siuuirs ii 


1 , ' ) llnj^ i|i<|ail»i liiit({li'iiipN nil <ivnil n*ii>(iii|Mn ipt'll |irut ^Ini nviiitliiaoii^, ilims rorliiiiiH 
iijiK, (la rniiipliimi- ten nrMlrnii'OK iiiiruiliilliiK iIiiiim U’M iiili^griili'H iIuk (^i|Uiiliot)H 

ililTilniiUii’Ili'u pur di'ti viili'itru pm lii iili^nH drs vHritildcii rl On ImiiH ilorivi^im. n'oiit iiiiiHi, 
pur pxi'iiiplis ipir, pMiir nldi’itir el'imi* ^ipmiinM liiniinru liii Mi’coiiil iiniio, diiiiK 

la CUN (III Idh liiuiv rui'iiit'x iln I'ripiHiiiui nitnri(‘’r>Nlii|iM5 (li'vioitiiciii ('i}jutoN iiiilrn iillr.i, 
M. l4H'i’i»lx ( (‘tilriil ifilfrrf’iiiif/, I, ll, p. laii) cdiniiiciiao pur inprimor I(»h iIimix cdimlniiloH 
nrhilruiroM nunpiiNOM iIumh rmin^riiia |!;(^ii6rNlt* nt foiiriina itc liaiix vnltuii'N uiinOHiioti- 
itiiiiiitN lid riitriiiMMid III tip m (loriv^Ki, It y u phis ; nn nvuil rPiiinripK^ i|uu Ins viiloiiiK 
pnri(ftulf6r<i4 drit inaNtiiMina nl ita IniirM d^rivi^PK M'inlriHluiNoiil iiaiui'idltHiiPiil \\ Iti piiicn 
dcK CMtiNUinlcn urMirHirnii an dfsi rciiiciUiiiH nrldirniroii (ItiiiN Ich il^voloppmiiontN dns inlA- 
HruInN (Ml Ki^rinN, Mnin nn nvuil fuil prni (I'uppHcolioiiH <lu lu proiiiidro rmiinripio; ot, pour 
quo rnacliialiMiN qitc I’on iirail da tn nncnrxin doviiiHNcnl riKniirGUsoH, 11 fidlBil proiivor 
(pio Iqs nbiaitiicN iMulaiiL CMiivar^anloN. aii nmiiis pcuir (Ion voInni'M dcH viiriubtcK 
ind4poiidnaU;i^ roMtarm^ais ontra anriuirios Hmiins. Riillii, pour quo I’ninplot dofl hi^i'Iob 
ni6mo eonvcrgoiUiM m tnltidil aiioua dtiiilo luir In iKiliira doN npproxiinolioiiN, it fnllidl 
poavotr HKstgnor don limiter aux orrourN (]uo roa commoKoU ea arrAlniil oliiicpm jK^rio 
nprM nn eoriain nombro cle lorniea. On parvloiu i co tioublo bui A roido dii noiivoiui 
caleul qua J‘ai nomrad mJfmU det Hmim. (Vulr lo Mdmoira ddjA cUd Biir Yfnidgrathn (hs 
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H 


'l»"l III I,. I 

I"""''''' rl r, ' 



‘ 'I" I 



''"V";''''' «■ I n.,. 

r, 

. ^ 

' '"7"’"',' 

7""‘' 'I' I- I 

7'“^ I 

Ur 

It -w' 

g o d uno 

po ...dr- 

•!"» jo *>.i* pnrt-onii, ‘iTlT" ! 






I’llKSHM'l' I.K cu.cm, INl'KliltAC, «71 

•'I''"' si. ,l„„s l„ 

n,p|i»rl .lAHv J pa,- 
""■"""'"■s. Til ,t, I,. ar IVxislann., iliis inliWalis 

'■•'I svii,.. uiM, 

inisai | v„i„lra, |,,s sarias 

S'''il"'»"'il l,.s n.Kl,.s ,|,,s sAnas 

'■'■l'■slirni|,.^,,|,.s,.,.sll.s. a |,n„„ip,,.s ih'.y,,. 

li.|'l"''S 'Isms I(. Alanmin. ilaji, ri,,', l'i„„-.„,.a(i„„ ,|,,s niMalinns ilillV- 

rMnliMllas,,.Vs|.a.,lir,.al'„i,|,. ,|„ ,.al,.,il ,|,,s |C,,il|,„ir«, ilans 

is. I,.s aH,il,.ai,Ts par 

I iMli'KraliiiM sr I ninipla,.,Vs par ilrs Iniirliaii.s irni 

''"MMui-s. saviiir. par das valrur.s parliriiliarr.s 

iillnlHli'rsaiu .livarsas ,,, mriTspoMilaiKas a iinn viilmir 

lltlMIH'n (Im |‘uih' ill's VJU'illlllcs illlll'JHMltlilllli's. 

Si liiB i''i|iiali,ina priipi.srrii aiu .Irrivrrs parlicillrs rra.sairiil il'airn 
IlMMilirns pai^ rappiirl any .i,■.riv,•,•^ .Irs iiirniiMiirs. „„ si rrs ,„a„„.s 

ri|iiiili(ms iiVilaianl I'Ims ilii pmiiirr nrilri'. niaisil’iin nrclro i|iH'lnMii|nr, 

"I"''''*’ I l■‘’'■l•llir ail lias pri'a'iali.iii, i| siil'llrail ilViiipInviir iin artilim 

'' "'"'I.'s'' ii rrliii par lri|m.| imns avniis |•|■■llni( riiili'j<ralioii 

■IflH l'■l|llalilllls ilillrri'iiliallrH il'.iriliT (|lll•l^llll•|lll• ii I'iiiiii^ralioii liiis 

(lillt'i’i'iiiiclli's (III iirctitii'r 


All rcsli'. jc il(.vcl.iiiiM‘n.i. ilnns plusiriir.s iumivchiin i.rlirifis, Ips 
ii|iplip!irioii}* iliviTsi'H lies jinMripi'.s gciir*riuix (im> jr vii-its il’iMiihlir. 
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'7'""''" I'r..,...- „ 

tfi'ali' Ki'iK'nil,. il'iiMi. ,„n .|,i 

I" ‘"I' 'IrlT. 

qii ,.|lo l.■„ilUr.. .1.., f,. 

"''"" I,"'""'''' -I'" I- .. ,„i. 

vai'inhl(,« ,.l mu .I.Tiv,., 

I':'"'":"";' V^<u, .Vuu. 



I Squall,. u (1 v„n»M« I'.,, « .r..u varia- 

1 os, uiio mioKnili- ™w«|,Mri.lmilH. ap,,r|,m • 

/'tec, i|ui miirurmo rfoiix MMiai.l.,, »rl..i.’*.rr... «i • 

q»o,|'ouHMuira<l««i(,. 

^iqumioii q Iraw variuhliw, j| * ,u|„„|,„,r , 

Mnsliinios urbiiroiro* uno r..i,cii«„ «rbil».r,. 

MUMi-militir. par rapport h m\k*d, 

^liininor la premi^ro ^joniiitnio mim 
(J((uation ainai abtrtnito^ 

sonW S nflrttiytgn . - 
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Sim l.'IN TlUiHA'I'KiN liKS KOII ATIONS, KTC. ii7:i 

imr rn *m. VmU^i^vuW j^.-nrrah, ,1'uii. 

litii'iiirc 11 (|iiiiln' viiriiiltli's, nil st()i|)lt>niciil line inlef<rjilr piiil i(‘,iili(>n* 
<iiii l■enrl‘nlil' line nnisliinle nrltilciiire. 11 rs| ilniir Ineile dn eniieevnir 
niiiHiieiil. eii s';t|iiinviiiil siir |es |inne,i(n.s elalilis par LaKi*aitj<e. Cliarpil 
(‘Kl. parventi ii iiilej;r(T K'ni'M'iilemenl (mile e(|iiafion i|n piyiiiinr 
onlre a Irnis vanahles. e'esl-iVtlire hmle inpialimi du premier onire 
t(iii renlei'iiie avi'i’ ileii\ variiilili'K iinlepeinlanles ime jnctniniie ef, ses 
ilerivn's parlielles <lu premier nnlre. l.a-rai.;<e liii-nieme a eherelie 
liepll^^. 11 levi'i* les ilillieiilies ijnr reiiemilrail i|nanil mi vmilail, 
deilnire I'irileKrale Keiienile .rune semtdalile ei|iiali<m. nmi pins iriiim 
iiltef^i aie pat I ieu liei'e, niais ile 1 in letci’ale genera le ile I'eiiiial inn liiieaire 
ii ijiialre variahles. An resl.', apres de mnivrlles reelierelies des {{en- 
melres siir le nieme sujel, les dil'lienlles dmil. ils’a^il mil (ini pardispii- 
lailit! emii plelemenl . Ajmilmis i|Uti, pariiii les diverses inellmdes a 
I'liide desi|nelles mi esl parvenu ii inleKi-er reipialimi du proniier nnlre 
a Il'niK VlM'ialileH, nn dnit dislinKHer la inelltmle de M. Ampere, I'mnlrm 
sur le eliaiipeinent d'nne seiile variiilile tndepeiidanle. 

l.hiirpil essaya d I'lendre, aiiN eijualiiMis tpii renrerinenl. avee. line 
smile iueMiiiiiie pin-* de deii\ variahleH indepeudaiiles, la im'ilinde ijui 
I avail rninliiil ]'i I'inleKralinii ties ei|nalinm^ ii Irnis variahles. Aliiis il 
reneniilrn dim dillienlles (pti ne Ini perMiirenl pas de l•os»nllre eoniple- 
lemeiil la i|inmti(ni, I'Iiih lard, en iHi/i.M. Prairparvinl. a line snliilinn 
exaele el rij.(niinMiHi. i inais la inellinde ipi'il pnipiiKit raine.nail. en 
aeral rinle^ralinit d'nne ei|iiii(iiin it\i\ derivi'*es parlielles iln premier 
urdre a rinlegration de plusiaurtf sysU'iiiim d’i^((naliiins dillVn'eiilielles. 
J'lii di'jinniiln!' le premier tpie la questitiii dniH il s’agil, pmivait iMre 
reduiln li I'inlegralimi d'lui seni sysleme d'eqiialumsdinVsrenlielleSjde 
uelltm-li'i mOnam iitixquelltm mi arrive on siiivantla mcUiodedu Cliarpil. 

I olio on oIFet la ennelusimi j’l laquelle jo snis parvenu dans ime Note 
quo ronformo lo liulhiin de, la Soeiiie jihihmatiqtie pour riinmie iHitj 

ol f^vricr 1819) (' ), M. Jacobi, qui no 


(') Ofiimm d« Cmteh^u g. II, T. II, 

- s, u. i. \ri; 



-in sun i;)m i:ihi vi it*\ mm imi \iin\s 

<‘Olinaissjul|,;,Mn.|M- .\ntr. H-- ..m.lin t . ,m. \|...,n.n 

■li'M. IMfid'i'l il'iin Mi'itiMirr .If. \l , \„uui,U ., ,i,. | 

DyiiamilplC, a I'SiUtlillci' ill* iiniMiMii I.i ,jiir..Ii..n . ) iiinr i 3 

''“iii’liisKtii <|ih' nmi. Si.iilniirNi. n, .hu U- - t. u,, .f, ., 
'linVnYMli,.||,.s snl.slilM,. , 
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» iiiil vtiir t|ii a rai,|p,|„ .,.,1 ,,i I 
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Ki-ation, la(|(Jt&rrairt^ 
da vu(s 



MIX iir.iii\ i;i:s imiitiki.i.ks tui i*iikmikii ouduk. - 27 !) 

Irl, il Ml ii di' iiicllrf :tu Mmnlu'c ilcs (liHiiiros tin I;i 

iKMii'i iii.|Ufllc sr iriliiil I'iiinutiiih* |HHir iinr vjilniir parliriilit-rn tin 
I’lin.' .Ims variiil.lrs iml.'in-inlanlrs. .•[ .Ir , ion.'ii.iii, (|ui 

I"‘‘" rli.iisir. ii h, jiHiilrairn (iiin 

iliiil ivnlVniiiT I'iiilrf'i-iilr ^Mdit’i-ali' ilr I VM|n:ilinii i.rnposn-. 

Daii.s Ir srr.iii.l paraKfaplir. aptrs av.iir i-rpriHluii, ii I'aidr ilii lailritl 
■ IrH varialinns la I'nniHlIr ii lat[!irl|r smil piim'mis.MM, Diiirl rliaralii, 
jr tiHMil I (') iii I'nin (iiriil rrl (r Idi’niulr pm I i‘(i*r appli(|Mr(' ti la riadirri'Iir 
nun smlriiMMil irunr iiilrj-ralr mniplMr <lr lri|iialii>ii doniirr, niais 
t'lirnrr dr I'iiHrj^i’al.' ^jrnrralr. nn plul.'il dn svMrmr dVapiiilinns tpir 
n‘prrsrnlr rrllr inlrjj[ralr. 


I. /{rchrn hr tfr ^ru,‘ni/r trunt’ 

tm.v //(■/ 7 rrc^v i>>ii iu'llr\ </« ftri'niiri' oiuhv. 

J II Hi I II I'l pi'r'irnl , il n rsl alirnii Icidtr dr tad ml diUrrriilirj rl i)ilr}j[i‘al 
nil roil nit ditiiiir Ir*. iiniyms d‘iiilrj^n*r ntiiipirlmimt Irs rqiialiinis 
iiilX drrivri'H pal'Iirl[r^. dil priMiiirr (irdri', t|ni’| ijnr suit Ir nnnilii'r drs 
viiriiddi'M iiidi'pi'iidaiilri, .M'rlaiil tM*m[ir, il v a plusimrs mnis ( ' ), dr 
rid olijrl, jr I'tis iihnc/ iimrmx pmir nlamir uiir nirtlindr Kidirnili^ 
pcnprr a riMiiplir Ir Imt ilrnirr. Alaif, iqii'rs avnir Irniiiiir iiinn travail, 
j id fippris i[iir .\I. Pfair, ^(rnrnrliT allriiiaiid, iilail piirvmu dr miii rnir 
aiix intr}{rali*H dr** ri|MidiniiH ri'drsMij* uimlioiiiirrs. (annmr il s’a^il 
ir*,i truiio di'N ((Mr'tlinii?* irwi plii'i iinpurtiuilrH ilii Calml intrj(nd, rmiiim^ 
d aillrnrs In inrtllfulr dr I'rnil rttl ilillrmitr dr la iiiiriinr, jr priinr qiir 
Irs gmiiii'Irrs nr vrrrniit pais sniin inlrprt iiiir analyst* nhi'rgrrdrruiic 
rl dr raulrn, Jr vnis iraluird r\ pnsrr la mu>iIiciiU‘ ilniil Jr iiir suis srrvi, 
rn prontunl, pour sinipHlirr I'cxpoKilioii, do (|ucl(ju(!8 rrmiii'([urs 


( ‘ } On im |ws ttubtirr qnr pr qiiViri v« tiro a ocril on I'min^o iHiH on [8iia ol 
quM lo promiftr iisia^rajilr* iln Moinoiro nfTfr lo lesila iiiAtno do lo N«le piihlIdD nii 

coinmaacofiiBiM dr raran^* iHoj. diia^ le /!ul(vihi de ta SoeM^ pfnhiuaiique. Toulofois, 
I'ovip pondra ks du ppomior iMiragraplie pHrotlleii i cellos d« boooiuI, noua nvoiia 

oliangt^ In roritn^ do qnolqaits lourt^, ol. sulvcnlnoiro iisigo. noua Indlquons iol In ddrIviJo 
ti'Moo foneiion, pHso par r^pp^ri h nno v^iirlwtile {nddpoadaiile, A loido do In louro I), nu 
\m do laqaoUo nous 
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mu- iliM'iviVs piirli.’llivH (III i.miiiw m ,i. i,x ii,|,-p,.|| 

I 'lll.•^JlV.I|M,| .I,- ,1 II,- 

iiiiilllMili-silim'wiili's, ,|M||||•||||.., n.ll,. ,1,. \|, ,.,.1 

|H■^p^»l■, lippiiyPi. mi,- |,. ,p„„ d,, 

jilui's It rr (}iii suii ; 
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hnK'l iiimtUiMifiiU (h* .•Hlciilfr i-Pii,. vahnir * * 1 . , 




‘ *»• ffl, yi, $, 

'i^vioiKfroiit ellRs-mdinen (mwximu 
rtiiitidiit (Inns cptlc suppositinn. 


J. »’C rci« iliifi* 


(a) 


1* 


An\ DKIIIN KKS I'MrriKI.I.KS 1 ) 1 ; I'UI-MIl-U OUDIlK. ii77 

:I|1ITS Iivnir <linV-iTMti.'‘ l;i iin-itiirn- |iiti' ri)|)|MM-f ;i S rj |ji smmilii pur 
I'iippni'l !) /. on I'M n)ni'liii';i 

{'l) 1 '.' Iti/'ll-r ■ llr.illr/». 

si, ill’ pills, nil ili'sii'Mi' pur 


\ »/»' i I ill 1 II f/f.i 5 {•Sr/.V 


111 ilillV'i-f'iilii'llr [nlitln du pmuii'i' ini'inln-r ilr rt'>(|ti;tl ion ( i ). nii imii 
vi'i'ii, iMi ililliTi'iiiiiiiii ffllt' I'liMulinn pur ruppnri ii 5 . 

('•l \hri ( llh^ni i l‘l):/* i SIlsA II 


rl pur siiili*, rii iiViiiil rt^un! uiin r(|iiu(tnii?i ( '! ) d < 

(It) (\ I /•!! K S|l,/.)|l>i . (1» .SIl,.ill)f/» n. 

OlisiTVMiis liiuiiKniiiitl tu Nulfiirili* .r rii liMx’linn dr { d dr 5 diml 
liilll ii lull urliill'iiii'r, uii prut rii dispnsi'r dr iitutiirrr (|ii'rllr vi'rilir 
ri'quiitiiui 

(7) 1' SI), I M, 


Id tpi rllr nr rrdiii!Hr u ^ | daii^ lu >*tlppll^^l(lltl paiiindirrr / - t. lui 
vulriir dr rn / rl ; rlunl rlMii«»ir riiiiiinr iiii vinni dr li' dirr, Irs 
vjilrurs purlirulirri's dr m rl dr /» riirrrspMndtinli's ii / t, suvidr r(.r) 
iH Tu ). drvirudnwit rr^*prrtivrinriil ('(;> rl I'l;). Itrpirsridmi.s rrs 
iiu'Miirs vidriirs pur ui, ; mi uuru 

UU, liii. 


Qiiaiil II lu Ibnmili' lii), rllr m* Irmivrru ri'’ihii(r par rrqir '- 

{\ } /»n ? SI)|/»MU'r ■ ; w. 
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0l(!ttinmr, -tr prnrrniiant ? pur liypnlhNif. Dja? 110 pnut c 

Noun gupposkmn qwe h vail««r | de corm«ponil«nio d / t, 
nciumia varkble Mak mm r4<I«ellon nW p»«i n^ociMoir 
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an 
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incni. mil, la ruriin^ I'oniiiili' iliMitMitJi.i 

(i)) \ /-li .. 
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.w/tpoxtUm r T. 

Noi.s no ,,„s ,1,. IV,, 
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7'''''"'"""'' 7' ^ HI.. .,V„Uvr..,.„.| , 
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fH'sij.'no (utr (‘lit' sc ilctliiira tli- U 
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n osl, osson,(iol.lo,.,.nmh|M..r 1..,..^^^^^ ^ 

ronolinn ,lo , ol .l„ 5 roslor,..,! ; ‘ ^ 

II'S eoiMlKK.n.s auxtjucll,, ^ „ 1’""" 

cloux ■no,nl„.„H ,|., ' * ’ I- 

MS deux iiioinhfoH ,,„„rra ,r,r„ 

coUo ronolinn ol r no , iVII., . '7 ' 

(II) \ 

(i.a) 

puis/nujifludol'Bi 
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(I’l) 111 i SI), I n. 

Km I'l f.iMNiticiiiul [* rtuuim' iiiif Iniirljdii i|t* / ol (|i> on 

IrnMvri'a ( ' ) 


(i.V) 



■n 


I'l |tiM suili', I'M iiMiMl ii In tics (''tiiiniinus < 1 1 ), mm niu'ii 

giMii'irnli'jMi'Ml 

("*) I M, 

l.i'siliMiN iMi'Miliri'N tic rci|iinlii)n i h mc sinraicnl iImmc circ iMi'-ginix 


( ‘ H IHIIIIH' till ll' Mill . loniltllt' .lit iltViilil 'Il'H VIIMHticiiH ( I », I '» I, 

ID, Mil «'l ||»> iMiri .|ill M'llliUMIt'MIitl IIV.'I- li't. 


» , M, fi. \ 

I'lllltlllllirOl'H t'tillliuc r<*il>'HMliH ili'B ijiitii, V /. )<<4 

i. »y,, 


l•||sl ,( illic ji'N vuliiiiin ]>ttt(l«'ul|i'rc<'i t(». .r, m, yi, rMrn'N|iMmlinil«)ti .i / Doiii; In 

fiiiuilitiii 

I III w /.hi I 

I'l Nil Viili'iir I'uriti'iilii'i I' 

I h< ».• vlH». 


f(HTKI^|ilMll{tlllll!’ d / rMllillMIftiMll lie \i'rM)l>r U (>iriMil|o il'tl 1 I.IIIN li* etlH lM<‘lI|n till, 
III'! ViltlMIln f^^lll'r^li'tit MU’MiHllten 


<■ B*. fi. S 

fiairnlitt* par !w« ilea i>t|iia|jutiK iij, < # 1 , 1 7 1 , hj «. les «|)iiniliit)ri 

i- ‘‘I. f 

HR <»RraiRtil |i]i|.« MAujRlliPA 4IIV rutiJiikiua 1 ^( 1 , ut uii. jMT itiiilR, {, i t'l'NURruii'Vil ilo 

«‘i^vninmlr. 

Si I'cn MhriignT. 

;ifi> liRViRiclrm 


I -KH 


0 


1^0/. 

i»l k rutkiir tie jt eorroeiJumJantu ti ! t Oiaioiii 



:iHI) MHMOIIIK SItll l.*i \H;i, lU 1 I M \ Ills lu, uhiNs 
fliiilH l'hY|mllhVsi' ill|||l^Sl^ (hi •ImH .'I, , un. lui- ,j,„. , 

/h'A sjiliKimuit it hmlrs |,.h .'..imIiHim.. 
t'fiiiHiilni'iis rniniiif rMiii'liniii .li* /. i,. . ,, 

( 7 ill) pill'’ 

' i- 

HI! nnhiist'iii n 


jirndih'., ,r. fj{ 

I ,, I .. 


’• (--li i-i 


jiiiiir f 


■■ ' """il'- r,|M,. . ,i.„i I,, 

'''I'l''':'''';"’''', ''‘'I'’"'' ■•''■•'■••-"-.I.... wi,.. 

nM"|ins,Ml,,ns Ir. ,1... , , 

i|ii Jtnrtinc dc rrs m- ivKl.-iim |i « 

I ,1.. 1.^ ,, 

1 1 i|ii.iliiiii ), itii iniiivi*ra 


i:«7) 


i» f 


1'^ s, 




^ ^ * * ^***‘ ’ ••*'»«* * I’ll,/- Hh,/ , 

li'H Viilfurs (Ir Ii fl, h „ , i » 

^ ^ . I V'. lir» t'u iMrumiiM. , i j 


fl'i'dii ri^diilrah a In r*ir„,„(e 


Ihw 


* - ««, 


• iUli 


Alora diiftni, hh cu«s«l6piin( 
ilUiiiUiliki 

li u. 


5^» i* » ‘ ^ 


.i>{g 



AlIX lUilllA liKS I'VliriKI.l.Ks l.ll l•UI^MIKIi oil uki 

iv<(tiis{'iil ji 

(".»! r i Nil S|),x n. 

I'"-'' i, I'niUiilinii (■.), |.| 

ri'i|n;ili(in i n, ) ;i riini. ,|i., ,■, 111 : 1 ! inns ( 1 ). Ov), ( 7 ), (,|'|, Si ,l','iil|inirs 
nil Iihsnrvn ,|,l,,. I,. ,.„s „„ I' , 

' "" ' nmim.inliT h's .■.,|tiuli„iis ( 71 , ( ,,) 

cl ( ijj ) iIjiiiN la rnmiulr 


("I j 


^ >■ 1 ’/' ' I- i ur 


"N '■'Hiclui-a tlcliniliv.MMiMiI i|hc. jumr /.-.v mhuirs vhvrrhm 

(It'S ijtiitntUt s 

ll Xtiffil t/f /r'\ f ,ir\ rirn/ t'i/unfn>n\ nt//ifi/t.\rx t/ttm In 

/tirimilf's 


(■Ml 


*// tit 

S !• [‘ 


*//i (A 

r ‘ \ i /'M T jMi* 


(7 ti /'nY\'tuf, fHtfit' t T, lr\ l ii/nifx fnirittufit-rrx 

th/if /rx tnn\ i/tt fiirtn Mi/it t/rfrf/uiftn‘x, tti j\mvium dv In /i/r////rVr, mr 
Irx n/utilitwx l H I r/ ( iij i, 

SitjijinHiiK**. utiiir li\cr \v», iiIim's, ([h'j I'iiiilf ilr I'lMjiMiliitn 

l 4 , /. B 1 , /», » { M 

on rliiniiM' x dcH (miMi rijiialituiH rtuiijin^rtt ihiiis la f'nrmiilt* 

(i;»j 1 " dti 


dl uf.r 

h 1 ' 


•i>' W* 


pii 


Ivii iiitt^griuU (mb rlcrun’-rna*, tm ol»iii*ii(lra Irois finios 

qui i“finf^rtiuTon( 


(M':»v>rei C, — II, i xn. 


f: -r, m, /j, 


3(1 



m MlCMollll' si'll l/INTI-iiH V! in\ UKS 1 ni M hiss 
It'S Viilciii's |i;ii‘ti('(iii<M'i's i’i*|>n'*siMiliM‘r« |iitr 

r, ■. Ii ; I. I < ' ). 

Si, apirs riii(<'‘m‘ali»ii, iiii rliniim* ft, Ii-h tlmx l•lju.il unis ri-'*liinlrs 
nUliVi'iiiiU'Diil sruliMfii'tii, ;ivrr li‘S v .11 t.iltlr-. /, > , s.\ ,.| \^^ 

(juanlih'' coiislaiiU* t, hi iinMVflif \urialili‘ ; ilmil i Vluiiiiuiliuii nv 

sViiVi'ltii'i' (|ui' h)isi|iri)M iiiit'ii UHst^Mit' Mill- rni inc 
ii ill rniirlidii iirhilraln* (h'si^iir'r par T. (Mini i|n‘t] 1*11 iuji , A- w itr/nr i/rs 
(Ivu.v. (UiutllUiNS (lunl </ x'lti'tf ftimtni *V/v' t nunt/t t r 1 iit/nn»- nfmy'iilrnt ii 
I'llili'ffidlf i/f i’t’ifutdhtn 1 1 1 ( * 1. 


t. L i i|ii|( iiiikiH h I i.i lu’ »!.• 1 imI- };■ •» » t[r dc I'l'iiih* 

Hint (I) |ii'iil N'l'tiniii'iii' I'oiitnu* ll ; 

X ifi' /ll liiiim/r n « • •> I'uu/t t/r i : 1 j . h t ;i . .yfi-j/j..,,, 

ilij/i^l'cmii'llt'i t'niilfiriu'x tltui* At Jt'rmti/r i ji) mji* irfj/r-tmtu.xMl f-tiu ijii, , ii'),/,', 
iiiiviiiiiii'x 

*. M. 

I'tni.w/irMt inninir Jiiin iifii.f i/t> h ittmt/il,- t , , j i .fiiiiiiiiiii 

ilr iiiiiiiit'>ri' ifiir, /miir i t, ,>tt uit 

.1 L M fx 

(mix lUimini'A fi fiurr /ex o<.ii >/»jn t fiuii x, i/nui 

hwiiii'llrt ntlrmiul wiilruirui 


L «. % I y. 

CfhllWiiK il hr rnlrrufil„.f ,fii„ rlmiinrr | .ulrrtry f.hii'i. <»u 

Itiriiihlps 

•'« Ic 5 i, y •• I'l * t, 

/iiiiir urrht'v iumMihmnrnt rnHrRfttr t m, 

ll Will liiiii ll oliKorvnr *|»p, In rMiirilon fi t j luMunitt i^iip >irLi(r^irr’>i<ii>iil i lmlatp, lr« 
funuiiloii 

W I i f< I J, < 5 , .».» J 1 1 , 

|trrt«onHim Hiiii|]l(!iiiHMl Yfllpura ili; <», (iri»|irft 9 n v^rirw? U |iii« s o. 

mi *■ ^ 

^ 1 i ^ a, 

(1 IfuiiiiJliit 80 r^tliiii, [Ktiir ( U eomHdoiU j, mu (ifii. 

reia^Pt|*w» kirn, rie 

vorinblo lncl 6 |iemlanlo narnSno nHligrailuti rfe (1), egrnm© iinu 



\ll\ DKIin KKS l‘AUTll':i.LKS \)[\ I’UKMIKH OUDllK. m 


(liiiuinr, ilaus (oul. I'v (|ui cm sulislitiiai’ hi vju'iiihh^ / it 

lit varialilr .r, c'( 11 im ntsiilta cjiio las iulc'tjfriilns tins 

a(|naliiiits i -.w) roiiniii'cml riti'ttrt' la solulicm da la cjuasiictn proposal', 
si Too 1‘otisiiliM‘i', (Ians ct's inla^ralcs, iMmiiiio coiislaiila, t (•.(imiiic 
lino nnnvollo variahlo cin'oii doil oliininor, ol lo, o, ^ o.ninina ilos 


{'iilHiiliiiii uii\ piii'lli'llt'H, .( riiili^priitioii tIt'H (i). (•/), (7), 

(i|t oiili'i' li'it iiM'iimnii's 

I', w. /», 

I’MiiHiilitt'i'i's I'tiniiiii' i»i|('(iiuis <la t. tS » lit «lo In aoiKtilioii (lO) nti (li), i|iii Nit 

iloiliiii olio iiK^iMi' ilo lit I'oiiiliUiiii <11 >. I'll vi'rlii ill' III fnntiitlii ( i/>), oil 

I )• I I • lit. 

Si la iiiiiim'IIk viiiinlili' iiMli^{ioiiiliiitni ft In valisir iln .1- i‘Mn-i'N|iiiMiliiiil(t i> t l^liiiniil 
Nii|Hiii;>i‘i'M iliNliiH'liM «‘l ii'jiiivHiMin'i’M |i.n‘ ilt'iix Ifth'i'H ililli^rniilcH oi, alniH lut tiovniil 
ii<m|iliii'i'r lYiitiiiUoii « ii ) |iiM la MiiuatiU' ; 

0 ,*M /'l*,t*’ *». 

i|u'iiil ii'iliiiiall i'lti'iiro ii la 1(111111110 ( i(>) ttii fill oil |lM^alll 

I Mum /•Mr|.r. 

Alni'it iiUNMi, I'll I'niiNidiM.iMl. ilniiH li'o itiCi'firnli'S ilflH l''•|lllllio|||( (i), (ut, ^7). (o), loH 

i|iiaiili<^N 

\< '*'1 V 

in Hillin' «li"( rMinliMiin lU' * , III! iiliiiniiili ltd I'ln'in 0 In rniiiiiili’ • i • 1 im (c*)* liiUHi'llo nil 
omii'liii all ciu'Mio ijiM'i piKM' nan'>rAii>* ti la I'MiiilltiiiM { tin t in, il sullU tin vnrillni' Iti 
iniinllliiiii III* .Main, niiittiio mi nitran 

I 

mt |iiiiirriiiL ^I'lilim la I'liiiiliiitiM « a 1 »ii 

Ma'a • ' »», 


Hnii i<n pri’iiaiil, rmiinit' otalri^aimR, 


Hilil RM »U|i|H 1 »A 1 ll 


la Ms J, 

Ma»-» i». 


f w ri 5 .li 

1^5 •*. 


r/ftnMa iliro, on ol 5 rtm«Mnloa «l ImWjHsitdJiiin'K «l« la vflriablo «. iJiiilliaii'H, 

tlariB eisUo tlerniftf® ai»|i|*(mn«in. I'ftliiiilnauari do « oiiiro le« deux dt)uiilloiia llniea qtil 
rtmfc'niicrii 

f, r, m. T. »«. V 


SO nklulra »iin|doitionl ». IVdiciiliiail'Oi do f ; ol !«« oiMHlIlioiw l«,i. ib.n olaal vdrillics, 



MKMOIHK SDH l.'l MTli); HATH ) \ DKS IH.UIATIONS 

I'liiH'lioiis il(^ iimivrlli! viiriiililr (!r(iTiiiiiiri-s piir lii-s r'i|iiulif)iis i|i< 
la fonin! 

r(r). V I'c). 

( ^*^ 1 ) ^**1 V * '*• 

Apijliquatis Itis jiriiH'-iprs t(uc imiis va'iinns il't'-lalilii' ;‘i riiilrpratiiin 
ilo I ('(iiialioii aux (lillrrmras parlitiMrs 

(•'■O /!.•< .fl M 

On aura, ilaiis ('.(‘((p tiypndirsr, 

I' .V, S /., II M. \ /, '|- 




oiilniiiit'nnil III v<>nll(’iiljnii iH n, niiHi.I.'.i.V ...miiii' inm 

Oil |imii liiiiir In |ii'M|MMiii.it 

„ ,/r y ,„lrr Irs U.,ix ^ in. . . A, f..nn,.l .- . . n 

loir i'tiiKiHnu nKutliuuir >iin x.r.i ,wr uii. f,;.,/.- l'.‘,ju.iU,.u uk ' 

mil s Hmi|oa.,|u iin.Mr,l,5Kni|.. iims n.MU.M.l-; lul.iii ji'...' ... s' 

,, rL,;;" '■* h;.i;.; 

V I'v-. 

1' T'r"'' T' "‘"■'I'"" 

lailm Miiiiilili. iiiili*|i«iiiiittiiit< a, Mil H 


h(*•l 




"“""‘’‘I"" |M, |„ 

■ iQ 

'•> « , 1 ,. ,, „„„ I,. 

Hocuiul moiiihi'o HO [irdsonUi houh Ih f,.rmo «• 

T'‘ * — 

inililliodo (In |,iij;niiiKO, B "I' i| aiiJIu .le |nwr. wnhnni H 

w »a { I, 


oalln 


l)om 6tro i’opr68onS7nrio BMiS Hmumu o H n ( Hi ) 

(l<li'iv(Sodolapromi6rfldifrftrontLp«rM|,poriMr^^^^ 


\i'\ iiKilivKKs l•\nT^■;l.l.|■.s iti^ i*mkmii-:h mtiiUK. 

(\| |)iir siiili' lu jli‘s ronnuh's < ■> i ) 

i// >/*■ t/ui llf ,/v 

/' ‘ » t I / , ’ 

(111, wi I'lMi rcijiiit liitili*'. IcH tV.ii-ihitw :iii ili'iiiiiniinilriir /is .j7, 

pilin' !i' MipjiriiiH’i' cii-^niili', 

( |(t| w/f f ,fi ‘ ./m < ,//. /,/x. 


On lire ili* l;i rMviimli* 

tfs lit <ij» 


(•«Vi 


>h.\ 


^ < f< I 

puis, iMI IlllrpliUll «'l inuMl c‘}4;il*i .1 rr*jH.itl*i|i •(<' t'liiiiiiiiiiii y.; 

♦ / #' I 

I '^*1 1 4 ^ ‘ * ' w ‘ ‘ « / ' ?’ ( ” o ’ i‘). 

y % 

Si Inn iiiiil(i[>lh‘ I UMi- p.n I'.ttihi* ti“« iIimix n.iIimiin t]c m id i| 
I'tuirnil rrijuiiliMn i mm iiutn 




• i'Wi'' I't. 


I'.d jni)4iiiuil n-Hr il«*i mrj «' n r>M{iMthiii i iiiisr l;t roriiii* 

« '.‘J y J /’ 

i'( rniiiphiiMiti par (* j *. v p,i 4 i I ♦, hm liMiiM'ni. pmir li‘« ilrux I'nr- 
iiinlr« ifiiii{ If M>.ii |iir ilitiK ri pTfs^ttMtiT riiilfKinlr {ifni‘i'iih‘ tlr ri'quih 
lion 1. 

^ I 1*^ run* 1 .** ■ ?n, 

I l :^|rU’ ' I'H- 


Ilann ri'^ ilfMX ilftHifiv * t iiiii* rhoisii' a 

volonli^ H lunr* nmivf Ilf v*«rt4;tl»li’ ini‘«ii in* pfUl fhinim'ri(M'HpW'Hnvnir 

In vaUnir do In Tmim h«»ii arlurlrairf f, II liun iIp r<‘iiiJir(|tidr qiin In 
seoarub dc^s eqtiilisHi?* i( h) aiiirc ciMwe qup h fltbiv^t' cb in prc’ 
mUmi r*?lniiv*M,nBn( I la vari^iblf i- 



m\ MK^! 01 III-: suit i;lNTKt;il.\THU\ UKS lO.UMl'IONS 
Si Ton n'linil (.’iDn riM|ii;i(i*«ii (“mi ) umm* suns hi InniK' 

si (railh'Ui's, nn lumsidoninl $ rimiiiii*rntisl;ni(i‘ rl x cnimiH' varinhli', tin 
iM'.niplaiM'. <•) pur r('^) l'(")i “H nhlirinli’ii ilrii\ nunvrlli's 

lions, savnir 

j|M (.H ,Mt/' tM. 

i |m I'tTur'i^i 

(Inni li^ syslionr srni iMionro |ir«i|ih‘ ii rojiivsfnlor KoihTulr ilo 

rr((iinlion (mTi). |.u sim’ihhIimIi's I'nuHlioiisj I i m’sI hi ilri ivt'i' iIi* hi pro- 
luii'n; rrlalivioiionl ii t. 

Oil proiu'i'i'uil uhsoliuiioiil (Ir hi iiiritii' inaniiM'i' (|iio rinlopiaic 
rail* ilo riM|ualion aiix ilillonMioi's parlirllos 

(ita) /♦' r.t M. 

i‘sl ri‘prr'S('nlm' par lo sysli'iiii* (h* iIimix I’orimilos tros simpli'?., savoir 
(la rripialioii 

/ • I , » 

(;t(5) WiU m” * i r t f > 

Ml ill* sa ilrriviM* prisr ri‘hilivi‘im'iil ii riiiiiMlos (|n.inO(fs 3, *r nuisiilrri'i* 
roiiiiMr varialili*. m (’‘IuiiI i'oiioiiuu arhiOain* ilr n-ilr nii'*inr 

variiilila. 

l.ll inolhmlc ipii* I'lMi vii'iil iri'xpnmT n'osl pas s.'IiIimihmiI applii*a)iii> a 
l'iijlrj<ralj(iii ilcs r*i|iialions aiix il«'r(v«'*i‘s purliollos a iloiix variiihlrs 
(M(la|MMitlanl('s: olio sulisisir, ijiirl suit Ir nontliii' ilrs variahlrs 
indi’jpomlatilas. ainsi i|i»'nn priii aisriiino n'm aH«nrrr. 

I’nninnspour Pxoiiiplr Ir rjis tn'i il najiil trmtr r(|MiiUitit aiix drrivrrs 
purlialliiH il Irois vuriithlrii ii)(lr|iriiihiMlrH. Knit 


y, t, m, ft, tf , » i 



Al'\ IIKHIN KKH 1V\ UrU'.l.I.KS IHi IMU-Mllill OUDllK. *>87 

il sj'i’ij til' pins iM'ffssain* ipif ritni'liiiii snil assnjiidin ii ump aiiln^ 

l•lllllliu<•il. pill' l•^i'lllp!<’ il iihli'iiii* utn* valriir parlit'-iilii'i'p pinii' 

iiiH' vali'Mi’ duniifi* til’ /. SuppiwiMis ni nuisiMjiiPiin’ tpia la romlitin m 
ildivt! ri‘i'i‘\ nil’, piiiir / v. la valiMU- parliriilirri' l\.r, r). la's roiiplions /j 
j'l y, liU !i‘s ilPriviM's pai'lii’lli's ili‘ rn, rrlalivi's a -r cl a r, nbl ii'iidniiil 
(Ians la mcmc )i\pnllicsc Ich valciirs pai'limlicrcs 

P. K *. Vlv t», p.r,,» I 


ipic jc tlcsi^ncrai, pniH' alii i’^;cr, pai' 

I I , I I I’l I i i'. I I. 


II s'a^nl MiaiiilciiaMi tic calcnlcr la valciir ;{ciicnili‘ ilc On y jiarvicnilra 
dc ia niaiiipi'c sinvanh* : 

Ui'inplaciui*> I cl V pai'tlcn lnni'liiiii't ilc / cl ilc dcnx immivcIIcs va- 
1‘iillilcs iniicpciiilalilcs \ , y^. I.cs (pianlilr'' y/,.v, ipii claicnl Innriiniis 
ill* a’, V, ili'vicnilriiMl cMc^- incmcs rmiclimis ilc '/j, d cl I'on atini, 
iiaiis ccHc suppn^iliiiM, 

(ilK) IpR^ ‘ I ' '/P,.*. 

I /'!•» *■ t '/ip..'* 

^ ’* I h, m /'P.,*' * yP*'..'' 

On lire lies Irnis ci|uali«tni prcciMlciilcj* 




ji p» » p</* i^t ' 

I P. ' P»/t P., I 

Si lie Mil (IcHjgnc par 


i Pi‘/ iP.y - P/,)' 

P, • P,,/* * Piv P...> P<J»’ Ib.V- 


\</i P \ t/y t [‘(ll 4 lli/m I 1'*//' rU'/y j S </v 


III ilincnMilionc InPilc ilu prciiiitT iiicmlin* ilt* rci|»tili(ui 
vera, ('ll ililVcrcittiiuil sncccjisivi'mi'iil relic pui 

luir riiniinri I’l ti. 



m MiUioiiiK suit l.■lNTr■;(;nArIll^ ur.s r:oi \ri((\s 

OliMfM’Vons «|iu*. |j‘s Vidi-iU'. ili- r ••( di- \ i-ii rMiiciitin 

il<t /, I’diinl Ittnl it Tail ariiilrairrs, <iii |m‘iiI rn di-«|iii-.(>|- dr iniinj, 
(|il'(dli^s vri'iliiMit lt‘s diflrnMiiiidli''* 

(i;0 I' ... 1.1 S|i,, 

(d (jur di‘ [diis oIIps si' n'dnisi'iiJ < ' i. jitiui- ! hi |inMiJirii‘ a In 
sitr.imdo h r|. I.rs valriirs ili* .r id di- r I'daiil .‘IjMiM.-", i'hiimim' on vii-nl 
(la la dira, li‘s id|ua(iiuis ( |’.< i diiiini'i‘(ii)l 

(4'!) \ ! /'II i SIh/. >1, ^ yll Sihy 

al si I'dn (‘nil an ntili'a 


m 


ll.;. III. 


y 1 ' . 1 . 


'/ 1 , U 


(HI rardiiiiiiilni I'jiailaiiiaitl itlia In i|tlrs|i>>M jirnpnM C m' | u lii|af-rar 
li's iM| mil inns ( IH ), { ] •} \ rl ( J 1 1 , ann'*-, \ avuir hi \ .drur ila \ 

(iri'u^ da r(M|iiuliini ( h; t, al an \ a.ijiHidainni 

' . y, M. /•' 7 

(miiiuia das luiialiimsda/. ,|iti didvanl ra^|.a. liu-iii.ml *..■ ivdiiira n 

•»» *,• ‘‘H V, f 

|i(Mll'/ r:; X. Siailira las ililt^i-nlas da?, nn.j a.)i|idlMii,. t IMi., , urf i; VJl, 
‘111 (’dimina/j rl y. i| taMarn saidaiiMMil liui.. a.|tintiMii . Iinia^ aiifra la^ 
‘|niUllil<(S.i',,v. m. lni|lUiiililaaoiiMnitla ?. |a« UMiivall,-., \annlila'. I r, 
ul Ii'iiis fmialtniis da aas miiivalh'n vnnnidaH, ; a. 

? — 1 (5, VJ ), y a f^(S, fj j. nsfrtHr t/r rr« /nil* n^intluitn /iotri. rtilrr 
Imfudh OH no iHmrm Hminov ? a/ sfj yaV/yiiv-* mtm JiH' h vnlruo tir in 
fonvtwn (V'lttirairo r(.r ,7 ij thu Hit rmmSir nmmw oymyntrut h {'inir- 
grnh ^htmilo do /Vy/w/iVirt ( J^). 

Usviilmirs ilf.. par la pr.-.*ril«.iilf, 

1 « I'rn,, ,1 mrt« mm 

«niro, oi I on poni lirer do In stumnahiim 



Aii\ iiKiii vi:i;s PAirriKi.i.KS nii i>iu-'.mikh oiiduk. m\) 

Halisfonl (ri'lh^s-im'iui's aiix t‘'t|ua(.i<>ns (-{«)). \\\i oll’iU, si Ton supiiasc, 

h./.i - 1 . 

|Km '/!*:>' i* 

puisijm' Toil siirrnssivtMunil I'otjualion ('i';), par rappiU'L 

a 5 t'l [ail' ra|ipiu'l a yj^ rn ayaiil r‘f»anl aiix <M|Uu(.i(»ns ('iH), (/|'») rl (/| 3 ), 

I II 1 Sll,l n. 

.Ill I SI),. I n. 


(Ill li'ouvcra 


I'l par siiilc i ‘ ) 


{ 1 1 II iMi liiiii il'ulistii vt'i' li'M tl«itt\ loriMiili^rt ii'i ohli'iiiHis Nu diKiiiisiMil 

lidN n|ii>i{inM‘< 1 1; t, • ;h I. 1 t * I. ( <li'l(MU'S iuliVnilt'H i|in rnnliM'imMiinl ‘r^riiitiiuliiiiiiml, 

|1V(II> Il'K ilM'omilK'M 

»• /'t -S 

iM!ii’<liliM‘i’!i‘i( ('Mania* liiuidlMia* (h’>> vai'liilili'H inili*|iaii*lmiU!s 5 » 'ff ^ ijiiiiiilitaH 


Vi /.' 


a’l'Ml- ii (lira Ii'm vhIi'MI'm (nii d" •*'. .* . /». '/• (•(iiT(*-‘<|iMiHliail('.-' t'l f t. Mane, coh 

ili'iiN riiinmlMM I'aMliaaai'iiil d iMr** viMili'am |Mr Imk vidniiirt duH lamiliaiis 

I |j;m j.Utt J Mr/» VM,,) 

al pin laui'N vidnar^i |Milieald*n’s 

na |•a'.|lMlldlll^Il-« -i / dMii« la ria. mm. It'>' vnlimrs p.-ia'Tnh'H den iiientiiaien 

(. /». V* * 


(HhiiI Imiridf'H par tew laleKraIrs dc» ('njurtlliiii’k ( );)» ( -*)*). * ('.»)• ( 5 1 )' tpiHidiU’i.'^ 

t. f.. Vi /. 

!ia BarrtiuMi plusi n«i«ujcUiai» siax lanHUliaii^ ^*11)' 

Si, d(m« Irk d«»n r.ifaudoa duni il n’rtjiil. «»n !««»«. I‘«»r 


a « I t' • • 


II 


cIIks dovluridmni 


I m'i Hi, J h_/. 

gi \m twnmdlw vsrifddt*^* m\ml Hmmim di«lliioieMit|8 vnloiirs 5, ’o 

de j' r«pr#<mlfiu8 jiar d*autro« louvfjs a. K. iilors on dovniii 

U. », I XII , 


37 



’i!io MiUioiitK sun i;iiNTr;unATio\ Dies leonviinNs 

■J! niani (‘(iiisidi’^rr nmiMH’ tiiir Intirlinii di* /j, ^ rl i, j tlc?,ii'tiiinl Irs 
vahnii's (h^ 1 al iln .1 i'nm‘S|HUHlanl<'sa/ Ili‘ |ilii‘.. ciuniiii' ers valcuis 


roiujilitnor li‘H (.'I'l) }hm' 1 «'H ninviiiiit'»i 

(n) D.,r.i •/\h.y "■ 

inii\ l'<iii » lx roniio 

‘ 1 M. .1 •<, 

m |uiHiinl, aia'i\;or, 

1 • D-*tH /-Ds* J. 1»..«X /-II;, > '/11 1. 

Alxi'H iiUHHi, oil oiniHltloraiil, ilnxM li'*i rnn i * » a> - i < i, t j 1 1, Irs 

iimiiilUi^s 

V‘ / 

DUillhii' iloH rmuiliim-* ilo “h inn ■•!«* !i‘« 

I -ni. .1 **t. 

Iiirt lolli'OH I, J iim|Mnr« Ivh vnlinim *lt' 1 . J. n i ol ji.ii 

l‘OIIHt^t|lll'lll OulloH t|IIO 

I D,m yl'a: /!*<'*■ f 

l)'iilllinirr<, |imu' »in« lx HjHhnm* ilon iMXn iMiHnlimi'* M'nminMii'fl ilo I r|iiiihixU"ii i|i'« Vrt"» 
rliililt'H /I. //, .* oiilri* l-i liinmilo « I; • ol Inn oimj ilri* t icM, » j 1 1, i j 1 1 

jtuifiHO ro|in'-ii‘»|i*i* Ulio ImIxKI'xIo ilx In furiiHilo » l" <. rMMsM-'r'n- coMiiMO iiMO i''|lliaiiiU xiiv 
lIlh'lVlit'H lUirliflllH, i( nllilU ililX** l>* li-'v I 'lioilliMlin 

I M, J M 

»n irmivithl vorUii’niH, nl •'u ijhI jhim i'IIi*«iu»ijhm|iI lion Ins ut« »U' t, luit'M 
aviifl colloH ilx li J [‘■‘r los fMiiiiulr!i 

I ^<9 Ml. I ‘</4 

no n^diiinfirii ft a^ro, c’lmt-ft-iUro ni roii a 

uii, (in il'nuirfls larmea, 

(f) “• "f iHl /D^l*i 

Or on ealinrdii ft con ()(iri(jor<^ comUiionc. sail «« fiirtai«ai 

soli oil auiinwiii (M, li, #1 vifialjUra a, 

Bndii , (lam oouo «u|irKMiitbfi, IWiroMoti (ll« t, Uuim t|(d rwvf^r* 



MIX DKIUVI'KS I'MlTIKI.l.KS Dll PUKMIKH OllDUK. m 
s(M'i)iil (''vi<ii‘iniiM’ii( lioniH'i'M |kii' Ii's iMiHiiliiuis 

/ 'o) ■ ■ r'(i, Yi) II, 


lai'i’iiiil 


I, »•«, 


7. 


Ha Miiii|i)iMiii*n? n I'nliiiiiihiiiMit ili' y, /. Dk paiil Hoiic. (\iiiiiu'.(U'an<!tM'n la |ii'0|u)HiLit)ii 

Huiviiiila 

ih' fi, if. y ri f I'Hirr ti’i timf iiiii'^ruh's lin'i’s tit's t'tiuntums (ilS), 

( i I )) /K'n/jMrii mu' t'tftfili'm •/«i ai'iii mu' tltf ft^iiiHtiim (il"). 


L'liilMpi'itlo iliHil tl iri rHt null jiliiH l'iiilii};ri(li' pi'ia/'hilo ila la r(ii‘iiiiila (>l7)i 

cMiiuiii' ri'ini^Mi'iilaiil ihmi i^tpiiiiinit mis ilaiivi'mH |iiii'tii)lli'H ilii iinunior iii'ilri*) 
iiitiiH HatiliMiiMiil uim iMli'Ki'*!'' <|ui raiirnnim U'iiIh mmsUuUi>H ai'liilniii'OK (», 


I^irHiiu'uim I'iIh nil a nliiniiii I’uUn ihii^^i’alo iiinlimiliiMT, oI<iih, jiotif lUTivor ii l'iiit('|;t‘al« 
m'nrti'iilc , il Hiiflil tin piiwair 


|utiH (III jiiliulri' ^1 I'inl^pnili* |itin[iMilli*rii imH tliirivi'-oH iimim |hii' rujiimrl i\ 5 ‘'1^ >' ’ll 
niiliii iri’'llmlui'r f, I’l niilrn fniln iiitn^ralii i*l w*h ilniix iIi'Hvi'm'H. D'i*hI pinir ('•olio raison 
1)110 pi'in^raln iln rlniriim* i'<qiiiilioiiH ( IH) ol ( 'iij) jiinil 6lro l'(•)ll■(l8('nllV' )iiii' 

In nyw!i''iiio ill* Ii'iiIm r’i|ni»unim ilniii Iru ilniik iloriili'jriiH Mint 1 «h i!flrlv<^i’H do la |>roiiiii’n’o 
ilill'driniil^ti [liir ro]i|tni i a ^ i<i » 

Kn r<'"Hiuu('i, mi vnij tju'i’lniil tiMiim'i* iim* (^i|uuUnii ilu |n'«iiiinr nrilro inilro |iliiHi»urrt 
viiriiililiiK iiiili*|iiMiil<Mil<'n 

• » • "I • • • t 

11110 InciMimm f« oi t''** *l6rlv«'**s 

/*. •/. .... ' 

ilo oollti linMMimm. rHfUlvpn mi\ vnrialilmi .r, i, nnlognilo m^iiAniln tio ciillo 

i5i)iniUon jiourrn imijmirfi /'iro nhii'iiim jwr )« mrtUiiHln i|uii j'ni ilimni^o on iHiy. Alorn 
flolU* lnlAi?ralo ws irmivnra osiniimm |'«r In «)iiiAiiii*ilo iihmlmirHAquiiliouH ilonl lo nombi'o 
aer« colui ilos varliihloM imlA(Hm«!«niBs. (a’h diiimliMiiR roiifurnuTiml nvoc Ioh vtirioltlcB 


(I'mtlroa varinliUia 


.y I ' » • • • » 
£. 11, ; 


qui tlovruiit Aim AllnilnAnn, ol tjul rt»prA»eiiloro«i tlca valmira pnrllcnliftros do 




eorresptjndBiUas A »m valour tlonnAo ■! do i, dims 1 m imdgralos iloa ficiuationa ililWroii". 
llolios BubnUUiAoi & rAquaiion pro{MisAe. Obsorvons d’allloura quo I'lino dca oqunllona 
donl fl n'ttgll Min olle»m6mo unis Inldginlo |«irUcuIibro do Inquollo on dfidulrn uiaomonl 
loiilM le« oinm ilquailons ol |»ar sulio I’lnl^wlo gAnAralo. Coilo huogrido |innicnlior«, 
qul avail AlA dAJsi mlM on Avitloneo dana lea appIlcaUon# do la mAtliotIo gondrolo a uoa cos 



H'M ftlKMOlflK Sllll i;iMTK(ilt,\TlO\ IM'.S IM.)!! A I' H i \ s 
on ('ll roMi'Juni ^'riK'i'alriiHMii 


I O, .1 M, 

Si I’fMi (ii(lV'i’i'n(lii|»un-:i|i(Hirl ii ! 1 ; i, i-l t|iic dans r(M|iiji~ 

(idii (lid'ivcir iiiusi uhli'iiui! im siiitsiiiKc jHitii' 

M/ M( 1 , Mjia, I'z/'p 

itMirs VJili'iirs liriM's di's rmiimlcs ( (S I. ( j-ii i*! t ’| ! t. mi Icmivm'ii ipii' 
ladlr rMpialimi sr roiliiil ii 

( I'* ) 'I* i A 11 I SM, > ti. 

Si (Ic jilns nil ilrsi^in* |iar ; In viili'iir |i;h limiiii'ic dn a i't.nc-i|im)diiiiti* 
!i / T, iM'lli* valiMir |iiiiiinilii'i'i* satisli-ra ('Viilcniinmil a rctjitalimi 

l'(v. »i.T, j,. „ f .1. 

I'iidin, si 1 nil nlisi'i'vr ipii*, dans li* ••as m'l I'mi I’nii'ddmi* 

». 1 . m, ft. ,f, 

roiiiiMi' (niiftiniis dr /, nil prill i-nnipmidi r liw rtpia))mi.*i ( dH ), 

|||♦ll'l'lllll(('N, i*»<l |ir>'i‘i»^iiiMil I'rlli* >1 liit|tni)l'* M. JiMSiiii i!«! ji.u tii>Mii lai iW a« , font t'ltililU’ 

Hi'mi'tnili-tiii'iU ritNiJdinii'H do vv\iv iMirKml.., |] »mIM. ••..iih.h- l v,,. >h< »U4w,Miir 
iiiiN ruriiiiildM 

(KI I'l'o I'd*'' ylV,'. /lUf,. .“ II, , 

«l, |H)iii' ili^ilnirH tivu riirtiitilfs nil^miib .In rrlK.* i(im* javahi lnnn»^c«, i| a.iflit a<* 

<|IUI Ion IKlUVOlloS V«H«t»|oa Hu|i»lilM(^ra a r. . , <,4,r.I .H*llMr:lira dr 1 1, 

SI l‘tJii «(1 Norl do la louro rttrael^riflllqiir ? }«»« indliiMor unr ,jmdariiin,ir.i, roJaiivo a 
rtiiiti i|iigIo()iic|iiu i\m viitinliloM inilil|>(!M(lati(ca 

I iiiict qiiolooiuiiiti (Inn 6<)iia|jon(t (gi |Kiiirra ^ire firdHoiitii^o ^«iu.« la Iwriim 

^ ^ «- Snj ™ ^ 



All\ ni'lin KICS I'Mri'lKI.I.KS IHI I’HKMIKII OUDUK. ‘2911 
(^j‘i ) nl { V' ) lonnuh* iilKnhi'ij|m'. 

// »/m <//» 

S 1'/* 1 (,)•/ I S\ \ 1 /»ll 

till ilx 

' \ \ i/{\ " 

oil toHii'lul'ii, t'li ili'liiiilivt*. {{iH', il(Hoi'niiti(iv ooinpIotoiiKinl. los 

»> }\ /‘. v* •’f' 




,h 

I’ 


>/y 

() 


il Hiii'lil lie iissujoilii’ ii mix iIos diiiis ios for- 

niiili'M (dy), ( V; J ‘'I » rniM‘Yoii\ pour / t, Irs vaUmrs piirLuuilioi’os 

t.. M, V* /• it 


thiiii Irs i|un(rr ilrriiii’i'i's sr iniiivrnl rxpriiiiros rn roiH'.lioii ilrsdeux 
pniinion's pur Iok otiuations ^ r| { V*)- 
Ap[iliHUoiiM yyA pi'iiu’i[jns ii rin(i'm’alioii ilo IVMjiiiilioii aiix daidvdcs 
pui'liidlrs 

( ',H ) /'VV -' V/, 

Diiim iM'Uo liypiilln'‘!<t*, In I'ormitlt* tlrvicnilra 

tl.i ilv tit tlm . !ii. 

t/x i>s /»/ ifn/x vi ’f'l '‘-y 

Mil, hi run n'oiuil iMUlfh Ics rnuilitiits iiii nuuM(Mliuu)ininutaiU7;<'/A‘:-‘i.rv/, 
pour In Hupprimnr niiiUiiln. 

( /iy ) P tl r : ^ if r/r ■ t jt til ^ flm rr .r tip y dti / f/.s. 


On (ire tin cnlln dornii^rn formule 



rip rhr rlq ^ dv 

p ^ *i y 


ds dl 

MrtM *3^ ) 

A t 


3 dx ^ 3 ^^ydy 

'X ) 




m MlUlOllUC suit I.'INTKIJIIATION MKS Ktjl ATloNs 
puis, on inlof^rinil, 

V •/ i, 

(iV-O . (.,■» . VI J u" i 

y i -4 ri • 

Si niainloiiiiMl tin nnilliplio 1*11110 |iiir I'iinlro lo-, tniir. vulours ilo r-i fo 
((un l’(niriiil la )■ul‘Imllo( '»■•), mi Hoiilomont iloii\ ilo oos valmii'n, on avaiil 
oi^aril ii roi}na(inu do o.niiditimi 

nil (rnnvoi'a 



(m 

(,i j* 

•n 




(m»- 

■f.i)" 

^^0* '.'HZ’ v'l 

(W) 

( 


M)< 



, 

I {fa 


» / 


I 

(Rl 


T*(i* ;*)(>* ft't 


I'.nllii, si dans 1 6(|iiitltiiii ( t'l) ot diiiH los douv |)roiniorot« do?* oi|ua" 
lions (Ill romplHoo 

M|mrf{|,ri). v par ft). / i-m- f.(2. r4, 

on obtioiidi'H Irois iormiilos dmii In systomo roprosoiiiora rinU'iKmlo 
do l’6quiiti«n (.^8), snvoip : 



1 


I ( -fj » ) ( wT J I _ 



MI\ Ml'. H I \ 1'. I'.S l’\ HTl lU.hKS IHI I’UKMIl'U OUUUIC. UlKi 
iKiuvnlli's (|Minifih''s viii'iulilt's qw'im ilnil rliminm-, apm iivnir ih{^ la 
valiMir ill' la I'.ini'liiiii arhilrait'i' (V.r,r). On pmil. iTiiiurquar qua Iok 
miualiiiiiH (;‘» 7 ) sntil las (li'Tivtu's do lVM|uaLi(m (aO) prises suotuissi- 
voiui'ul par rap|Mir( ii ; oi par rapporl. h ’q. 

hai K'dii'ral, si I'mi rniisiiliM’OfDi'omino (nnolioii do S, q, t id quo, run 
rasso 

(■'^) I*’;'’’ V' Z« 

It'S Iruis oquatiiins t V'l l no sornn! quo los dorivoos do roquiiliun (a/i) 
prisos rohdivoinotil it I, vj, t; ol, si dans roquiiliun (.V|), rouiiio iidoux 
dos oqiialiiiiis { V‘i ). un rojiiirdo I'uiio dos Irois t|uantilos 


onmiiio ooiistanlo o( los iloiix uutros otiinmo varialdos, uii ublioiidrii uii 
sysloino do Iriiis oqualiuns llnios pruprosa roprosonlor I'iiitoj^U’alo 
ralo di* roiptnlinii aux dorivoos pariioilos 

fitfX .1)7 . n. 

Mil iippliquanl la niolluido oi-dossiis oxpiisi'u* a i'oqualiDn anx dori" 
viioH pariioilos 

nil (rimvi'rail qno rinh’‘gralo ^oiu’u'alodoooltodcnjiori' pout (Uro ropro- 
senU'o par lo syslouio do Iruis rurniuloa (ivs simplos, aavoir, do ro(juu- 
linn 

{(ia) (m* — 

dans laqiiollo w osl oonsiso fonclioii arldlrairo do 5, q, ol doa doux 
d6rivte do la iii6irn? (fiqualifin ralalivws h dwiix des trois qiimUitos 5, q, t, 
loraquo I’on oniisidGro urn do coa Irois quaiUiUs coninio oonslanlo ol 



iiilli MlUlOlIlK SllK l)l:S KOU ATI i ) N S 

!UiK ilinVu’diu^cH lini'tiiilli's (|ui rriiri'i-mriil plii^i ili' Iniis variulilcs imli'v 
IKMHliUil,i'S ni' [iriisriiliiiil iiin-iiiiiMliriic,ull*'‘. ji' pJisscMH, iliniri mi si'i-ninl 
jirlirJii, a rrxpnsilinii ilii Iniviiil iiiipurliiiil ili' Al. I’l’all' siir Irs it!iji-ls 
([tir ja viniis ilo Irailnr. 


11. - Stir tuii^ /nrmuh tlf UnfUfilr nn »i l olonir ..»/ rinU'f’iniv 

«/'««<• ihiiiutiuii tiuv </»'/7i'»rs f»urHrllr\' ilii jui'mi.-r >,u 

iinr ptirtimlii'rr t/iii iritfrniu' »A'» Ktnshmlrs «/ /»»// .nrrv limit 

/(‘ niunfu't} I'sl prMsi>mi^til n'fni ilt's Viiiinhlt s itiili/'t infiiuti s. 

Iiilam'iu' rr'<iualimi aiix tli'i’ivns parlii’lli'!' 

(i) 3, fvt. M, 


(Ians liKpinlli' 

(a) /I «/ l),m, / 


i?\isl Irouvni' piMir 
(Ins I'diinlioiis ili* 


/*, If, #. 


* . } 


/. 


1),M, 


1(111 Ynrilti'iil siiiiiillaiirtiinnl la liininiln | nl riMjiialimt 
(;i) f/m full \ i/ily \ nti i-... » nil. 


liUl'Hipin Ins n vni’iulili's.r, v. 5. ti'hIimiI iinlrpiMulautn** I'uln' nllns, 
rt!((Uiilinii (^'1) ildil Mn* vrrilii'i*, (j»n‘lli‘s ijin* Hitifiil lfm*» valnui ■». iJmic 
nllailuiliMrn vi5rilUuM|Haiicl ImilnarnsvaliMirh. a rnxi'cpliuij »ri»nr*^ti‘iili', 
(InvinnnniU canslnnUis, rrqimliMn i 1 ) cninilin' !»■'' 

foi'iiinlca (u). 

Siipiinsoiis miun((nutiiLi|i)i« les /i*-i viirialilcs. 

-f, y, 5. ... 


cluvinnnciil rurictioiiH de / cl dc wmsianles aHiilraircsi. I, ns vidnnrs dn 


pi ffi < > *1 f, 



pourroni mini!" 



\U\ l)KUl\ KKS PAirriKl.l.KS nil 1‘HKMIKU OUnUH. ‘i97 

(|(•I‘l'u‘s i'Diuiui' lies r<)iii'liu[is (lt> / (*l ilrs roiislaiilrs sn'l)iil'iliro^« (loiii il 
Dt'si^iKUis, duns n'lli' liypnllirsn, u raiili*. dn Isi (•.ai‘a<!(m’isli(jun S, 
tiiin dillV‘i'(MtlialiiMi rcdalivi' it unn nu ii plusinurs dn ons canislanU's 
ari)ili'aii'('s, di'vi'tnu's variahlns. niais variani iinio|mndatunuMil do /. 
On liirra do rrM|naliiiii ( i) 

th',Ti\ \ i/th[Y ‘ ... \ fh' 'r>p tly 0^/ \ 

(III, 00 tjni ri'vionl an inoino. 

iHUrrt pu.r >/ *\y lU up i tly •I'i ■ tit/ liy-' 

Or, oo(((‘ diM'iiioro rqnalinti so ntduira siiii|do(noii( a uno (Mjiialion dilUv 
ri'iiliollo linoairo di' la rnrim' 

(,'0 /'dr v'M -...) 'H'im /iiir t/ iiy r (It, 

rti Ton rlinisil lo riioloiirO do intniioroii vonlior la onndilinii 

(Ii) {fi/nh i •li)uy ii'tritt ih)(U \ 0 t/t 

i ill 'ift \ tir Off tlzor } 'tl/ih- (>. 

I)'iilllour.s, si run mtinino 

\. V. /. .... T. II. I’. 0. 11 H 

los ddrivooti paiiiolloH do la rniiolinn 

s /. Rt, /'.'/• •' 

[irisoa par rappnrl anx cpianlilos 

.r. a, .... /, m. /»♦ //. 0, ...i f. 

* 

on tirora dt* rfiqiialion ( i )) diircVonli^fO parrapporl aux (Miiislantos arlii- 
trairisfl, 

( a ) Y 3/ 4“' y. "P . . . 4' il 4- V 3/» 4- Q -1" ™ o i 

el par suilo, pour vender IMqualUm (5), il Hurflra tl asaujclUr 

#, M, y, 3. «» pt 7* ■■■' ■''' 

GRmfm d« •«“ S. 11, 1. Xn.| 



m MlUlOIUK Sint I/INTICdltATHtN MKS KUliATIONS 
cnnsiilm'rH (^oiiiino loiH^liiiiis <li> /» ii vrriiiiM' hi 

/_\ Ofuit- if/t Oiitil- till Urth i/r 'hit 

X V / ■ ,1 

if.l' »/l t/.'. ift 

I' g H ■ s' 

Or (ill (ii'c ih' hi CorniiiliM 7 ) 


jiiiis lilt ri'llii iiir>nH! liiriMiili', i‘niit))iiM''(' jivit rfi|ii[iliiiii t I ). 

(,il 'M 

h 0 h " * s I'/* I g*/ t It r . , . r s ' 

»//* titf t/f 

(N t /'ll) (V , y/lh , , 11 ) ■ 

I'oiir passnr iiiiiui^diitfctiifiil tin In funmiiiMVia hi hiritiuh' (.ji, i| siinit 
il’nlisiU'Vi'l' (1110 Ills ri'ltnlitiitsrf^iilrririihv I'llrs stml fiiniriM'Kiili-s m l•(«l!os 
([II (111 (ililioiil i|iiii)i{| uiitlivisn hi NiiiiiiMi* nniiMM'iiii'iirH ill- i|iii<|i[ums- 
linos do oos Iriiolioiis (nir la sdhuiio iIo Iriir.-i iIi'niHiMiiiih-iirs, ri ijii'iin 
poiil iiii''iiio, (liHiH oos (lmi\ sitininos, sMlinlinioo nu\ doii\ lorinos do 
(diii(|iio (I'lioliiiii lo [trndiiil do rosdoiix lorinon pur itii riioloiii' arliilrni-^ 
roiiioiU oliiiisi. 

Oonoovimsii pri-soni (|iio, jr oimii oliiniiio do hi runniilo (.,> It I'uido 
(lolViqiiiitJdti (i), nil iii%ro los •!/; 1 tM)iialiMiis diHoroiiliollos quo 

uoiiipi’oiid III liiriinilo (n). I.onis inioKnilos goiioriilos roiifoi'MiO' 
rout !i// I iiniislurdos arhilntiros 


t . 
•!» 


'a* Cl >•>, I.*, y, j,, 

qiii iiomTOiU eiw) Miisins miiriSiiBiKor ilcs viili-Hru |.iirliculi<'r(w iIm vii- 
riabics 


j. «. 


/*• V- 


corrospondiinUH 6 uiio vnlourdoim^erdtilnvariiiblo/; otoos 
idl(!s-m6inoa pourroiiUlre prfisonlte 


/u\\ 


•Xsssi, 



Aii\ PAirni-M-Ks im I'ukmikh oiujuk. iiim 

|«‘S li'K res 

v- :r, ... 1*. <V. '<), ;ii, ... 


(|r'si}<niiiil <h*s riiiii'li(»ns c(rlcnnim*i-s Hi* .»■, r, 3, . . /, itt, p, (j, /•, . . 
i[iii 111' miri'i'tiiiM'iiiil ;iin'uiHMli'si*nnslaiilosarlii(.riiir(!s, si' n'lthii- 
rniil I'l'sinM’livi’miMil ii 

v, “ w. /». if, r, 


pour III valnir t ili- /, rii surh' (jirnn aura, pour / 1 ■ -r, 

M • in v'" 6la 

^ I 

R 1 . /♦, 7 . r, ... 

soul iliMi'nuim's, m ronrliiinsiloM-l dos roiislaiilos arliili’iiin'S, piirlrs 
rnrimilus ( H) i'( ( tn), alnrs rti posaiit, pour alirr^or, 

(lU) M . 


(II) 


.1 

P V' 


» u, 

7 '/.• 


I.OI'SljUC 


V, 


rl inli'^raiil la rorniuliM '|). i‘(iiiMiii''rrr r.oiitiiK* uiir miiiiidnu iliilVuM'n- 
liclli' lim’Miirf*, on olilii'iil, oiilrc la valour muiprali'. du polyniimn 

'Urn » 5 »' " 7 

ol sn valour inilinlo 

'j'«» -«■ V / ' 5 r, t}» .... 

i!orro«poiidiiulo ii / - t, uiio rolalimj oxpriuioo par la rurinulo 

(l.'l) /I - 7 — r^s *■- 'j/S?"— . . .)• 

JuHtju'ioi iinUH avoiis (*uppos 6 (|uo, diitiH loa ronimlos (10), los 
eousinniosi nrbitrairoa 

V n. ^ M. ?• 'h 

readiiant indepeiidnnlo-s loa vines dos aulres. Supposons maintormnt 
qu'ollasie irouvent asgujeUica h veriHcr ccrlaiiies dquations do con-" 


aon MiUiDiUK sim i/intkiihation dks kqi’atkins 
( lilion 

(l/|) A <1, // n. V M. 

(ioiil ins (inuiiit'.rs tiu'inhn's 

A, //. V, ... 

9 

i'n|)i‘rsoii(.(Ui( (l(*.s ronr.lions lioniiiVs dr 

c,\ 'U^ C. '•'» V* /.• ’r'* • ■ 

Si (M!S n((Uu(i(His dn rntidiliuii Mini (cllrs tjirmi nil 

(i>^) UM l I I . , 

Ill riti'inuln (iT) (louiirni ^rnri'ali'iiiriii 

(ifi) r»m /••'i.r 1 •/ '*}’ i I u:, i 

(Ml (ra(i{n(s ((M'tiirs, [MMinpir In dill'riMMin* 

r '“iy 

s't'ivaiHiuissc, il Huriini ^^I'Mirnili'iiii'nl i(Mr hi din'iM'iMirr 

S(i immIiumh u y.(M‘o. OIi.hi'Wiuis tr;iillt‘)irHi|ur, t'lituMiiu' di’i' ('i| unlit mi ( i '|) 
(Haul, (la la foriiiu 

y"( «! Vi* >• • • • I '**1 y,i • c . ) ' <*i 

ai Ton im isliiuiin! lot iMtiiHimiird ai'Itilrjiiri'ii A I'liidr drw funnuluw {tn), 
on oliLioiulra uno iiiUi’is fJiiuiUion de In rnriiir 

qui 6lahlirn uno rclHlian ontre \m quanlitijs vhimhIiIch 

•'« J. 5, /, m, p, rf, r. 

^ Coneovoiis ii |)Kj80iii.^qua Ion dqualionii du candiiion, c'esHi-ilire l#s 
I'oi'imilos ( 1 4). snlttnt en qomljrq dgal ii «, Si bh dlimini! 

' %■ Hr 'i.'fv jj, (ji, 



\\\\ !)Kin\ lU'S i*AirriKi.i.KS du puiauKu oiiuiiK. :mi 

ii I'aicli' fl«s l'urimil«'s( H>), i‘lli‘SH«*trniisf<»rninrnti(,(Mi ii suih’osmjiialioiis 

II, .'ll «», Ot ' II, . . . , 

([111 111' rinilVriiuM'fnil phis ([iir 

I. .... /, m, /», 7 , /•, .... 


(il [Hiurniiit .stM'vir ii ilrliM'tniin'r 


(•t> (h‘ 


M, /I. Y. r. . . . 


ix ...» 


V(iY«ns iiiaiiili'iiaiil ilaiis ((Ucls ras IrH valinir.s dr 

'''■ /'. '/• ' 

ainsi (ililtMiurs, id la valciii' rinrrsimndaiili' dt'..vtirrr diiri'iiuiitioii (1), 
varilirroMl. la riirmtih' ( \ ). 
hum' (jiir Irs valriu’s dr 

r. ». ... w, /I, 7, /, .... v, 

tii’rrs drs riu*niulrs( 1 ) rl ( im. rl rrpi'rsriilrrs par das rmir.lliHis diUrr- 
itiiiirrs dr 

/. .,1 r,. V .... V* /' V' •••* 

ilrviriiiH'itl [iruprrs a vrridrrirs rinialimis (17)* •‘iullii'u ipir, dans 
CPS valrui’H, Irs r»iiiHlaiUrs urldUairrH 

ci. /*. * '*'• '?'* /• 

tuJsisaiU d'lUro iiulrpriidanlrs Irn utir« drs aulrrs t*l dr la varialilr 

soianl asnsnji'tlirs h vi'HlIrr Irs rfMiditiwna (i/i)* Maia aiurs la valrui’ du 

polynomr , . 

tlm — pttr — 7 fly-^rds — ,~~:f <«, 

qui dull iHilir, svvUi dr l* 6 quiilion( 3 ). so iroiivcramignunU^rdtj la 
quantity ^ ^ 

Ill Higno S iitdii(Uft(U uriB dilBrciiliiilioa rolalivo nu aysBino cnlioi' das 


;I02 Ml^iUOllUC snil l/INTiaiHATKiV liKS K(.) T \r 1 1 ) \s 

(loiisliiiihin fii'lnli'iiiivs. Dtiiir. pmtt' )|(H‘ rn|niilittii ( ! | rtiniimu' Hr 
siilisislrt'. il siinh’il Ii's r>i|u;i(i(Mts dr t’oiidiliiii) cliililir^ ritlir Irs 
rimHliuilrs iii’l)i[riiil*rs, irVsI-iVdirr !rs ri|ii;ili<iiis riiii'ainrtil la 

Ini’iiililn (if!), (Ill, r.r tpii n*vii'iil an niriiir, In rnniiiilr O ’. ). Dunr. si 
Ins nniis(aii((‘s nrhtimirrs 

S* *»• • ■ '«»» y. , , , 

Kim(. nsHiijndins I'i vt''i'iliri' // n|iiii(i(iiis ijiii nnlrainriit l.i riirniiili* ( i V), 
I'l'itlUlliidii (i), rtmsidrl'rriMiMiMir iiilrrqnali.ui anv dri'ivrr^. piirlirllrs 
'in lirnniiri- ordns smi iiilrKirr, r‘rs( a-dirr vriilirr, rn iiirinr lrtt)[is 
(pin rnqiiiiiion (:i), |mi' Irs valrurs dr 

/». */. , 

(irnns dns rm'miilns (o). 

l!.M ri'ssunin, [mi- la mrllindr |inVrdrM(r, rinlrm-alit.n dr I'rqualimi 
(lin'nR'iilinlln 

•fm fu/.v } t/ily -y t ,h i ... I .»//, 

tlaiisliiqiiidln Inn H I viinalilrs 


‘ • •• • ' • . f, ni, /», •/, / , , , » 

soul |||!|!N (Miii'n (bill's jiiir lie r.iniiiilM (i ). s,. in.iiy,, riiiiuMii-ii i, I'inii. 
gratioii dc la sruln rqmilinn dillt'ivniiidlr 


>ki y/Ui *■ .f., , 

qiii HI! rciifomu! plus ipiu u» ™ , vnrinlilus, |)'i„||,.||rs. vurm ,|,. ,.,.ilu 

1 (inii6ve liquiitioii, doiii lu wcoml nicinhru rniruriiiu In* .lillV'ruiUicllus 
dos sfluloa varinliles 

T,t V . . , , 

U 110 poul. ijli'o qu'imo fnimiioii dc oca varinlilw, ci ricn l|■|•lllp(•^dl(• do 
su|>|)P8ci' CCS ni6,im« varioi,lc* ind^pondcufo*. Or. dun, cede .upp«. 

sition, lii.f(miuilo(iS)dminw : 



\[\\ ni'.IU VKKS I'Ain'IKl.LKS l»I! I'UKMIKH (HIDHI':. 3011 
Si, \\o\]v (ixt'r li's iilri-s, mm jmr 

I'i::, II. . . .) 

Ill vjili'ur lit' n), l(^, T^, ,.,J [MMirra iHi'i' iiik; Iniir.lioii (iiuilconquo 

ill’ 5 » Vj, -M .... 1*1 Ills I'll rmti It'S ( iH) <lnniioi‘(iti(. 

, t rc-. vi. 

(■<i) 

I V i 

(!i's iliTiiii'i'iis riii'iinili’yi l‘l•|llTSl•ll(l•rnlll rii (•(Vi*l los inti'if'niliiH Ins [iliis 
^n‘'iini'iili's piishililns tin l‘i'i|imliim ihllnn'iilirllc* 

•<M v*i,: » /»if, j » .... 

Si I'nn y Irs viilniU'.s ili* 

:i. ^ y V •••» 

liri’inH (ins luniiiiinH ( no, on nlilii'inini n aulrns r*(|iinlionsS 

n n, .1lv o, If* M, .... 

(jiil ri‘[ii'nHiMilnninl /» inlnjiiMlrs ilc riMjimlinn ^■i)ji»in(n a hi j'linmiln (i). 
si nitlrn im's /i siiilrrs i*i|iia{i((ns nn nliiiiiiii* 

/'■ '/• '■ 

oil oliliniiilni line t’*(|UiUiiin (Iriinifivn 
(au) -H * 1 , 



.1, r. a, .... /. m. 


Doiik (uUU? (’ujujuian tliltiliiitiv*? **nra iim! inifigrairs do lii roriiinln (i), 
uonsitlAr6« oamino uno fM:|uali(iii lUtx tli>riv6(J3 parliidloa. Kilo on sorii 


ooUo inUi- 


m ii variables iiuldpeiulanlcs 




i 


m MlUiniHKSliU i;iNTI-iJH\TlnN lti:s I-ni 'vrioN? 

I'X rinroiiniio nr, lii* la ruiii'liiin 

1 (1'. ,1 . . . , ), 

r’rHl-ii-ilirc tl’iiiip runclinitai-liili'inrt'ilr » i in.|.-|tt'mi:iMlfs 

Si I’oii viuit siiviiir ;i qiitii si* tviliiintut, / I,.-i valcins 

I"-’. /*. 7. /. 

(inicK ill's I'lirniiili'H 


K "» ”• *'■ ... 

il Hiil'lirii trtdist'rvi'i'iiiir, \miivt ■ t, Ifs iHrmitli'M, in»>.r rrtliiisiMit mix 
liinmili's (1 1), t*( (|iti> rrliiiiiiialitiii t|tw H ai Iiili-.tiif?. 


• *•>> V. ^ , 'J., 

iMllrtl li'rt rii|‘(tui!l‘s(l [') H (Hj)li.iM'uil Irn n|iiiit jnii^ 



l).r r(,r,y. s, ...), 


w U*. 

V I*. r< I. r . t 


11, f( . 


'v»'. 


Done la vnlmii’ m'Mioralc tit* m, fMiirnii* pur ri'i|iiulin(i ( .mi, .*,.(’(1 pn'tfi- 
SoiiiciK cclli' ijtii a ill ilimlilr |trM|tnrh‘ ile M-riliiT. iiiiid .iiic mii( /, 
lV!(iiia(i<ni(i)niMsii{iir('iu‘iimiii(* iiiiiM''i|iiMlii<ii aiiv tlrrivn-K |mrli)*Ilnj(, 
ifl, pour / la riiiidiiitin 


(aa) 


« u. .vj. 


II MlbdM <r»liHni'vi>i'(|iriMtuil.lmint'-« In vnlriir iiiilinld rt.r.,.v, s, ...i 
do I iiiOdiinui! m, roqnnlinii (la), ramliiii^o nvoc Ifd rnniiiili'N (a), 
onlrainora, pmii - 1 Imiles Ip» rormulos (ai), ili-si|uplln.H mi dcdiiira 
iiniriiSditUftinoiu liw r«rmulciti (a,), mibniitiintu nu* lu(ir,i» 

J't 5 . ». ^1. ^ 

?! yti .-M f. X» 


, - mvumik; III iMrullllH (It* 

Don ( 3 ) r6(luit0| pour unc vftlour ooniiinnlf^ t th L k h kmmk 





\ii\ nKiilvi'.Ks nn i'ukmikii diiduk. m'l 

iNiMis iivuns jiisijirii |HVsrnl hnssn la rmnlinn r(''-..Vi ?, . . •)» I*' 

vaic'iir iniliali' ilc i'iiiniiiiiui' m, tMtlirnMuiMil arhilrairr. Si valt'ur 
iniliali' I'iaii n'lliiiii' ii iiih’ roiii'lion ili‘. m iM ili'// c.onsliuitrs 

arliilrain-s y, .... ri'‘<|ualinii (■•o’) n*|in’'stoi(tM*ail non plus riiiln- 
^(I'ali^ niais rr ijtic Lam'aii^i' appollo uno soltition coinph'le iIp 

ri'ijiinlioii ( 1 ). 

I''.iiliti, all lien ilo laissnr Ins nuisianli's arliitrairos 

• '0 . • • • 

iiKlcptMulaiilrs ruiti' lic railin', re <|iii pi'niM‘( <lo passoi* ilo la I'or- 
iiiiili' 11 ) aii\ i‘i|iiations ( iH on ponrniil rrtliiini soparommil ii zrro 
I'liaquo Inrini' (in i'r't|ualioN ( i ') ) rn posaiil 


(•'(•si a-iiii'i’ i‘n (■•uppii^anl 






intinpniMiaiilH ilnri vaiiahli’H 


M, /I. 7. t\ 


Dniii* Hi'iilnr* lM|l)alinM^• 

(xi) a; ■ Tj, t U M 

rminiirnnt iln?? valniirs »li* 


K1. /*. V' 


(jiii, olaiil (?xprimoo?< (Mi rniuMion do 


vonnoronUimulMtii^nioitl It»Ht*(jualions(i)t'l(3),quaiHlon nnutiimam 

, do, cunddferor* i , w mnim ppoproslt roprteiitor das roiistantos 

■ ■ Il» *■-- XU. 


• ' I \ N n \ > 


:!(Hi Ml'MInllu; S( It I I\| 1.1,11 \i lti\ his 
iirhili’iiiri’s. Si, Irn riitiMiiii ^ * ' h. >ui » luhiu- 

i‘- r 

Oil (ihlii'otini HIM' tvii.iiiif 

K 

nvH .Ir I., , , 

,1,. r.., j, 

I'MIMIlll'Il' il.lllij'ill , I, I., 1^,^ 

.rm/in ./.•> 

l'"lll|lll■ll• I'll, •III, • i-i.ll,- r.., ,, ii|',i|,|,. 

ills liiniiuliin .I.,,,.. M, .1, I 

nilii-is iniil,., 

iliuis Ills MiMiiiiir,.».|,- M, Jii. nli, ,-r .!,■ \| iii,„ i 
l.isriiliuls ri 

'I '■•'I'l'""' •■■i,i|irtH il.,.,,!., j.,, |„ . 

>/♦ 

■ i ■ 'Jh' 

'I'll I'i|umiu( lMi-iHii„i.,,.l,,„„„ 

r“',r " ’* *”«•> 

uiM. .n,.. .fy 

eorrpsi)t«iMlfliMe an 

Hli pITni Iftii fotim.if^i ^ ^ l» !(>i*««j5iik> i!*i‘ 

tiSriisiltme mvoir > UllL^^**^*** ** ..a* 




\|f\ IlKIlM i:l-;s I'Ml'I lKl.l.KS 1)11 PUKMIKU DHDIIK. 
jniiil inif ntiiivfllr iiilcjualf ilo hi Inrini* 


'M)l 


\\'s Iclli'i's i . .... ii, " , *, ,’H. M ih’s loiic,|,i(ms (ImIci’- 

luiiHM’s ill' i: /, /*, 7, i\ .V, v\ ; line. ciinsliuiin ai‘l)iLrnin*. 

iii'i* aver li's auh'i's par la (uriiiiih* 

* . > 1 ' •. - ■ ■ ' '•*. V’ /» '!'• •••*%) *»• 

()h?*i’rvMn^ 1‘ni‘nrf i|u‘iin pniirrail ivihrnv ii iini' roiishinto (lonnai^ (il 
liiin arhilrairi*, ntiii phiN la valriu* parlirulinn' ■: iln /, iniiis la valaur 
pni'linilirri' ilr ruiir ipn'inMHjiir jIos anIn'H varlaliliis inilapiuidaiitrs, 
im luiMiii* dr ruirtiinnn' m, im hirii riuMin* d’uiir aiiliT variuhla lira ii 

• , > . /. M 

par intr rt{(ia(i(iit diiniirr. Oaa^ rrs ilivorsrs hypnihrsr.s, rn oprrant 
ImijaiirK di' (a iiiritir niaiiirrr, on ohlir.ndi'iiil. an lirii d(‘ la lor' 
iiinlr (i l). d'iiHtrr** iornMilrH i|ni Hrrairiil loulns rninprisrs, (tooiiua 
ran parlirnliriw, daiiw la Hitivatilr ; 

(,tr») ff>U i/»\» /‘k--... sli( 

>»)•--/ 'o, . “-jot). 


DaiH l'i‘i|nalion 1 ’rt ), l*tiH roimiii' dans l'iM|u:(lion (1 i), 011 ])('Ul sup- 
pi isrr il Vohmlr <1110 Ir si jin r ^ indii|tir Irsdini'iTiillaltnns rnlulivrs, soil 
i) (mil Ir sysli'itir dr^ cmHlaMU's ai'ldli'iiin's. sidl a uno parliu do 00 sys- 

((Hiio, D'inllriirs. si m, /, ... iMaiit rmirlinns do 5 . li' 

(nriiiulo { i ll St’ irmivr iitii' foistl('*nittMlnH' [nnu'locas oil ! on (ailvai’icr 
UilO SiHlio di’s iitinidtlrs 

I, n. f. .... 


ello so irtmver^ di^’inanlnUH paroida rni^mo, ptnir 1*5 o(t I'nii fora varitu’ 
Umloa cos quiinliUi’s simMllun^monl. Cello simple observation suKit 
pour proufor quo la formulo U3) pouprnU. so tleduiru doa ciquations 
oUildios (lani lo uaraigriplm I I’oqualiou (t 5) du parugraplm I cl 



;iUH MKMdIllK Mlt I.IM i MI \UM\ fi! - | tn \iin\s 
!i‘>i i'i|ti;ilintw iiM.tl.iuilr-. th- I., pj-, If , i vi,,, 

Ml'i'pl"' *■ -I'MHt' I. . 

iliillli' il'i l;i li'llrc -i, n-Lilut''- .m\ -.(miI, . . -.si ),ii, .jn 


I'(. || illllri' pitl'l, I’hiMit’lltiV ulMlMHr. .. I -l.il iu||M|III 

ri'jltiisciil i» /rni 1 m Hi^rstn.l imimhNh- ,U- 1., I.hjhhI. i i i . \i .. 

' ‘‘i * '‘riuMi* 

ll"IIS iHVnll-^ .|.„I, 1 .-. ,,,. 1 ... |,.„ , 1 ,., 

I'l ''.Ml), I iiii;il\'.c' iliml mill-, nuii- . . ,, ,m , l.-iitml -. i,. ..i.' .1 .,|||„. 

liinis sc'iiihliiMis ii ijiii' iKi.-,. 

Imns lllllll il I,,,, 

iliniMVlIllillilillh ri.l.iliv.-, .Ii-.. tr, ,1,., 

iltiniilili'** 

''"''"''"'"''''"•''‘'"■•''•'I '’I"' 'I I'l'll I' ■■il.'lor. 

''"I'"'" i -I’" ‘ -i'S'i-- -I*’ „1 

mil M. ,|,.,l„ir,., „„ , 1 ,. I,, 

'I.M.HIUU,, 1 .,, 

.. H i.. ,.| „ 

"" I'‘<|-Vil’lll I'll I 


•’Urt 


Hlivnir 




■ »■ 4 f, i ^ 4 x 


>i f . ,, 


I Iiniilyin .loni j'ai r«ii ,l,„. r,- .1,. ralmih 

wnployM piip MM. „ ni„H. «.,! 1 m j,. „,j, ,„„.i 

tb In Iwimilo (,.1). «„ 

«ii««MiTOmBnt la 4 a ,!«. e«„na„i». 

nPlHtrniresJ, UtidiM ! ■. MM J’' 

H llincL ijinni I*. 


mulp (t I;, podi* dUhlir 

Al. 




ai!\ niUnvKKS pa it’niiM.i-s i>ii i'ukmikii oiinui':. iioi) 

soul iM'liilivfs ill) syslrim* i‘n(icr lii's ruiisJanlos arl>i(rniiM‘,s. (aiiilis <|m^ 
ilaiis nmn Mi'innii'i' ili- i H p) rllrs sr i'a|tpni'(aii>n(, |HMii‘<'lia(|iii^ roniiuhi, 
it tiiH' srnlr iIi'h coii^liinlrs ai'ltid'ain's 

.. 'i. I' 

iMiiiii. ilanvi MMiii MriiKiinMli! iHiij, li'srnnslaiilcs arltilrain'-s (|iii ri^{)rr' 
s<>n(tMil li's ViilcMiiN iniliali'S il(‘s divrrsi'S variahlrs j'laianl, aoniiiK*. on 
viinil rni'iiro ill* !<< lain', iiniiK'ilialrtitani iiilniilnilrs dans li^s oalinds, 
(•I imn ^tiiisl ii d’anli'i's I'nurvtunh^s, nmiitir dans las iMoiiioiras ih^s 

ilaiix m‘'nmi'ln*s dunl il s’aj^il. 



iMKiMOlUK Sli|{ DIVKHS TIll'iOHKMKS 


n»( t t f. 


TIlANSFUIlMin'IIIN' iiKS i:iiiili|iii,AM:i:s lli;i:i \\i;i 


I f -fil.lh tH 'ij.li’i 1 


Nfilt^ ulIntlH, tv h(,„ „ 

\mUiU% M- tU.Mw.d ut.t m.-Ml .|.u r. 'li.r.trf 


lUMIH IIOIIH (ir(i|MlMIIW tlVlalilir 

StiU'lll 


jih Itjiii ftitltlit 

{Ml‘ 


' t . 


gillitirrH, cl 




% S 


ni-quiMloviimiiciil I’M ,„at„l r,.( |...,r.,rr. .I'.mr. im,. 

niiTo qiuq.-, I« , I,..,. ,1,. 

auni, tmiiiiiio nn wui, 




'riiKoiiiiMKS st.n i.,\ tuanskohmation, ktc. ;iii 

piiurnitil SI* tl|■■llllirt' ilis Iniis iiulri's, jiUcihIii iprnii doit avoir, (jiiols 
((00 soioitl .i‘, y, >■, 

(.{) I V’ 1 /} .r’ I - I 


ol par suite 

\ I o'* 1 tl 

{^) 


] . 


A- ! //’ ). //’> 


J. 


t >l [ I ft \ l-'it" ■ o. 


0 * -I o'* -I- . 

tt/t a' h '-\- , 0 . 


Do [dtis, 110 lirora di's oijUalioos (i ), joint os aux ronnolos (/|), 




.0 o\ I 0 \v 1 

y f'\ I /‘'s 1 A'/.. 

V « \ 1 o’v i r"/.. 


pols do oos doroioros, joinlos ii la Cormnlo ( t ), 


DD 




* »' A’ ii r* (, 
A' A ( M. 


•i"* j A’ I r’* 
•/’//•I A‘’A s r"!* 


■ > 




j A">.i o''«' j, 
uo' l AA' i j.r': II, 


il ost lion do ro(n<iri|oor (|oo los i'({Ua(ioiis (ti) dunnoni 

I (10 r AA I I'C t, il'tt 1 A'A or e n. k”*/ i Z/'A l i:''o ti, 

(7) ■ tin' « AA' I or : M. »/‘o' A'A' i v'l’ 1, o"o‘ i A'A' 1 r"*.'' o, 

I tin' t AA";'} I'll'" tit o'li”'! A'A*-( r’c” ■ o, t A ' A" -1 ' o "!''' sm 1. 
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cl, siiiti’ lit' fi'll'' liV]ittllii‘M‘, Ins iihiiivi'.iiii'.iiIk tin roliiliiti:, nxtMniLns 
lie drnili' n ^niii’lu' thms li's plans I'nnnhnincs imtoni' tins ilcmi-nxns 
lies ntuninniii'i'S pnsilivi's, snnml, pinii- I'lin n( raulni syslrians d’lixns, 
ili-s nitmvi'iiit'iils th'rrrfs, lui innii' I'nn i‘l rauti-n tins iiKiiivi'mnnls n’fro- 
('■‘■In pnsi’', Ui t'lti'iunli' (nt ) ilnmio 
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DKS COOUDONNliES RECTANGULAIUKS. 

CcUci soinmo roprcisoiiLo effoctivcmcnt une quantite inflcpniulanto do 
la diroclinn das axas coordoiincs, savoir, le caiTc de la surface du 
parallE'dogriimmB qui a pour cotos Ics rayons vectcurs OA, OB; et 
d’ailloni's la forinulo (iG) pout so dcduire dcs equations (3) cL (i/|), 
combiiKiOs avoc roquation idenlique 

+ -?)— — ,)®- 

Quaul aux trois binoinos 


<cz,— x,z, yx,— y,x, 


ils roprosontolU Ics projections algcbriqiics de I’airc du parallelo- 
gi’timmo doni; il s’agit, succcssivcmcnt projctec sur Ics trois plans 
{ 50 ovdonn 6 s dcs ,7, 5, dos 5 , x ot des a?, y, ou, ce qui revient an meme, 
los projoedions algdbriques d’lme longueur incsurec sur une perpen- 
diculairc au plan du parall6logrammc, num6riquement 6galo a I’airc 
do CO paralkdogrammc ct successivcinent projetde sur Ics axes dcs a?, 
do« y ot dcs s. Ajontons qu’en partant do cette simple remarquo, on 
pourrait inHn6diatcinGnt dcduire Ics formules (i 5 ) des formulcs (i). 

Concevons ondn (juo Ton considcrc, outre Ics points A et B, un 
troisic'jmc point G doiit los coordonnoes, relatives aux deux systbmes 
d'axos rccLangulaircs, soiont rcspcctivement 


ct 

On aura encore 
(' 7 ) 


yzz> 

^ii> y** 
Xzz=«^zz 

y„~a‘ar„-hb'y„ + c’ 
■A. =: 


ot dos Equations (17)1 jointes aux formules (i 5 ) et ( 3 ), on tirera 
~xy//v' + ^zyzz* 


(. 8 ) 


liiii Tin:niii:\ir,s sr II i \ mi w^i umi u ins 

Doin' la inimfaimattikii ,/r^ , ^ ||■.■a}a A, >4- 


wmmi' 


.4 \ 


Cedi' sontliu' |V|i|-rHt‘|ll.' t-Ilfflivrturjst, Ml J.,. ,, j,, ^Mlinttr till 

l>iiriiIle!i''|M|M’4lt' mn’.lrml >oir I. . i.-r. j,,v-ar: 'U.flll in - 

'■f il'itilleiirs .Him ilru. u.l iiin.pu iu, si( 4 k . 
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mH mil 
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l'"i' .'Xi-mi.l,' run .. .... |„ 

l«''-K...nr.l..|«. In 

lie I opigine den courtlctniim un » i , 

.1. 

P«dit A* Dene let* relai(M«s mii mhmumi ruin, 

langulitirm iV\m mt (b 





Ur.S I’.onUDO.NNKKS UKCTANCiULAHlKS. :H7 

Ii*s [11'oji‘i'liiMiH iruiit* crrlaiiii'. I'niTi* H siir (rois axes n‘c,- 

laiiKulaii’i's .r, \\ z, I'l 

\. V. / 


It'S pi'ttjt'flittns <!t' la iiirmi' I'mva siir li’iiis anli't'.s ax('s 

1’iM'lanKulairt‘s ih'^i x. v. / ; rrailU^in's. li'S iirurriit‘iT!ciaiils 

n, />, r , </', //. f '. tt'\ <■" 


ri'itri'sriih'iil. t'nniinf ilans If pamKrai''"- *' ffsiiins ilos aiii-^las 
rtii'iiifs [liir Ifs (Ifiui-avfH tifs I’tMn'dmihrfs posilivits x, y, /. iivia- Ins 
(ii‘iui“aNfs ill's I’liiirtltiUMff s piisilivi's .i', 5 i altu’s, it la plana ilns 

fin'inuli's ( r ), i 1 1. i *i ) tin pafuni-aplif 1. on tiltlifiulni li'S siiivaiilns t 


(I) 


('0 


CM 


\ </ r I /» j t »• /. 

S .iM t h V I r /, 

^ I i A" i t 

S ’* , \ ' 1 /P A ’ * J * i X *! 

I 1 / \ I «' V I f "/.. 

' r /A i A’V I 

^ / (A i 1 •’**/•• 


II y I, phis ; si. iMi siipp.isuiK hi liiirc It iippliiiiicM- :iu pniiil A (hull Ics 
cntirtlttiutiM's soul -I'l.' i ^ "*• )'• immuif 

A. J/, A’ 


hm priijnclimis iiIgMiriq.ics du inomi'iil liiuhiirc .Ic in lin'co It, sutiiius- 
sivniiKHil pvtijoU! sur axes 


X. y, s 


m TiiisoniUiKS siik f.a tkanskoh ArM)i\ 

on aura oiicorc, en vertu dcs equations (j), (3), (,'^) iUi paraf^ruplu" 


(- 1 ) 


(5) 


( 6 ) 


h=n L-h if M c A', 
j U — h' M cJ 
( N = a" L H- //'yj/ -1- c" A'; 

L* -\- i\P -1- N9=: /,« J\p _|_ /yj . 

L = aL -h a'M -\-o"N, 
M=r. bL 

JV=: cl -I- c'M-|-c"N. 


Ajoutons que les equations (tj) et (ti) ,u,nn'iii,-nt nlins-ii.uijiis s,- 
'otluire dcs foraiulcs (iH) ,lu paragraplie I, liUnelivuiuiuK. 

obten„-enpart.cuiicrles(Squations(4), il sni'lirii du ronipliieur. dsuis 
es forraules (i5) chi paragraphc t, Ins projccliona algiilii'icjuus 

do la distance ,co,npnse cntre I'onginc <l«sc«o...l,>Mnu„« ul i.n ocnii.i,. 
point D, par Ics projections aIg6bri(|iios 

X, Y, Z on A', K, ;r 

'>0 la force fl. puis ciw^garclaux six roniu, les 


(7) 


M=sX-xZ. N:=xY-;x. 


il suit : , ^ ^ I>™mil>ro pou t s’llerire commu 

repri'snntft larZZl]'ZT! !!'"' ' v'"'-'* ‘'‘"'"'ulo (a) 

do la formula fS) 
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\)\l^ COOlinONiNJiKS llKCTANGULAillES. 

on (8) lei CiiiTo do son moment liiieaire. Done, si Ion nomme K co 
momonl Unoairo, on aura 

( !) ) />:■ — ( y — s K)^ ( - A' -.vZf-^^xY-y ,r y- 

oil, CO qni rejvionl an memo, 

( 10 ) z^’){Ar^-Y.v*-+z^)-{j;Ar^yv^zzy. 

D’ailUuii's on doduit sans peine I’eqiiation (8) de la foriiuile (lo), 
joiiitc I'l l’6(|U}Uion (u.) et a la siiivanto, 

(11) xX-t-yY +7/=:.'B-r+yFH-sZ, 


ii luquollo on pui'vicnt iminiHliatoment on rcinplaQanl les projections 
algfthriquos do la distance r, par les projections algdbriques de la 
force /(, dans roquulion (i/|) ilu paragraphe I. 

Supposons mnintonant quo, lo point materiel A 6lnnt mobile, on 
d6signo. par 

u, w 


(d par 


n, V, w 


Ins projections alg(!dn’iquos do la vitosse w do ce point successivemont 
projoLee siir 1(J8 axes dos 

ct sur Ics axes des x, y, z ; los 6quations (i), (a), (3), (/|), (5), (6), 
(8) ol (i i) continucront 6vidGmmciU de subsister quand on y rempla- 
com los projections alg6briqucs do la force R, ou de son moment 
iiniiaii'o, par los projections alg6briquoscorrcspondantes de la vitesse a> 
■ou do son moment lineairc. D’aillcurs les projections alg6briques du 
moment lindairo de. la vitesse w, successivement projete sur les axes 
dos CO, yt s oL sur les axes dos x, y, k, seront 6viderament 

yw — sv, XU — £c(v, av — yity ' • 

zn — xw,’ xv'v-y.uv'^^^^ 
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DKS i:ouuik)Nni-:ks iu-ctanciii.ahiks. 

pi'i'tnirri's |):u' lii stil>s(ihiliiin ilrs nir:i(;l(*ris(i(|!ios 
I',.. II,. u . ii„ n. 
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WWS (UMH'lluMm'M'S 
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y. /. 


il nil ivsulln t|iii* Ics inrniiilns ( i V). ( ifi), ( i;;) l•oll(il)lll>^olll iln siili- 
sislin' quiuiil nil y rninphii'i'ra i’liai|Ui‘ I'tMihiiiiuirr par la <‘ara4'(.m'is(ii|ii(' 
ijiii iiitli(|n(' iiiin iliilV'rniidiilinn rrlulivi* ii tiiniiia nonnioiiiii'in. On 


uira iloiK’ I 
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II, 11 
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ii^H j n, 

, r 1 ll.ti'. 


I.ns nt|iia[iiinH ( '.mi j 

1, ( -n 1 ' 

i*l ( yji 

j fiiiiliiiiinrainiil niinori* il'nxislnr, 


rmi y siiliHlilnail aii\ priijn-liniifi iil>?nl»rii|iH‘s 

//, f, «« fHi n. V, u 


lit* III vili‘^«n fj il'llii pMtnl matnrii'l m Ii'n projcrlitMis al«rliriililrs iriiiin 
aiilrt* grancliMin i'Ialivi* an pnint. ri'pivsi'iilOi^ par uiii’. pni’tinn 

tin ligiit* tlniiti', par rvi'inpli', lt'« pnijt'rlimis aln!rlirit|U 0 K tin dfiplmMi- 
iinnil iiijsiilu lie vi* puiiil siir li‘« axnn v, s nu (Ins x, y, z. Alors, 
Ins fnrnnilt's nl ( U'-j ) sn InMtvnrainiil ntiiiplarnrs ]iui'tiiialri' iuilrns 
roi'iiHili's, ilonl Ins Irnis pri'minri's nnl nlr iihlniim's parM. Mac t.iilliigli. 
Si, pour (ixcr Ins idiUvsi on noiiiniail 



(tlg^hriquos do 


ddplacemmU abaolu du point matoi’inl iii 
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rojU'i'HiMlK^ti jiiid It'S 




!)!■> i:imhu)()\mu':s ukctanc iii.aiuks, :i3:i 

Aiiisi.t'ii it;ir!ii'u!ii'i',iiiMi\ r'HMnn!ps:in!iln-r»iis h I'rMjUiition (3) (lii puni- 
{'I'liphi' I i'\pritiic-riml jpu' li's <h‘n\ iriiiiiiiins 

^ r. i-v,' ! K* 

snni ImiM imirp(MnliinIs tit* In iliinMioii il(!s nxcs; ol, (in tiflVl, nu 
aiiv l■lMllli(ilJ|ls ( '| i ilu piiriim'iiplii! I, nn aiirn non sciihiiniinL 

(.(:■ 1 irH I I i i I i 


niiiis riKini'p 


I hu ! .Al’ ‘ ■ /•'; \ r-’t)' .. (.li i 






Piiri'illniiunH. si Ton puMi* 

( iM .» II. i i iV.vi I 11=;, 


■j, nn iM‘ i|n'tni |n*ul nppnliT In dihUitum syinholitfufi dn volume, S(‘ru 
inili^pi'iiilnnlis mm'*! liinn -i, 4i» lit iliiw-linn tins axns. On ptnil.doni; 
Ammi'i't' 111 jirnpitsilhm hiiivkiiIi* : 

I . Ihtns tui \\ \trmt'tiv imints nuiUrivIss Itt somme descdirh 

dv}i ilt'fdmrmeuii ixmUtdifjut'i d'un fHHiii tittehuKfue ojjh, lout vomnte la 
diluUidiut svmludit(uv dtt vtdiimr. itrir va/etirindepetn/ftule de (a dtmuiou 
dvx (MW vutmlotim s. Miftimh lYrUiit^uhhrs. 

On pniirrjiil inTivnr niinorr it tlivnrs rnsiilliils (li^nns tin i‘i!ninr([iui( nn 
upplitiuiiiii li'jt prttii’ipnw oxjMisns a Id Iranslni'iiiiiliini (1 nx- 

pmssiiiiiH r^nllcnttu iniJtgiiiatrnsilonlchiMninn rnnlnrmui'ditou jilnsinurs 
il^rivi'ios tin prniuinr onlrn, nn mnnit* di*stlnrivt'‘C3i) iinnrili'nsupiii'inui' 
mi prtnnier, 

Ainsii, nn parlinnlinr, I'oii ilnHimifl par 


fi, r/. i\ 


divttrsnis qusiritii^si qui varidnl 

X, y, 

imm oblcnu 



Ins coortlonnftnsof./t-s, tilpnt’auiln 
les nalculs it I’nitlo dosquols nous 
(i5). (lO). (i8) ilu parngrnpho I 
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Du ilioorime III on pout dcduit'o iinmcdialement celui quo nous 
allons ononcor : 


TlIl■:on^^Mii IV. — Soient x, y deux variables rMles et «, o deux fonc- 
iwns r^elles de y, dnnt la. premidre u cojisave constamment le mhne 
signe pour loiUos ks valears de y i'enfei'mees eiitre les limiles y = ro, 
= Y, les leltres j'q, Y designant deux fonctions dannees de x, el pour 
lollies les valears de x renferinees enli'c les limiles comtanies .v = Xoi 
X = X. Si la. dij/'erence Y^ —y^ycoiisiclereecomme foncliondex^ necliange 
pas de signe entre les limiles x x^y x = X, si d'ailleurs les deux Inte- 
gra les 



ojfrenl des valears d6lermineesy le rapport 




sera une moyepme entre les dimies valears ijiC acijuiert le rapport 


V 

u 


■ D&nionslraUon. — Puisqiio la quaiUito ii, considcrec comme fonc- 
lion de x, y^ ct la difT^rcnco Y —yo* consid6rcccommcfonction de a;, 
tioivcnt, pat’ hypothoso, no pas changer dc signes entre les limites des 
integrations, on pourra en dire autantde la fonction de x representee 
par rint6grale 

■ f U.dXy 

- ■ ■ 

' V 

signe, pu 6gard au corollaire I du tli^qr^rae IF, sera le pro- 
':;;<iuit dll signe de it par le signe dc Y 6ela pdsfi, on conclura du 
: btUwrtii Ac C> — S. n, ti;:'XU. „ . 
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offre um valeur determude, le rnppoH 



. .vdxdydz . .. 


. .udxdydz. . . 


sera line moyenne entre les diverses imletirs qi^acifuiert le rapport pour 
des valeurs de oj, y, ij, . . . , comprises entre les limites des integrations. 

Commo lea surfaces planes sc Irouvonl. l•cpl•6scntces par des int6- 
grales dofinics aiinplea, ot les voliimos des solidcs par des intcgralcs 
definioa doubles, lea divers (.h6or6mcs quo nous venous d’6tal>lir en- 
irainoni, immediatemeiUpIusioursdcceuxqui sc Irouvcntdnoncesdans 
Applications gi^omkriquos duGalcul infinitesimal {') ct en parlicu- 
lior les suivanta : 


TiiiiORftME VI. — Le rapport entre dence surfaces planes est toujours une 
(HianlM moyenne entre les divcrscs xmleurs qiic pent acquerir le rapport 
des sections linktires failes dans ces deux swfaccs par iin plan mohde qid 
demeure constamment paralUle a un plan donnd. 

Tiii^onfcMii Vll. — Le rapport entre les volumes renfermh dans deux 
cnveloppes distinctes est une quantity, moyenne entre les diverses valeurs 
quepeut acquiair le rapport des longtieurs inlerceptees par les deux eiwe- 
loppes sur une droite inohile qui dernewe constamment parcdlele a un axe 
donnL 

Comme pour transformer le cercic dont le rayon est a en uno ellipse 
dont les doini-axes sont a et /-», il suffit dc fairo croitre 1 ordonn6o du 

:||l’clo dans un rapport cgal k il suit du tlicorkme VI quo la surface 

xid J\ollipso sera le produit de la surface du cercle par le rapport -■ 

• < V ■• •• 

(I) OKmres du Cauchy ^ S. II, T. V. ■ 
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NOTK Sim yilKM,! Ui:s PltOl’IlllVl KS 
On retroiivo ainsi, pour la surfani <li’ I'olltpsis IVvprrssitiM roiimii- 
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■ nuh, 
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PareillcmonI, (iommo, pour (rjiiisrnrnirr line splu’-n- iI.miI |i< 
est a on iin ellipsoido (tout Ins dnniMi.vns snicni 

ff, If* 

ilsumi,dciauTwuv)Urnlosordonu<V.‘idnt!( splien*. mestirecs fi u;i\'iiv 
(Icdciix plans ((ui passniit par In n-nlivri m‘ mupnnl h drr.ils ■ 

i"dans.„,r<,ppo,.t6gaiai;.".|.,ns „„ ,.npp,„.| ,'.Kal i, i| ,„i, 

thiorimo Yllquo lovolun.o,!,, sm I,, 

la.,d.i>rop,,..|„adm.x,.ppoHs^.;i.,,na.lm,^ 

do I oilipsoidc, I'oxprnssioii ooiintin 


/)_ ,// n 
:rn// 
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Pour obloiiii' les iJtiSornmns VI n( VII iUnnii .r . ■ ■ 



■■onformo le rnyou vccloHr et I', Jo Ihv 

m6mo axo. D'autro narf <ti \n ' * P'"’ 



le 1 origine dans un plun o„ j| ,. ‘luotJuin, Iniinin aulmir 

'ourbo on uno surfnoe fonnio qu’il iTnJ'l'’*’ '’‘Y"""'*''® ^ 

'oinl • alors, pour roprdsomo,. iL , “® ' "» "" «''il 

0 vblumg oiivcloppi^:j^^^^^^ 1„ gUrfeJ”'""*?** 

Mfliesimpid ®ouHio, on obtmudra rnudgrulo 



DKS IN'TKIIMM.KS H Kl-'l N IKS SIMIM.KS OH M U I.Tl IM.KS. IKil 
(Hull! rniirliMii lie />. "ii drliiiit* diiultir 

I ..n 

' U * M 

ndaiil i'lMirtinii ilr /» rl il<' t/. Kt'lu pnsr, nri tlt'Miitira iiiKiM’dialinuanl dt‘s 
liii'itn'i'nii'H ill rl iV ii”^ [irojiii'dlinns Hiiivuiih'H : 


'1‘iii.hih‘mi- VllK /•*’ iitpjinif rnliv iv\ <»'m- tif ilrit.v xur/muw planes 
enpeiali'eey part/en r t vt'i ivars mnlali'x ipn' lanrneul simahtawmenl 

dans nil plan aaloiir i/'an pinni /ire, ile /mtuietr ii aj/rir ties lanpnenrs 
eaviahles aver leiir i/nn (ton eo/anaiaie, e\l line /navetine enire les ilieerses 
ealeiirs ija'aei/aieil \a> > e%M\ efnenf le rune tin rappaif i/r res ilea r rayans 
irvlenn. 

TiiinufMi IN. le tit/ipnrt eniie In ealumrs rnpemirn par tlciui^ 
I'tiytftis rretetiix niahiles ipii laitmeni ilitiis t'nptter autaur trim pinn! 
JlMt fh nmnidre a af/nr tin lan^^nritrs variahles tmv lear tlirrrliim 
eommune^ m ane mayenne run e In t/ieerxes nilears ipi'artpiirri sueemi* 
vmeal le rahe tin ntpjmrl tie m ntya/is rerfrarx. 


IlaiH !(' riW nil If'* dt'iiN vin ltMirt* ri'n'ii'iitiri'M'i'iilcr nni‘ 

lion tMiiu|did*’ ntilttiir dn [mini liinilrw di'n ititi'Kridis ri'hilivcs 

ii p id h 1/ dt'ittiMin'itl : tiiiti** !•' rit|ntnrl dt's aircs mi Hps 

viiluiiuiTi i'ngi‘ndr**» I's'I ftnijnitr^ rvidi'iniiii'itl fidiii i|ii indii]iii‘ li^ llimi- 

W'nii' VIII mi !(' ilu’«»ri'Mir 1\. 


U»f3U}iMi (Imix niv***'^ vindciir^ nndjilK*ft, ii |mriir d mi ptiinL 

flxtt, lourmml isiiiiul(im*dmml aiutimr di* r*' daiiH mi idnii ini ilimn 
IVjpnt’Oidw ltdii* nimiii'n' *|m* liMir?! IcmpiiinirM. nmsnri'rsihidiaqm* in«> 
liinl dan^ uim diri’fiinn, <-ontti*rvi*nl tmijoun* eiiln* rHph It' ltlt^Ino 

rapport, los drmsi: tmurlm'* plants, cm loi* dinix surfiicifa couriioH, 
(Ifieriloi par los doux dt* raifonn vceioiirs. soul cg t|ii on 

appidliwU'-i (HI th^ mr/am semMles, Cida ptmo. 

Iqk (lu'ori'iim^ Vni ot 4 uiiii<imm^ni Inn firouositiona sui’ 


vanloa ^ 



, 'r '-'-w— ' 

siimll, ,4„„ ’ * ' ' '"•• ' 7". /..«,7„,,„ 

illiiuiMii: \i, I >' '<‘/ii>.’H, U , ^ 

, 7,^,7,,/, rV. ,.,7 A, ,,,7, ‘/..V, 

''■ "'/'/-". r,/ ■ ■ ''"”/»«« «,/,7 



MI-'ilOlUK 


Ht II 


LKS l)ll.\TATI(li\S, LKS (KIMlKiNSATIONS KT \M IlDTATHIJNS 

t'UIUtt'H15S 1‘AH UN UtlANiiHMHNT Ui; KOUMK 

l»ANS I’N SVSTHMK l)i-; I’OIM'S MATI*:niKI.S. 




I'mir rli’i' (Ml I'lul truiii(lu|tn*r na-ilriitmil la Cimimilriaa la Mi'-cjunqins 
il 110 Huriit. |ii(s lit* rtiiiiuiilro Ii'?( tlivofst'j* rnriiios ijiiii |rs itgmis on siir- 
laooH jiiMivoiil |iri'soii|i'r, i*l los [ii'oiirirlrs ilooi's li^nos mi liooos sur- 
liUMiH, fiiiUM il iui[UM'(i' (‘iit'iH'c ill' .Kiivoh* ijitcU soul los i.ilianf{oinoiils do 
loriiio i[iio |)oiivi'ii[ siiliii' los i'ni'|ts ntiisitlocos oaiMiMO dos syHloiiios do 
]iidnlH niiiloriolH, ot a i|iiollos lids ^onoralos oos I'liiiiigoiiiuuls do forino 
so li’oiivoiU nssnjoliis, tj's Inis no paruissoiil paK imdns dij<nos d'oloo 
I'liidiooH ijiio oidlos (|iii oxjii'inM'iil los |ii'o|iri(*dOH {{(Hk^I'uIoh dos Itgiios 
cniiidioK mi dos siii'laoosi omirlios; f*( mix llioiiroim's d’lMilor ou do. 
Mousiiior SIM' la omirluiro dos siiKaros qiii liiniloiil los on poiil, 

ajoutor d'aiilrim llio(iri‘'iiios i|iii niorit (imir olijol los condciisiilions on 


Wi DILATATIONS. CONI) KNS ATI ONS KT IIOTATIONS 

lixercim do. MafhiiimtUtinosid), dl, que jc viiis ri'iiriMliiiri' jtvn' (|un|qu(is 
iiuiililic.alions, jd ina jiriqinsn tid jiMinln* i<'i la (lirtH'id di's rola- 
tioiia qu’dXddiildiil, rii so (Idfiirtnanl. des axi'S nit*tids par no pojtii 
((ualddiHjUd dit KyH(i’*i»d. 

AKAl.VNi:. 

1, — h'unmdt'.fi i*iUu\rnlos ir/tifi'irs nu I'lunii’rnh'nt th- fiirmo 
line ponl xiihir un xyxh'ntr tie piiinfx nnifihii'/x, 

(IiinsidiM'OiiH un syslrnid do pniiih uialrriids nippiu'to a Iruis avc.s 
(’,oordonmVs ol rooliitiL'itlairds. Snidiil, dans uii pri'inior rial dii syslrmr : 

rt;, j', z Irs tnuirdniwiors d'uiio nudrotilo in HU|ipnsrr rrdiiilr a un pniul 
lualYu’iol ; 

iv + Aa;, }' t - A)', 3 ■i- As los runrdimiidr.H d'uiir aiilrr mnlri-ulr m: 
r Id i'ftY<>n vcotour luoiio do la lunlrriilr m a la inolrrulr m ; 
rt) h, 0 loR rofjiiiUH dos loriiios par or rayon vrrlotir nvor Irs 

(Inmi-nxfls doa ooiirdoniK'u's [Mtnilivoa. 

On Kuril non souloinoiil 
(0 /•' A.i'* 1 Ar* » Ab*. 

inais micon^ 

(a) A’, 

/• i' f 

(!(, 

00 a* -I- A’ 4. r* I. 

(iOiifiovons innintoiifint ([nn. lo nys(oim* doniio do poiiils maloriols 
vionno li so mouvoir cl ii cliangei* do kvmv, Soimil, dtum Ir Hoouitd 
Alat dll sy8L6mo : 

5, ‘ 0 , ? toa tl^plaooiiionU de la molcculo in, moaur^s imrallolomont aux 
axoscoonlotinfis; 

5 -f- A5, r) -I" Ay), ? •f* All lea tlAplacomcnls cotTpapoiKlanla do In mnk!- 
culowi 

( ' ) O/i'iwm (h CflHc/y-, 8. 11, i;. VII. 



llA^s UN svsTi’:i\ii'; dk points MvrKitiKi.s. m 

r I- p In l■^lVllll vi'i'IniN- iiK'iin tin la iiininnnin iit ii la ninlnrnln fu\ 

11, It, i’ Ins ndsiniis ilns an^^Hns I'urttins par rn rayiin vnnlniir avnn. Ins 
tlnmi“ax(ts cins nniiialominns pnsi{ivi*s. 

i.ns niK.nlnminns .In la iimlnnuln in, ,|i,n« In snnoinl n(a( .hi sysinmn, 
Sltl’lMlI 

' i' .n I = I Cl 

aiulis ([lilt ttnllns .In la nKtii’-nuIn in snnmi. 

■'' ' i y t a i Ay- 1 A-/,, s i-r i-As l AC; 

■I, parsiiiln, la ilillnrniinn niilrn Ins nonnlnminns tins ilniix innliauilns, 
m Ins pi’tijnnli.iMs al^(.''liri(inns dii ravon vnnlniir /• i- p siir Ins dnini- 
ixns dns (t(i(irdtiniii''ns pnsilivns. sn (niiivnriiiil rnprnsnninns par l(‘s 
linoiiins 

A n i A.:,, Ap' I A/j. As i- AC. 

(!OiisiM|iiniinn, nn aura non sniilninniil 


1 ) 

(/' t pr 

lA./' 

1 AO'^ i {An i- A-o)'’l (A; i AC)’, 

Mills niiniirn 





, An 

ii 

t A' 

1 

A t “1 Avj As 1 AC 

1 

/ 1 

f' 

f' Ip' ^ /■ t p ‘ 




It’ f It’' 4 ' f” 1 . 


In idnsl pus tmil : si INm pusn 


r 


II lirora dos I'ltinidions (4 ) nl (a), joiulcs mix rorninins (i) of (a), 

it) (I + «)» (^n -i- p, ^ ^e-i- 

r -H j \ r / I 4™ 8 \ 


)) fl 




qunntit^ s, cl6lermin6tupnrlu formula ('7),r©pr6»oiUo 6vulon 

QiSwrvt tie C. S. H.l. Xlt. 



:iV(i (HI.ATATIONS, CONDKXS \ I IONS l: l lUU V imNs 
((ilatiition tiimiiir i|Ur siihil hi iljsJiuii i' r « i.iii|insi‘ i‘nlrc 
(Mili^s III liiiiilis <|ii(* svsIi'miii' ijninic ilti {iriMiiiiM* rial ati 

si'camil. hiti'sqni! £ilrvirii( Mi'f^iiliravr.- la ihml i| sjc 

(ranslnniir rii iiiin (‘niiilriiMiliiiii liiHMiii' i cin'rsriilrf jiar |;| valriir 
iiuin(M'i(|iir <l{> e. 

Siipposmis Mtiiinlritiiiil i|irii)i jiui' ft rl paf () 1 ,.h pnitils t|i* 

i'rspar.n iivrr Ifsi)m*Is niiMritli' siifi-r-»sivi'nii-iii la niMlrmlr m ihms h- 
pnwiiinr i'(, tlaits It* si'mixl rliit t|u sV'.trnii', |tni'» pai' tlA d j,ai‘ t j 
(Inini-iivns ([iti, dans its di-itv i-lal'.. iitlimi jiunr iIih-.mimm'. ndirs drs 
I’liyniis vrritmrs /’ nl /* i 5. Sii|hh>muis fiicurr, |iiiiii lisi-r Irs idrc-i, Irs 
(laini-iixt's (Ics inHirdomnVs |Misilivi*s ilNjtM .i'-* d.* (,dh* iiiaiiirri' i|tii' 
los imiiivt-liHMUsih- mliilinii, cvmiirs dr .icuih* a M-iln |,r aiilntir drn-s 
diMiii-iiXf's, soiriif, dans li*-* |d.iii>< i'«i)rihMiiii"'i, di'N ihmuvimmimiIs 
diriMds. I<jiiin iMintiiiMiis 


riinKhHaniii’n|)niHlVs|turn|iiirli'd.-ini a\.‘iJ ,V awi tr d.-ini-iixn OA. 
"ii. h-vinnl iiii mrmeM.Vfr nn dmii axr pitralh lr uwnv par h- 
pnitil O'; ('(. rnpiTsoiiliiMH par 


h > 

li!s/;/Vi/«./,V,„j ,„r I,.. |.l,u„ . .■'msI. 

iViliiT, I'u ,1'am.Ts I™ lr..i, aiiKl,.* 

In« pnijraainna ilu niyim vcrlmir r + p i,viv I... <lii ravnn 

viidcmr/', diucuii dn anglw Pia„| |.rj, ,ra,||mir« «»..• I,, agiu' + 
"II live" lo aigno - . suivnnl r|un ..num.iiH.ia .1.. .|■nll riivnii 

vccUmii' (| m i,Hir,K, i|(< i, is«|,|,li,,u,.r *ur‘lM 

pi'tijocilioiis iIb ;■ III do r + p. „»( diroci oii rdlro«ri.di.. Hi. tin™. d'«rira» 
uu(5 loniiiilD oonniio, 

a />b ^ rn 

puis do oollo dorniciro ^qunUao. jointe mx 
conclum 





n\NS I N ni: phims matkiuki.s. :i'i7 

j, vv «|ui n'vii'ul iiii nii'inr, 

•liu*', ! /h In (■ i » • ti I .» j’ i till* n/*)’ 

I |nir f'liilf 

I I j '1 i 11 •( I f /' i I' ‘ f ’ ' ■ il » il »■ ! ( «• I' I ! • 

I,, plus. I’liiiiili' ii'i-lHiil .itiltf i’li.f.c i[th‘ lii ilillrriMii'f filin' tli-iis 
null's i|ui uiu'HMl pi'iir 


II I'll iMIlll'Ilil'il 


ilir I'niiMi'ijUriU 


M) 


I > 


l> 

h 

1 

b 


h 

/. 

liiU;..' , 


> y 


1 ( 

/. 1* 


h, 



M - 

» 

i < 

t>n (i mim ^ 1 4 <1* 

‘ im'im 


. ii 

(>( 


t i * 

tOl 

II 

>ib 

tfl /» 


iiH » 

/.b* 


II Ml iiiii'. .•!. ..MlM i1m Irs lr.«» 'liH'- 




?*» bf , . a 4ti, 


iiurunl jimir rr?*jn*«‘Hvi « 


(14) 


hi •' be 


y.l'' 

il » SK 




•lb I* h 


a Jkv, — /i Jk • ^ 

""lii ■i's)r 


Dans U's (HvKitrwa foriiuilffi fialtlii'*. 1*^^^ di'lilim uM nls 

moM0ulnir(Si 

^ I'm 4 » 


I'laniwiabbs tvem In inolnfulem, 



doivenl ^^ire «onsi- 
3, Pa»&on« mainle^ 


3't8 DILATATIONS, CONDENSATIONS ET UOTATIONS 

nant a d’antres formules, qu’on doduii imimHiiatoiiionl dcs 
dentes, an supposantqiic ces foiictions saicnt conl.iniuis. 
loi’sqiio ia (lii-ection du demi-axc OA i-oslaiit invai’in])]o, hi 

molecule /n se rapproche inde/iniment do la moicciiln m, ohaouiio dcs 
quantiles 

/•, Ac, A'/), A? 

se rapproche indermimeiU do la liinitc zero ; junis il n’l^ii osl pas rln 
meme des rapports 

A^ A-/) A? 

T’ T’ T’ 

dont chacun converge vers une limite qn’oa defern, inn sans puiiin i, 

1 aide des considerations suivaiUcs : 

Representons par 

—“u::;:' 

i /(*, y, .) =/(.^ + ^ ^ ^ 

et par suite, eu egai'd aux formules ( 2 ), 

(, 3 ) 

/■ • * 

valour quo proud la deriveo ('^O so l•etluU ii la 

PO«rane.ale«ruulleder,eest-a.dlroa„trino,uo 

c'-l.m„esvors.l„s,„e|leseoaverge,ules..upporfs 

AC 

^ tOS de /, sopoiU' (lAtorminAes par ).cs for- 


MVNS I N S\S||:\li; in: imiints MATIUUKI.S. 

mull's 

1 Imm ' -iD All, *’l» 

1 ' 

(ill '* i*.» ^ ^ni. /i i »• ii. #j, 

I hill *iit f j • 


[‘.i'l!i ji(i>Hi‘, SI hi iiihIi ‘1 nil* III Ni* I ujijtrm'lu* iii<li’liitiiiii*ii( ilr l:t iniilr- 
iMilr ///, MU, I'l' i|ni ir\u'iil ;iu nii’iuu. s| r iiuirliiiinii'iil , li*s 

viih'ins ill' 

■f ■ l'. ?. '/> 'ji, 

litiii'iiii's jiiir li“» iMjiiitf Mills I H I, I •} I, 1 lot t'i n 1 1, I'niiviM'^ri'uiil I'lli's- 
iiii^mi's viTs ill’s iilulh's i(n‘Mii MliUi'inliii aisi'itM'iil ni siiiiKiilniuil ihiiis 
Ins i'M|UiiliMns (H i ri 1 1 ( i, it tu phu «' >li ^ i'.t|i{iMrls 

A. A., a; 

« 4 « 

I 4 t 

Ins HiM'iiiiiU iiii'iiihri'w ill"! Imi iiiuli’^i u j i. l\u uniHi mi h'mivnra. 

ilU limi ill's lUjualmiiN ( H » rt i i. h's suivaiili'H ; 

n>^lt 0 ir « / j.ta)i ( inis » ^'Ihi ^ " insl" 

« /mi k ll, f. |l 1 I’ 

h^u: ■ * *»' ■ ih:i|N 

I s * I MO ’ In i i ^’ini « » I* !• 

I 'll t 

(Hi) i ii * f I !*.»•.* » 

I ' " 

1 1 i«nnt *> 

iH, ii hi jihirn ili*s furmiili’s (i :a h !•*» suivaiiU’s : 



in 

■■ 

1 ? iD 

riih 

i^a - 

-ifgl 

■ jijj. 4v fein Hh cinn^i' " 

1 I 


ifh 

- a /S isz 

: in 4“ feitj* ’ll*’ K’ln’jc*®'® " 

1 



3oO DlLATATIOx\S, CONDENSATIONS ET UOTATKlNS 
11 est d’Rilleurs facile do voir ce qiie represcntoroiU los valeiiis lU* 

£, n, b, f, d, <p, ij;, 

determinees par le syslAme des equations (lo) ot (Ui), aw 

formulcs (lo)et(ii); et d'abord, pour une valeur nulli! il(‘ 
axe O^A', relatif an second 6tat du systemo do poinls miiiorii'l^, ^ 
confondra 6vi(lemmeiU avec la tangento m(3nee par le poiiK n ^ |. 
courbc en laqueilcse sera metamorphose, on so doforiiiaiil. In ihnm 
axe OA menApar le point 0. Cola pose, Ics angles dent les 
soront a\ b\ d d6tcrminfiront, dans le second (Hat du sysl.-mt^. \j 
noimlle direction qiic I’nxe OA, en se courhant et so dcpliu.-juii. um 
prise ii partir du point avec iequcl coincide la molecule iit ; ei I'itngli* i 
mesurcra ce qu’oti pout appcier la rolation du dcmi-mice OA atiDuir 4 
ceite mol6culc. Quant aux angles 

ils rcpr6scntcront toujours Ics projecliojis alg6i)riquos do riiiigln^ w 
Ics plans cooi’donnos. Enfin la qiiantite e, d6tcrmiiiiie pur IVqui'- 
tion (17), rcprcsentora cvidcmniont, dans lo second tUiit du nywUw 
do points mntericls, cc qu’on pent appolor la dilatalwiiliiiinire 
systfemo, mcsur6c an point 0 ' suivant la direction O'A'. 

ConsidArons on particulicr le cas ofi le domi-axe OA esl paruIlHeiit 
plan dcsT', s. Dans cc cas on trouve 

a = 0 ; 

et, on noininantT I’angic polaire form6 par le domi-axe OA aver 
dcsj' positives, on a encore 

• 6 = COST, czzsinT. 

premiere des formules (ii) joiiito 

tiott8k(l6:),: : 



DANS UN SVSTJ^HE DE POINTS MATIUUELS. m 
oil, CO qiii reviont an momc, 

(19) laiif^cozz: — 

' r -I- (COST !)_,-+ sinTD-)(Y}CosT -hCsiijT)’ 

Aiors (p reprosGiUo ce qu’on pent appolci- la roialion clu demi-axe OA 
antoui' crun dcmi-axo parallole a ccliii ties x positives. IVaiiioiirs, si la 
(liroction tin donii-axo OA viciit a vuvier avoc I'aiiglo t dans iin plan 
parallido au plan dosy, 3, la rotation © vanora ollo-ineme ; ot, si Ton 
pose 

(20) 




9 otanl dotennino on foiiction de t par la foriniilft (19), a repiAsoiUni’a 
la valotir moyenne do eclXc rotation, ou ce qu'on pent appelcr la 
7 'oiaiton f?ioj'en/ie tin sysUuuc aiUour (1*1111 denii-axe paralJelo a oohii 
dost» positives. Knlin on aiTivoraniKiorcii ties conclusions semblablos, 
on supposaiU lo domi-axo OA ronroriiK! dans iin plan pnmllMo au plan 
dos -s, a? ou dos aj,y ; et si, eii nttribimnt ii ^ uno valour dtUorniiiu^if 
par I’iiquation 


(a/) 

on proud 
(aa) 


Uingxrr 


(costD.-h silKDa,)($COST — CsillT) 

I -h (eoSTl)--l- SillTJ)ar)(C COST -1-^ star)’ 



ou si, on siipposant 

tangiL — siiiT:i)y)(yi COST — g sin t) 

I H- C COST sill COST H- ■/) sillT)* 

I r*’' 

y = ^4 

S, Y repr6sontci’ont co qu'on pent appolcr los I'oiaiions inoyennes da 
sysUme autoiir dos dotni-axes monos par la molecule m parall 61 omcnt 
tVcoLix.dcs y ct dos ,s positives. 


(a3) 

on proiul 

(a/i) 



m DILATATIONS, CONDENSATIONS ET liOTATIO.VS 

Piiisqiio Tangle 9, detcrmind par la prciniern dos rorimilns (i j ), 
la (iilTerencc eiilrc deux arcs dont Ics langcnlos soiiL 


c c 

b' V 


ot qne.pour passer dc la premiere des formiiles (r i) a Tn(|ual i(in (nj 
il suf/il de poser 

par consequent 


hz=cosr, e^siiiT, 


: langr; 


Pt de plus, eu egard aux formulcs (iCJ), 


I — H' 60 , C H- cf 1 -h D.ci _ COSTl),.C -[-.sillTfl -h II-O 


oil, cc qui revient au memo, 


1— 1*J^ + (> + D-t) iHItg T 

^ '-i-lV'o-i-Ds'fliaiigT ' 


va[eu“'dc?.r; I-"-™ A In 

'aleu, do . dcte™,„oc o« pa,. l’dq„ati„„ (,„) ^ 


(a 5 ) 


Ung (9 ■+ t) z= Pj^ + (i-HDa?)lnim’ r 

i + D-y) iniigf ■ 


"" I.""" »PP— , ..Ion.., , 1 ... 


l‘'‘ng(x + T) == j ^l + (i + .D.,$)liingr ^ 
' UlUgT * 




(* 7 ) 


, 1. H- t) jkg _+('-l- DyYiliQti ^'r 

, ' ' + iangT '■ 





DANS IIN SVS’l'KMl' I) i: i'dlNTS M ATIUUKDS. lifiij 

ilij4:ni's (In t’(!tti;in|iin, n( d’jihoni il rAsnllc iln |;i ronmih* (jT)) (jiii! /n 
ntpjiorl 

I 

IIS 

In tliri't'Jtofi tlu ()A de nutniviu'. () pnm'oir Hvc. oons- 

tarnrni'm rvfmhrnh^ pur Ir rayon oroh^ur tVun rllipsdiUr dont Viujuadon 
srraif 


W I h(i I D,r4) I .VDv^ l-/.|t,;|^ 

I I xD,, 7) I ,v(i n D,7 i) I /.l),rjD 
I |\D..J I .vD.,? I /D,?|’, 

Ics Inl(i'(*s X, y, /. (I«''sij^iiaiil l(‘s (•.ihh'(1ouih’m‘.s (Miiii'aiilns dn rnl nllipsoido, 
II nsl <i aillnurs Ikiii (rnlisiirvnr (pin. rni|iialion (i'**) nsl piw.jsnmiMil 
fidlc ((ii’iHi nlilii'iil ijUiiiiil im nliiniiM' i». It, edit rr(|nalioh ((»). a raidn 
di'K I'll nil ulcH ( I fi). Si, il I'aidn dns mniiii's ronniilns, on rlluiiniiil r/, h, r 
dn rrqttalioii (u), on nliliiMidrail iiiin tiolrc n|ualion dt> lii(|iit'lln il 
n‘‘siillni'ail qiin /n /dnonic 

t -I i'l 

considtirr roininr unv ipiiuitili' ipd rarie avrr. h dinr.Uon dn drini- 
a.vo O'vV', r'.v7 rrprrsrnlt^ par Ir rayon vnUrar t //'//« srrond vllipso'idv. 
Nous appcKiU'ons dihtlalions oti rondcnsalions pn'nripairs nnllns qui 
ron‘ns{MiMdi'ni aiix (mis iincs do I'uu on dn raiilrn idlipsoidn, rl. jianiii 
Insqnnilns so riMinoiilrniil loujimrs i(*s dilalaDniis on itondansalions 
rnaadmnm n(. nnnimani, C.nln posn, il nst nlair qua Ics trots direalions 
dans ksrimdlrs so. nwsuroranl Ivs dikitadous on mndrnsauo/is lintkdres 
soront c,(dles do irm's dcnii-aivos <pd so. couporont a angles droits. Os 
c.onclusion.s s’aannrdnnl iivi'C li'H rormulfs (|un j’ai doiinoos rn iSaa, 
dans la Volninn II das H.vvrriocs dr Mal.liomad(pios, (^Voir la page Oo ol. 
las snivanlfs.) ( ' ), 

(III [KMi(, oncoro conelura gAnaralamanI d« rnqnalion (lo), aprns on 

(t) CMuvres (h Ctnich)\ 8. U, T. VII, p. 8a ol sulv. 

OEwrei: ih C. S. II, I. Kll. 



DILATATIONS, COM! KNS ATlo NS KT lloTATKiNS 
avoir iriiiiiiiir ii, li, i', i\ I’jiidi' <|i>s rm'iniili-s ( iii ). (|iii\ si /r nipimn 

I 

(I ♦ £) siii'j 

wriv turv Iti UA, // av /nunrni rtyorsnur pm 

mmuhi rayuti viTlrm' truiwstivjiu'niu ij(ttiinvnuul.\iiiv ilonll'niuati 
smi 


(■'!)) 


* I .vD, I i>,)V 

1 Mxll... I > 1), I /D,K/.: \';?D 

t t > D, I /It )( s /, j p. 


Si. an rniilrairc, ii I'niilr tli-s Inritnilo*. (itii. .m .■liiuinnii ,t, A, ,i 
i ia|tialinn (lo), on roiii'liirnit tir IVijiialinii rcMillanlf ijiif k rtipp,h 


I I t 
'.HIM 


consMM ammw. variahk amt,, 0 A’, /,m 

,r/mh,wid /, a, ■ /,■ ,:a,ra ir, .t'aar „„irr w,-/},,-,' ,l„ 

iw'ma fA‘/r;vf. ‘ ‘ 

Unliii on (‘(mc.liii'a ilns iHniiiili's ( n l H (iiii t,i laiivnir ,1, 
chmm, ,h aa^tn 7. y, | /„ ,lira;i„„ ,h, „,v, 

kdumaar „m t„ ,/„ ,lrm, O'A', ,/n ,i ,V/r ,;,m 

lam, mu k ,■,,1,,,,,^ r„r,-h ,/a ,;,y,mx ,Wn„i 

(((i (Icluv suvjiwe.s (In scciiitti dcf’iY, 

Onuuivonsh pnianm .hcrvl,,. I„ ,n.„li„n ,„„v,.nn,. ,l„ svMnnn. 
( 0 pomls inalnrinKs .In, mo, pi,,. 

6lo«h c;mix .los.r,A'nl ; pnaiiiy,,. ,r„i. 

nxos OA, 01, OC .■„ol„„g„l„i,.,.s ,mlr,. «„x, Snppna,.,,. 

tlc!„„.„xo» OA ,ni 011 01, OC, soie„( .■n.p,R,iiv,.,„o„l 

A, r 

A', if 



DANS IIN SVSTICMK DU |..IINTS MM-lUilKLS. SS 5 
l,.s In.iH nuuv™„. ,l,.,ni..x,.s (.A, Oil. OC ,M.„l uls qu’un n,ouvome,u 
'I" '■"Diliou i, l,.ur syslwn,, pnisso l.,s fai,.o co-inci,ier le 

I"' l•"«iliv<>s. 1 ... .lanxu-mo iivec lo dmm- 

ax,. cl.'H.riH.siDvcs, I,. mr. U ,lo>„i-axo .los = i^osiLivos, Les 

IHMll' I'nsilllls 

''i r‘\ rt", 

siiriml lii'M (Miirt- (mi\ iidm siMilriiiriil par los rorinulos 

' '''“ I I . 

/;V," I i r",. aa'+bb'+cc'=o. 

iiiiiis nn'ort* pitr la siiivautr ; 

(;ti) (f/i'r" ((//'r' I //"/>,.' a^h’v=\, 

Caia piisi's pilin' nbliMiir las rnlalhnis moyonm^a du syslamo do points 
inalarii'ls (l(iiiiia inilntii' das nmivoimx donii-nxns, il sufTira cl’op 6 rer 
s‘il s'u^issail d'lnia siinpla Iranaforinalioa do coordonn 6 es roc- 
laiiKuiairrs, a( di* raiiiphicoi' t‘ii rnns(M|ii(*ni!(i dans las valours do o, 
']/ ilt'lrn'iiiiiirfs par Ir syslriiM' dos Inrniulos (i<)) el, (20), 011 (21) 
el ('J,'.'/), (Ill (y,‘l) ol {,y.'i)» nnii soiilomonl. 


par 1(*H (riiniiiioH 




C 


''S I f>u i rC. //Yi ■! (•'?. 

mais iMiruro los raraolorisliqiioH 

It.. It.. I>= 


par 


«11.. I AD, i rlta. **1). I r'l)., /ADj -h c^-Da. 


Ainai, on parliciilior, si I'ttn lunnmo 0 la rolalion moyonne du systomc 
ftutuur du domi-axo DA qut furtiio avo(sceux des coordoniuies positives 
dos anglos tluid los oosinus sour 


ft, b, C% 


™ llll;n'ATI(tNS, CIIMIKNSATIIINS |.;t I1(iT\ti||^j; 

i’Vs|..i,.,lir,., si r„n ilrsiKiir ,,„r 0 in |, 

•M'i n..(.. 

‘ I'""'"' '■"''••Hi .|ni' .-.■ll,. 

mivi'.'uIimI,. ,1, 

iixc. OA ; t)M .‘utra 

^ .1 

^ .■<(111.1 rr .ju. .Irvin, ( l-n.Klr .Irfrnninr par , 

.IIUiihImii n'iii|ilnri' iIjiiis rrlfr r,|Ma(i(tu 


imr 


1 i t M . 

u., li, 

' '-'I'. * • u . u K i f.'lK . . 0 , 




"Hill ( H.,), sorii ,• 1 . 11 , |V.,|ii„i„.„ 

I) liinK(m I r) 

“'"Kt I , /rii. , , I, , , 

InmviiMl li.-.™ I..H u.„.s .,UK ,muv.. ,, 

"ii.. 6 o» ol, itni'i, ' "'"I '•"* •liiiii.li'.'- 

(I'liii'o Otilns •" '."'1.1..! .’nin.lmili. arlii. 

<11 (Ja), C,n, ,,,(,0 viilmird# 0, u.i la ,, 

In dii'oclini, ,U , 1 ■ .""ll'™ .i»|i«iidn« nim do 

III. action do on domi-axo, oi par oanadqunnt do» «„inu* «. 



DANS UN SYSTJEMli: 1)15 POINTS MAT35R1ELS. • 357 
Faisons voir muiiUonant comment on pent obtenir cinq ties quantites 

a', b', c', b\ c\ 

par lixompln los cinq ilcrnicros, oxprimccs cn fonction tie la premiere a' 
el, de. a, b, c. 

llemarquons d'abord quo, eu iSgard a la formule (3i), la iroisi^me 
cl la quatrieme des (Equations (3o) donneront 

(3/i) a" — be' — b' 6''=c«'— c'a, c”—ab'—a'b. 

D’aiilrc part, les deux premibres et la dcriii6rc des formiiles (3o) don- 
neront non sculemciU 


(6*-i- c») c'‘) - cc')*= 1 -«*— 


ct par suite 


mais encore 
puis on on conclura 

aba' ± c(i — rt® — a'®)^ 


be' — b'cz=zt.{t — — a'*)*, 

bb'+cc‘=:-^aa'; 


(35) b'. 


6*-f- c* 




aca'^ i(i — a'^y 

b^+c^ 


II no I’osto plus qu’ii substitucr les valours pr6c6denLes de h' etdoc' 
dans los I'ormulos (34), pour obtenir les cinq quantiles 

b' c', a^ b\ c^ 

oxprimoos en fonction de a, /-», c et dc a\ 

Au roste, 0 devant ctre ind6pcndant de a\ on peut, dans le second 
membro dc la formule (33), so borncr h substitucr non pas les valours 
g6neralcs des quantit6s 

b', c', a', b\ c% 

d^duiles des formulos (34) et (35), mais les valours particulieres 
qu’acqui^rent cos quantites, quand on attribue au cosinus o' uno 
valour particulibre, par cxomplc quand on suppose 



IIU.ATATIONS, Cc) N lU-NS \T I H N S V.T itliiVTUlAS 
Dims liy|inl,Ii('‘si*, tin liri' lir^i Innnnlfs f J i 1 1‘| ( r, ) 

A' M „m’ 

‘‘ A , , *) ,i/, ur - A’ , . ^ ‘ 

"II. I'i! (|iii ri'vifiil iiii inrint', imi rnitril it IVijitiiiiKii ; r‘ 


r > ,i\ 


(.m) 


' , • ' it ' h V 

A I „1, 


til‘ t 

n «i’j’ 


Si ! on HiiltHliiui' lt‘s vtilmirs ilr 


A', r', .r, A . 

'''■ I'.inniil.. l r,|iiiinMn ( 1 1 1 , inliiisuMi 

(li! pills a' ii /.iM’tt, tilt Irituvi'i’u 

(■'l 7 ) lHnK(m I r) 

ImtKT i lAH. I'll, t ||)^ > < ('0 

'■ * I ■ tr' "" 

' I lAiii fh. ( 111 , (H.in, i /.|i_ , , 1 ), f 

I «/’ 

'I I,., 

uu,l,'n,.|, 

' ''""'' "X" 'I'lHnHi.iit.. UA, ,|iil |„, 

MuiHlmuiiVH ,..,»iiiv.s. hmkIw .Im.l I.., .-..Hi,,,,. ,„„l 

I'npn'smiltts pmv/, A, r. 

ron U,l 0 |il„il. ,lr* ..««r,lm,mV. 

os, u„» l,v|Kahte conlrain. (. 

«U|>P<«Hnl (,.« ,lo,„i.„x..s ,1, _ 

<lo rolimui, oxM dB dniilB i, au ,,.,,, ,,, 

vlu I'l ■'”* rB.rng«,lBs, „lo« 

i«*I)r6so,uor„n Kmjours, sig„e 

C6ue SB^a P0tu.w au „dg„iv«. „ivm .,„b 1„ 



DAiNS li'N SVS'l'KMI-: 1)1', I»()1NTS M ;\TI*:U I KI,S, fl.'ll) 

HKjyt'niH' il s’ai^Ml s’rllVchiiM'ail di* j»ain*ln‘ ii on <li‘ droilo a 
j'aiicin' anltHir iln dciiii-aKO OA. 

K\\ Ici-iiiinanl cp paraf^rajdii', ixius t'aitpidlonMis la ndaliun <;i]i ('sisla 
cnlrr la dilalalinn hu la ciiiidi'iisalioii dn voltinx^ on ini poitil diiiina, 
I'l Ips tliialaliiiiis on pondpnsalioiis lliipain's ])i'iiipi|i:ilps nipsiirors (ui 
pi‘ njpiiip judnl, snivanl liads axps rprlanf^ulairos onl-rc. oux, I’oiir 
nidiniii' <n‘|{p I'plalinn, ponsidpi'ons iin h'ps prlil pltniip-nl do vnliinn^ 
i-oinpris dans Ip pi'Piiiipi’ piai dn syslpiop, sons nni' sni'lapo sphpri(|ii(^ 
donl Ip rayon soil dpsij,(np par /•, Ip I'piilro plaiil Ip poiiil O', ipii a (lour 
cojiriloniipps .r, V, y. Dans |p sppotjd plal dn svsIpiup, la ninlmuilt^ ill, 
<(ni oi'pnpail priinillvpinriil Ip poini O. sp Ironvpra doplaopp ol trans- 
poiipp an point o', iloiit Ips PoordonniM's spi-nnl 

/• i }■ ) s » sJ 


(Ip pins, (riipi'pspt^ ([tii a Ph* dil pr(''ppdpininpi)(, la spliprp Dm's palilis 
donl II’ rayon plait ri’prpspiitp par /*, pl Ip vidniup v par I’l’xprpssinn 


m 


A’ 


d -/•> 

A"' ' 


HP Innivpra scnsildpiinnil Iransrornippcn nii plllpsoidp. Kn pIIpI, sidl 
unp si'pondp imdppiilp silnpp, dans Ip [irpinipr plat dn syslPim*, a la 
dislanpp /* ill* la inidi'a'nlp 1 ) 1 , Pl noininons r i p la notivpllu dislain'p. 
([ui, dans li’ sprond plal dn sysUMiiP, spparp la iindpindp /// dr la inoh’i- 
inilp lit. Si, pii aUrilMiant a r inip vaipnr lrp> pplilp, on post* 

/- 4 f4 (I P 8 )/-, 

la viiliMir dp ^ dilVt^rpra Iri's pen do cidln quo fonriiiL rpi|nution (lo), 
I'lparsnilp la nouvidlo distainip r hp hp poiirondra spnaildpiupnl, ini 
grandpiir poiniiip on diroplion, uvop In rayon vpclpum d'un pllipsoidp. 
Hpmhlahip fi rrdui dnnt Ip rayon vretpup a 616 pppcpdeimnont d6si}^n6 
pari. ( Vmr la pago 353.) Done le polil volnino primilivoinont dtmign6 
par 



niio Dii.ATATioNS. j;oM)|.;NS\rinNs icr ll^rAri^)^s 

S11 trnuviM'a IraiisluriiH' clans li‘ srrnticl I'l.il dn Mslriin', cii im anln* 
voiuiim 1:1, lin'iiiiiii^ nar la surlafa cdiir'ln' r|ii‘cii^;i‘iii|)('ra ini favnii 
vi‘r,li!iir (luni lu lim^ncMir, iiii'siiitc* daits !.• sciisdii rayun \ . si‘ 

I'luluirii scnisildoinanl an pnidiiil 

(d. rif^oiinHisoiiioiil a tin iirnduil dn la liiniin 

nil ( »■). 

i dnsi^'iilinl niii^ (|ilidi'viniidi'a inliniinciil [ii'lili' avi-i' r. 

D'liilli'lirs, si I'dii niHnini* 

f i I . t 

l(^s dilaliiljniis liiinuirrs |ii'iiic'i(>ali'>, 

Ml*, lit', ill" 

rq»rnsoii(<M‘<)iil, Ins Ir.iis axes i.rtnniiaitx d.- IVlIip^Midr .|ni a |iMiir 
I’liyoM viudciir t. I'ac siiilc, Ins valfiiis di* n-l cdliiiM.idf ni dc ridlip™ 
SM’idn smnidaldc. «[ui anni |MMir ray.m vn-lrm- In prndnil /•« . srrnnl 

;j«(' » *'f(l ( TMf 

« 

I ll*)0 i *\M) * kM. 

D'ilUira |mi'(. il Sllil dn {lirni-riint |\ dr la \.d.* i.n’-rrdcMHn ijiir It* rap- 
liDi'l uiilro lim Vidunins 

V, (rl |s:/»0 I 8’M* ' *‘H< s T) 

(ingoruii'^a par doifx rayons vonlcurs 

^ (1 i?i /t, 

qui, clans 1,) Mcond 6(111 <lu sysi 6 ,nn. (,.uri.n„i, .iniullnnmmnu miunir 
ji? f loaiiiferc & oirrir tins inngiHnirs vanitldc « iivon lour 

clirocuoii coii)(niino, Mt une moyenno eiKru Ib» (liwwe* vnleuw 



DANS UN SYSTI'UIK DV. 
i|ii’ai!(|iii('rl HtH'ni'ssivi'iiiiMil ic cuIk' 


1 ‘OINTS M/VTlUUKLS. 


‘MM 


(I I /P 

ilii rapporl dr rrs rayons vi'i-lrurs. On iuira donn 


(%) 



t drsif<nati( nnr (puintilr innyrnno onlrn Irs divrrsns valours do /, par 
oonsinjiiOMl uno ([uanlito qiii d('vii'ndra intininionl. po(ito avoo r ol / 
Soil inainlonaril o la dilalalion dn voluino i.iosnrms Hans lo soooinl 

I'"'"' '""■"I"'' I'i'i' lii nioloriil.. ,11. , dilalalion 

no sora aiilro idioso quo la liniilo doni lo rapporl 




s'lippnndiora indi'dinitnonl pour dos valours nnmoriquos dooroissaiifos 
do do i. Or, ooinino on (irora dos ('orinulos (.'JH) ol (.'Jj)) 

(' I l■c")(l t t'O’. 


on on oomdiirii, (ui passanl, aiu limil.os, 

( t") t ( y (i i e')(t -( «")(, 


Tollo os(, on olVol la rolalion Konondo qiii oxisto oiiiro la dilalalion dn 
voluino ol los dilnliiMons linoalros principalos 


f . 


II. "*■ I'ormitles ro/w^/oo.v an.v chanf^i'nicn/x rie /nnitc in^ntinetU pcUts 
fine pent snbir nit sysl^mfs de pninls maUdudx, 

Kob divorsos lorinulos obtonuos dans lo proinior piiragrnpbo so sim- 
pliOoni, lorsqut! lo ohangomontdo (brnio du sysl.binodo poinis innliSritds 
donnd dovioiU infliiiinoni po|i(, ou plutDt, lorsquo Jo olmngoinoiu do 
forma m. assez pcUl pourqu’on puissondgligor las puissances sup6- 

S. II, I. XII. 46 


>m DILATATIONS, IIOMH* \S ATI 0 N S l: T DOTATIONS 

i'iiuii'i‘s rl Ics [H'uihiils ili‘s mnlrriiLni'i's i'( iLis t|n;ni(i(r‘s 

(In IIKMIH' (Jl'ilrc, |>S|I' i!Xl'IH|«lis ilrs iIi'm-IVim's ilr rrs tL'jdan-Mii'iils i>( d^s 
ililiihiliniis Ihiriiict'S. Aim's l;i [nriKidi* ( i V) dii [i;iiM}.'i'.i)dif 1. irdiiiinii 

(0 K I /rD.i, 1 ,'li i I II f, I 

> ••MD s: i D.n J iiA( l). *, j h. A, 

oti, r.(' (|(M I'rvimil itn tiiriMi*, ii 

(■0 I /.D. ! . lM(.i . . /./. T . 

IdUi'Mira iinr valt'Hi' Iri's simplr d** la dilalatimt ItuiAiiri' iiic-^uivt' 
siiivunl line di'utti' i|iii rm-iiiail iiriiiiilivfini'nl avt-c Ir^ dmiti-a\(s dt-s 
lainrildiinm^s jitisilivrs drs iiii;'|i‘h dttnl L-s rnsiiiiH rliiiant o, h, II csl 
iiii|)(ir(jiiil. d ahscrvi'i' diui?' la I'Jis nii idL' di‘\jiMil la 

diltiliiliuii e ri'prrsniD* iiiin vi'Tilitldr fmidfii'.ainiii urisi- uvci* h* 
sigiin . La ('iiniMilc (i i, cn varhi di< laijiudli* ^ rc|jiT4mil('. mi siKiic 
|irrs, Ic raiT(^ ilu I'liVttii vi'ctmir d’lmr stirrm a 'In ^‘i-i-mid dt'^iv. milruiiia 
iiiiiinaliali'iin'ul la (lianrt-iiii' snivanl. daja I'minri- dans It* Vidniin' II 
dcs h'arrrtrrx (h iMttdu^mutUfurs : 


TllilniifiMi; 1. Stiff tmm\ yw. futv {’fjlvl tl'iiiw tfUi'hmfw. tm 
syxft^nu' r/c/jam/i mtthTMxfuisuul'uii vim itminri mt mfijivwit) un mwul 
Hm ivn /It'll iii/firvm tlu fimnivi\ vi tfuit futriti' d im fmmt dmmv m dv vt> 
AV.v//7/;r (iu /kh/c, suv vhnviiii dvx dctmmA v\ iilHminumt uu nt^mv /«»////. 
imv vf^fdv a t mtitv dn-niv /w//- h, mnttv vmr^v dr h nmdrimifum 

Imhhr mmu'rr summt ir dmi-tur tfur I'm, rmmdnr, t ntr fmif^tirnr 
sera k rayim m’liritr d an riUfmndr ifui ntayt ptnir rrntir fr fHiinl in, et 
d(ml (es Ivors tmrmpandnml a Irak ddmmrnin mt rmtdvmmitms 
pvmeifurh, Quant mw mam dUmmitms on rnndrmmitmx. tdtvs smmr 
syniMtujuetmm disfr'ibam maoar tk m tmn am. Dam (vviains rm. 


hrUipsoide dont rl $e /m/im/ mnfdtm par drtnr hyprthohldrt a 
uhe napim au d dmiw imppes, ym. mnjugnk rim d raam, auwai 
nu^meciimm am m^nm mm* tu smmi lamUs it ritt/mi par a 


am 


mian mi li y aura^ 
muouv d an 0Hul(tMi diliiuuian dam mi mm, mmhmaimn dam an 



HANS liN SVSTKMK DK IMlINTS MATKIUKl.S. IKKt 

//////'(*. A/fuw /a st/r/drr nmii/iif t/n/it i/ svptmra la ro^^hn ((Halve, 
(fill viuTvsiioaili'ii an p/'v/fin'r /lYfuTlialaalv, dv la iv^iaa ('(nulvnavv, (jui 
I'arivsjniiulra an sri ina/, vl (vs i>v{trralrirvs dv rvUv .snrfa<mnd<juv tndi- 
(jinrant (vs dirwlians snivan! (vstjnvKvs (( n\y aura ai ddalalian, n( von- 
dvnsatian. .[lanions ijnv, parnd (vs ('ondvnsalioas an ddalalions prinvi- 
prdvs, an /‘vnvanlrvra lanjnnrs, st Iv carps vxi ddalv dans tons (vs svns, on 
vondvnsv dans Ians (vs svns antonr t(n paint in. an nanviniani vl an mini- 
nnnn ((v ((((atatian. an (dvn nn nin.viinnnivt an ndninnundvvondvnsalioni 
on, si (v ran/rtnrv tnrivv, nnv dilatation ndnimani awv anv (umdvnsalion 
tna.rinnan. 

II piMil iirriviT l<‘s Iniis (liliiliitioiis nii rniKioiisatiinis priix^i- 
psilrs, iiti ill] inning ili'iis ilVnlrc I'llos, rquivaliMilas iiii sn 

ri'iliiisrut ii /('i'd. Aim's. I'rllipMiiiln v\ li's liypiM'lioloMlos inoiilioniirs 
linns li' lliiMti'rini' pivcriiiml ilnviiMiiicnl ili's snrracrs iln rnvoliUinn on 
ih‘S oylinili'rs, rl pnnvonl iiii'ino so roiliilro a niio sphoro on a nn sys- 
linin' ill' ili'iiN jilans panillolos. Ainsi.on paiiii*iilii‘i*Jin'si(iio lo sysloind 
ill*, pniitls niiiioriols tlmiin'! osi liiliihMlans (mis lossonsmi oonilonso ilans 
(miH loH sons, ol i[iio los tlilalalliins mi cmiilonsalions prinoipali's soul 
i''(|i]ivalmi(os, i'oilipsmdo so ohiiiif^o on nrio s[)hoi‘o, I'l la liiialalion on 
omul OMsat inn roslo la lu^inoiians (mUosloNiliroolimisauloui* dn jioini )ii> 
Si do !'di[niilimi (i ) mi liro sno.oossivomont los irnis Yalonrs do la 
la diliiliiliiin £ om'rospnniiaiilos ii (mis domi-axos roolaiiKiilairos, ijiii 
rnrnionl. avoo los iloiiii-uxos dos nmnlmnuHis, ilos an}<los dmil. los 
ousiniiH snioni 

a, ti, o; a', l>\ v‘i a'', h", o", 

on ulitiomini puur oos trnis viikuirs los Intis itnlyiinmos 

»i Iw ! Dsnl i f'v 1>4:C)'^" «(t (l)^Yi -oDj-;), 

■ /jVtl»3 ? 4™Usn) -o e'rtADsH” lUC) 

4" -4 4- 1)*0 + o’'6'(U»Y) •+• ])4)J 


:iiiV Dil.ATATIltNS, CnN Ii K NS \TI n \.s i.j lln rvrinss 
<'( pur Hiiiti', i>ii {lyiiiil rKiihl mix 


(•■i) 


( w’ I t/*- 1 I, /i* , /i > ■ /, ^ 

^ /'(■ I h'v i h r .t. ^ ,, i .1 /. . >, // 


Oil ri'i'iHiliilillM fjin‘ III sitniiiii' ili* n?H ||')(j'4 v.ili'itr’* sr ii'ihiit a 

II, , !»,#. i n : 

D'lulh'iirs It'S . m iv.jn.,i.lrnl 

ii Iniisaxi's rnln- rii\. (lit |umiI •■ii.iD.-ff la 

liriipnsiliiMi .suivimit* : 

lilKiinmii: II. ,7, (W 

.WWW/,' r/,'j /i„nn,; ^ ,„r„mry n, 

(■/(hr (■//,■,(, /r,v/,vv/ ,■,///(, ,,/,•„/.■» /„ linnnm 

pi'ltU’tpaltV i', 2 , 2"", (/lV(77«//ir#Y/(|i A# 

i II,; IJ,-. , I) 

l.ni-t(|li'('n (■(.((sidcMdl Ii-. .l.•|.l.u•..., I, |.;,r Mill... 

Ii'.'i (lilillllliiiMN n, 11,1,1,. ,1,., 

(III iii'KliK,.. ,|i„„ I,,, ,|jv, I,., ,„|j, 

. ilM „r,l,.,. Mi|,..ri..|i,. „„ | 

ttiiiipliMiMMil 

piiis (111 .;(.|li..(.i, i,„iiil,ii„.,. la r.inmil,. •, „„ 

'*’* I'.i »■ n.r. |l,t. 

On pom dfiiic (Smiiu-isroiicMW Ij. pro|„,Mi,uu , 

liiBoii&is 111. - im mfmm ,/mm h,„„ /«.,m ,/,m ,/„m /,< ,/m,, 
rum /, h di/nrnmt du ndunm m, r/,m/,ie fm,ni ,m, ^,,,mr,/eMe. mm 
mdamM d la mmnm dm dUrnmmm /i„him jmnmp,,/,,. mm „m„ d la 
mnme dm dM,4m at,,, 4m /am^m 



liANS liN SVSTI-:MK l)K IMUNTS MATKIlIKKS, 
h lurnutr (itn' nijipart a .i\ h' f/rz/.r/V'/m- /»///• /vz/yw)/*/ « _v. h imisivnu’, juu' 

I'd/ipiir/ 1) 


{.MiH'in'oiis iiiiiitih'iinnl <|Ui', los (l(tpla<*c!i)i(Mi(s imilmaihiin's atsuif 
liiiijiiurs rtiMsiilrrrs rntutiK^ inliniiuanl. pol.ils du prominr ordri', on 
rio^dij^o li's (|iiaiilih‘.s iiifininiODl prlilcs du sonniid ordrc on d’uii ordro 
siipoi'ii'ur dans Ics rni'iinilrs dit piit'a^i'iipho I i|tii dnlnrminonl,, soil la 
rolaliiiii d’un aM' aiiloiii' tl'iiin' iiiulr'i'iilo diuiiioo m, soil la rolaLion 
tiinyoniM' dll syslnni' aulnui’ dos dcini-axos iiiiMirs par (M'Kii iindiuiulo, 
pai'iillt'ii'ini'iil aiix di'ini-axos di’s I’ourdouiWMis posilivns, on 
paralli'li'iiiriil it dos doini-axos quolooiiqnos. On pouiTii, ilans Ins I'or- 
niulr's (iCi). (I •; ) dll pitniKraplii' I. h'duirr li* liinoiiio ii-e a runiLi’', 
I'l, piirsiiili', nil liri-ni do ros rnnmilrs, jnitilrs a rmpial'nin (i())dii 
inoino paragrapiio, 

( 7 ) ' l(n|l,.i //ll, I r|l.)(K.-^cY|)l-'' 

I f i .■|K)(r- OOP 

1 [(oil,, I Ah, I — Ay|)p. 


(iollo il(‘i'uirro oqualioii dolorininora iiuuKMiiaioiiioiil la rolalion inlini- 
ini'iil pi'lilo qu’rxrrnliM'ii. on so doroniiaiil, auloiii' do la inoli'amlo in, 
nil doini-axo {ion( la diooolion priinitivo roniiail, avoo losdoinhaxos 
dos ooordniiniu'H pusiiivcs, los audios ooiTospondanlHaux Iroisoosinns 
(h If, r. 


Uiianl a lu rnialioii ntnyonno dii syslouio nulniir d'un duini-uKii mono 
par la molooulo in, puralloloinonl an doini-axo dos .if positivos, olio so 
doduira iniimViinloinonl don oqnaliuiiH (ijj) ot (uo) fS 1), d»nl. la pro- 
iiiii'i'O doiiiio, quaiid tin ni^j<!igo los iidiniiuont potils du second ordro 
nl d'un ttrdrc HiiporitMir, 


(H) (i'ustU, 4 sinThs)i;Kasr”- ri slur) 

hj 2 - !»in^T h«r) ~~ sin T COST (D j.y} -* l)s$)> 

an, ca qui rovionl au mdmo, 



mifi lUI.ATATlnNS. COMiKNS \ no \ ^ in Hill \| loss 
(Ida cMiniiio nn n f(i'*iit'*nilriiirn( 


/ j ,m 

• H 

la (in'iiiiih* { ■*«> ) (III |iarii^i‘a|ilii* I 


III. : II i.! 


1 Om .Mil, I tiir-ittt- 

(in) ; 

I ' < I' - I* . . , 

If , * **' * 

IVIII'S KOMI U>H viilHirH.I.. X, I.. ^ 

''""'""I .1.1 I, |.:„ 

(|Ui'Mr(S (Ml jnniiiii fitiMii-i'r la tMiuiHli- 

I'llWHIfili; l\\ _ /,(■< iw’iiu; I 

It'S mtiitiih ilt'\ fmn ftiiiotnn 

I'.:- Ho., II,,: nn I, 

/« ,, 

..u,n„r .k ,n,„ ^ 

Mmm nn v 

/„ 

unis 

„„ ^ 

immlM vim,,wdhnlimMm rm.m W»/r. r« ,rr/„ ,r„« m™, 

* „„ „„ rf, 

point, nan p|„* r dNin d„ni.«,. ,«r4llP|« * ...Ini ,l« 

*!"! T' ''"ini'iiw ‘)fl. ««« ,te 

cooptlonnAes rxmitlvcs |pa iiitcrt«ki « i 

il ri.inlr.iii A la foriitMl# (ao^du 



DAMS IIM SVSTI'IMK 1)15 POINTS MATlUtlKDH. ;107 

(III iiimnn |)iiriij^r!i|ili(’., lui HnpiinsaiiL la valniir da m ilfiloriniiiiiti par 
la roriimiti (,'{3); on, c.ii (jiti roviont an imnuo, il lamlraiL riniipliKUir, 
(Ians la prinuirrii cIom I'oiiialiinis (ro), a par 0, 

v), K 
par 

o'i i //•/» { A"y|'I-o''C. 

ol 

Uv, !>= 

par 

o'l)., I /i'l), t c'l)., l //D_v-Dr"D,; 

Ics oatsiims 

o'. />'. u\ h\ if 

Maiil (I'ailliMirs tins cnlri* (Mix (‘1 !iv(*,r. l(‘s r.osiiins 

O, hy i' 

par loM riirmiili^s (’lo), ('}i) <lu paraf^rapho I. Or, c.oinnin on aura dans 

(!(^ (MIS 

(h) /»"(-■'- ,0. ://, o' A'. 

on (roiivtirai ini opi'M’aiil (ainiino on vicnil. do l(^ diro, 

O'O U- l),Yi) -I- II...;) I ■ I),;). 

Lm'siiun Ioh inoiivoiiionl.s dirtods do rotalioii, oxdouli'is aulonr do I’ori- 
}j;ino dans (os plans c.oordnnnds par dos rayons voolours niobilos, sont 
mi iin>ini' lmn|is, miinnio on I’a snp|)os6jua(|n’ioi, dos niouvonionlaoxti- 
t:nl,(’‘s do driiilc ii t^amdio anlonr dos domi-iixos dos «oordonii6os posi- 
l.ivos, la valour d(^ 0, diUoriniiK^o par la I'onnnio osL posiLivo ou 
ni'i^ativo stiivniil (|no la roUUiou inoyonno dn sysl,oino do puinls matii- 
riols, anUnir dn donu-axo oorrospondant nux oosinus a, e, s'ofloctuo 
do droilo a gauolio, ou do ganoho a droito. Done la valour do 0, dtUor- 
jiar la rormulo (lu), roprusonto I'angle inliniiiKuil. pci, it qui sort 
dn mnsureii coUo rolalion innyiMiiic, prisdans lo premier uas avoc Ic 
signis H™, duns li^ scicond nan aveo lo signe — . 

iu),joiiilo nux l(u‘mulos(io), on tiro 



nOB DII.ATATIONS, CONIM-NSATlUNS i:'!' I{ (ri'ATI ( I ^ S 
On a (I'aillnui's itioiiliqumiinnl 

(//a { A 6 I- ry)” i (/<y. uyY i {./• /, <|- 

. (//* i M l-r'')(^' \ P { y'). 

Dniin, (Ml (\^anl a rm|uali(iii (I'l) nl a (a )nrMin)i* 

It' I I f’ I, 

on Iroiivoi'a 


(M) O' i (fiy rfi)’ I (».•:< ny)' \ (./- A.^i’ • Y. 

lin viM'di (111 (Minii (Irniit’-n' riiiialiftn, hi vah'iir niini(<rii{t)i< ilc 0 
({(ivioiiilrti un inmnnutm t<irs(|ii‘(iii niii'a 

liy-~ fS II, !•;<— /ly ,r 

pill' (lOiiaiiqiKMil 

(iS) -■ r '■ 1 , ' 

Ot ^ V * 

D'liulrn part on lirct'ii dcs ftiriiMitos ( I't ) oi o '• i 


('<*) I y*)\ 

Si, IIIIUI' (ixcr IcM Mews, Mil riMiiil Im iImiiIiIi' si^ 

lion (i()) liiiiniini |ll•^■l:is^l||||•lll li> mtuiimmi iIm hi rMlniiiiu 

(!s6i!u16i) |iiir li) sysliMiiM ilM|uiiii(smiiimi't»aMi,Mir,|'ii,i ili'iiii-iixi. (i|i„i,. 

Ussiuilii 111 miiliiiuilit III, (> »i, (..vn/iHH MSI n- i|iii. niink iin|ii.|||.n,iis h, 
volalionmoymwprimimh;^\my l.< |„ir H, „n iniiivprii niiii 

KoulctnoiU 


maia oncoro, tin vortu do la formulo(i.'*), 




i) V\S UN SVS'rKMM 


UK I‘0INTS MATI'CIUKLS. 


‘.m 


imlmir ilinjiicl s’j'Nrciilt'rii <lr droilc 
rijiiili’. 


a {^am^lin ia 1'olal.ion ii»<»y(‘iiiH‘ priti- 


CniirrvMiis mainh'iiaiil (|u'a parlir da la mnlrr.iilc \\\ on |)(.Hr nni^ 
Itin^iii'itr ri'|HM'S(‘iilc(‘ jiar la rnlaliuii tnnyiMiiin priiiripala sm- la (If'iiii- 
a\t‘ aiiliim- <Iih|ui'I s I'M'f nicra ilr (ln>ili‘ ji rallc roliilidM 

iiKiVaniii'. l.fH pruji'cliniis alKtd)i’i([ii(‘s ih' I(iMKiii>iir sui- li's ax('s 
ill' .f, sai'tiril avitlcmmi'iil i'i'pn*sanlnrs par las prniliiils 


(■1.^, MA, Wr, 


las valfiirs tii's l■tKiI|lls aiaiil ladlas ipta Iniirnissanf las a(|n!i 
linns ( iH ). nil, aa (pii raviaiil ail inaliia, par las i|iiaii(i(as 

■. y 

tpia (lalanniiiaiil las ai(iialinns ( nn. varlu du Ilian 

raiiia l\ , aas inami's i|iianli(as 


y 

rapraKaiilarnnl aiissi las ntlaliniis mnyaiinas du syslaina da pniiils iiiii- 
li^i'ials aiiliMir da (I'lds di'Mii-axaH Miatias par la iiinlaaiila in. paralli'la- 
iiiaiil M aau\ das aniirdiiniiaas pnsilivas. On pniirra dona anniiaar 
aiianra la pnipiisilinii suivanla ; 


I uomi ^ii: \ . I.i'K f/insrs riant posrrs tfitr ilans /r llivovvinr I, 

M /a nilalttiii nuiyrniir firiiirtpali' ijin raiTrsiMHnl a la nmlrrulr in rsl nyj/v*- 
svnlrr par unr Initi’ttrar jun ivr, a parin' tiv rrllr tiinlrrn/r. xiir Ir (It'/ni" 
a.i’f aiiiaiir tlii/pirl rrllr mlalmn s'r//hiiir tlr tlnn'ir a panr/a\ /a.v /wvi/aa- 


■■170 IIII.Vr.\TIIINS, i:i)N|i|-:\S\TluN... n lunMinNs 
ol n'pi'i'si'Mlnil Iks rnsii.iis .Irs mifjlr.., Ilin,,.-. I 

.i- i,,,,!' 

" |„ 

'■OM.nis ,1,. I ,s,n,|.ns ,■,■> ,|-;,,,n.s umk 

li^ riiiiinn'. 


M 


(I 


iJ 


'""I'N'Iionlr , 

li' IrilHiiiir * 


««,;< i h 


1, 

■'•■-.Hsx... 

I- I, 

I" KM,. ..,11,. ,1,. , 



* ‘ la Min.. It.. : 

I IM, ,1111, Ml, \ I. ^ ^ I 

.'V /a n„„„„n 

f "" 7 "" •/'■ /« '•"/"«'»« 

Von, Hair,. „ si |„ 

r;:; '"''r'": -..., 

,. ::: r “r*"" 

iMpronn,. I'm’'"'; ‘''"- 



OANS IIN SYSTICAII.; IIH l>()l,\TS MATICIi i Hr,S. ;| 7 | 
I'iU' Ic cosimis ill. I'iimhIi. i|ui' riii'm.- ..,.(1,, 

si'iili! liiujoiirs an si^nin la |H•nj™linll ,1,. Ia siir la 

niMivi.llii ilri.ila, I,. slxl,'.|,i„ ||,i'.i.m.ii. -a ^.vill..|MMll■lll la - 

silioii siiivjiiiln : 

^ IliwilifAli; \'ll. I.rs iw'nn-s r/wsrx rl,„il /mrn- ,/«,■ 

mm' /, «/„ yHMv»77a7««,,^W, vv, /a m 

m >r,,mr>un' ,w,' An,..,,,.,,/- ,) p„r,ir ,rUr moU'culv. xw /,. 

,h'nu-,m' „„umv ,1m, m'l ,;'im x\/lm,„- ,/,• /„ 

nmmrn, m„y,'nm' ,mnmr ,r„n ,;',,r,h,'n„r ,m 

xipm /m'x /I, II' h, iiniji'i'lHm ,1,' /,, r„u,u,m iimy,'!,,,,. ,,ritiri,Mh' xur 
n .,;' ; pm' ,'„„x,',,mml, M' xmiiimiini xi /,■ mmmm ,ln,u.,,„. 

,/mi,/,i,n' mi ,,mni,'r. n,iiix /,• ,v,v ,//, ./rnvvi i/r ,) 

,;mii'/„'mi ,/r ^ifimr/,,' ,) ,/rmm. xnihm, I’liiip/,' rmii,irix kx iti'mv 
(l('nii-ttAr}i smi imiiif ,>u nvi^aii'f', 

l-'iiiliirpi'r.lalioii ijiia hums avmis ,lr la l(inaiij(. (ia)i,| I,,., 

Illiiiin‘iiia«(|iii. linns vi'iHiiisiri.ii ll|■•lllli|•l■, sii|i|nis(Mil Ins ilnnii-axi's ilns 

''""nliiMMi'.i.s inisillvi.s InllniMnnl .lis,,nsns .|iin Ins .In niia- 

'!'■ 'll''Hln ii Kaiinlin ail nns clniiii-axns.sniniil, ilaiis 

Ins plans l•lal|•||(l||||^.s. ilns niniin'liiniils .lil■nl•|s. Dans riiypnllii'’sn iniii- 
H'iiii'n, la viilniM' iln 0, ilnlnniiiiinn ,,ai' la Inniiiiln (in,), snniil pnsilivii 
I'll iinKiilivn siiivaiil ipin la I'nlaliiiii imiyniinn, i-npi-nsniilnn par la viiliiiii' 
miiiinriipin iln .Vnxrnillrrail iln Kimnlin ii .Irniln, mi 



!i7-i IlII.ATATIONS, COMiKNs ATI n N s i;i HiMMioNs 

dims h‘ phiM dts \\ i|p niJiiitTr tjih- .■.iMnlMMin-r 

riilllts y, vdrificiil (rs 

/’h t, vil*.-*. M I, 

(■''*) xMl.-* /All ., w ll,., II 


Oi' ll iiiTiviTii iMiijnins nm.,,ai,v.,i.-,,l. .|,i,. r,,,,,. 

WMII'Im'S hitu UMr I'i,,,,,-,. .■h.Ml ,1,,,^ 

«'‘n,n| ,|,,,v I,. 

IIII'IMCK Iisvinpliili.s „viv |C.'||U-„.||, III,, 1 1 

I I'HMMhV, 

I" . I.. 

I, 

! "" -I I., I, 

•il |H'it|Jiisiliii|| sUJViUlh': 


' /, /.«■/,„„ „ /„ 



. « 

li;; '’'''I™''''''''''''' 

4. ,, 

. " 4 ' r»,v,.v«, V, 



rrz;; ir' </•<- «« 

/"'/o. vu'Z n'T'"' 

Hon faiuda sigm; tandh nm /„ /' ™"‘' 

/i ,u, / ■ / * dtneuum dm mrmMtmt i-f, 

« *'>»■«« fa rommm ' 



II.VNS Ih\ svsti':m[; hi; imiints MATiiiunr.s. iiTu 

II rsl liinl,. ,1,. ,l,.|,.™mH.|. ,n,;,lyli,,,n!m..n( l,,s ,1 ,mix mlalimis 

'Ill, .lUViril Mill! 

viiliMir iiiiiiir'i'ii|iiM ma.rimum mi Si, |Hiiir plus ilii iimiiiiiii- 

ilili'. Ii' I'liiii 'lulls l'•||lll'l Siiiil nMil'i'niir.s Ins iliMiii-iixiis (|iii! I'liii iiiinsi- 

I"''-' I"""' pi I''^'-. =. I" l■'.llllillll Iriis piilii,, .ixniiilin! 

I""' "" l"i"i'<iM's iiiilMiir il'iiiii. im sum, 

I '''•I'liilili'. ili'li'l-iiiiiiMi' pill' 111 rni'iMiili! (H), nil, 

I'lii' 111 r'lriiiiili' (i)'). Dull,! |■,lll,|ill|| ilnvii.niim 

nil Iiiii.viiiiimi nil nil minimum, lin'si|ii'ii In In (ij) nn jninili'ii In 

silivaiili' ; 


(’0 IKy o 

(!<' Iin]iii‘lit‘ nil liriM'a 


( 'O 


i ' 1 1 N M V 

(».;■; w. 


'iln «T 

n ^ \hu 


iu».: » » 

Dun.' Ii'i, i|i*n\ rnla(jnll^, iliiiil rlianmi' nllVii'a, itmir valoni* niiini'i'miii', 


lilt nm.nfiinfft mi mi tiit/tit/iii/Ut si'niiil h's dt'iix valt'iirs tia ([in* (liHtir- 
ttiini'ra In Ini'imilr 


( '■‘t V I'lM ! -jinn: I D.ii)' iko*]*- 

Dailli'iits n**. tliMi\ valnirN '•cntiil dcs t|iian(i(ns aUt'rliM'.s dii mi'iin) 
wi [imii'H rnliil imiH n'i'XiVmIimiI dans la iiu’ina sons, cl, do 
Higiio*A rmilrairott, f^i rt*ih' oniidilinn n’osl pas ivriiplio; imiis dans Ums 
los fas la rnlalimt iimu* mu* 


ropi'fsmiiiTa ta ilfiiii snmnif dos valours di; -s ilnjiiuuis par roi|na- 
Imii i.*a 1 1 . Oil pfiii dmif I'linnofr la prnpDsilinn sulvauLc ; 

I iimiiftar I \ . - ini^tiwx rhoses Haul r/«o dam le lldun t^nw VllI, 
hs dnu' I'nfalinna, danf vhat'anc offrim uta* valeur numiritim maximum 
mi muiimam, Jhurninuil aiw dmii''Smiime pMs^menl cfiale a la rota- 
limi maymum. 



374 DH.ATATIflNS. M litHVlh.N^ 

Si, (‘II ii(jusi»!«‘‘i‘;inl lis rt«i;ihi<ii'> iiir. , i, ,j i, , j,. . . , 

I ■ nil* j ■. M* ||||-;i\(. 

([tK’. I'lMirdi’IMC MM Ilii'Mit* jilfiti :iiilMur ‘l Ant* .li ..5(. li! tiii< 

plan, MM ri'ssail (It' I'nih' I'.illi. Klrr . (.t.ui !, J.i ^ 

I'axM .Irs .r. 1 ,‘s ,lrii\ i-Mf,n-u Hilm.n'i urn 


vai(MM‘ imiiH’'ri(|iH‘ nuu'imum mi mtuitmuu, | 




IVapialiiin (-A), miii^ |Kiriiiir Ininml.- ii.Mn.AK , 

H'M''i(iiun.in. l-t. .■11,1, , I, 

<l(MMi-ax(M|!ii r.iniif iiviT .-..Mx .1... . ,, ''i,^ 

(ImiU k's (Misiiius smii 

it. I . 

CA SMppOSMIlS 

'• / ‘ .}' f ' 

1-1...... , 

'''’“’‘'"‘""•"■'•'■'-I- -.,1.,...,, 


par 


par 




I*. It, 

« lu . * h,, 


"" .... ..I.l,..,„lr.,. 1 ,„, J..„ 

ViMlId j 


« ,! i ,, 1,1 Ml), 


m) 


*»- 4 z 41 


|»ar fMrmdil^ « 1 4 1 , In 


<l(. 0 

valour tloxpnrc«ll(‘.ei; 

(’>5) 4*.-- ^ 

■*■ i * &• . ... .■ ... 


r 



DANS ll\ SVSTKMI-: IH-: POINTS M ATlilU Kl.S . 
D'iiill.'iirs, .Ml v.Tlii rMiMiiiilrsr’!). „m ii 


(" IM i Ah. 

' '■ II. 1 ( tl 4 i- A V, I' (• C) 

1 (t/' l>, 1 A' p, 

' '' I* 1 A' Y| Mr' 0 

t ("P,. 1 A Ip 

' * , A-,, i r";)^:^M)4M-lp.vjM-l),; 

[illis oil (Ml I’liiii'ilil, I' 

'll cj^ai'd mix t')i|iiii(iinis ( :.») ot 

hi’ 11, ! 

A' Ip (. r' ll-H^'i- 1 ft' tl M r'C) 

1 h' ll- 1 
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I.\TEfJnALES DES EQUATIONS IJNEAfItKS 
<‘ii posattf [lonr alipeg«;r 

(it V = + -I- j);. 


Si niai[i(f'Maiit on nomine /^, < 7 , /• (mis ononioiiiirrs (lohiirrs, rxi 
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A[iX DlUilVliKS PARTIKJJJCS. 
l('rtystrnio dos (oi'inulos (;>) ni. (^CJ), dans losqiiollrs 

" »> /. ... 

(losigiiiMit 2/« + «. ('.nnslantcs iirhiti-airos. 
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DolU! la valour do ct, doiinoo par la lormnlo (uK), vorillpra I'oqiia- 
(.ion (21), si I'oii a 
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(Jl •a)( /I — /|) . . . (« — y «/) — o. 


0 osl-i)-dii'o si dos tloux sullos, oomprisos dans In Tabituni (a/'j), la 
scoondo (ournil, (;omiiio ia [iroinioro, nno vaksur millo d(> /■. On tloil 
on coiicluro (|uosi, dans lo socond inombro do IVufuaiion (26), I'uno 
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MlilMOTRE 


SUH LA 


THEORIE ])ES JNTEGIULKS DEPINIES SJNGULIfiRES 


Al'l‘I.lOUJ5|{ «IJNKIUUKUH.\T 


A \A DftTlinMLVATION DKS INTfiGttAI.KS mil-‘INIi!S, 

El I'iM PAllTKlULlKll A I/liVALUATION DliS INT^GUAMiS EULfclURNNES 


La lh(W>j‘i(j (los iiUcf^rahis singulioi-es, qui tUs I’nnnec i8i/| 
U'oiivio, fui HappoK tic MM. Lacroix et Legondrc, accucillie si 
luvorablcimiiU <lo I Acadoitiio, in’a founii, oointnc on sail, les tnoytin.s, 
non souhjirioiU troxplitiuor le siiigiilicr paradoxc qne somblaiont pro- 
soruer cIcM inK’gralcs doublos dont la valeur variait avoc J’ordi-e clos 
int6gralioMs, cL do inosuroi- I’ctcnduo d« cello variation, niais encore 
do oonslniii'c dos roi-mules g6n6rales relatives a la transfomalion on 


memo a la dcLoriiiinaiion tics iiit6gralcs dt^linies, et dc dislingiior Ics 
intdgi'alos dont la valour cst tinie d’avco colics donl los valeurs dcvicn- 
nont infinics on intltHcrminecs. Cesdivcrscs applications dc la [hfioric 
tics intdgralcs singulicrcs .sc trouvent d6ja exposoes et d6volopp6os 
d une part dans le ronio 1 ties Memoires dcs Sm>ants 6iran}>ers ('), 
d autre part dans mes Exercices de Mathcmaliqiies ot dans los Lemons 
donn6cs a I’l^lcolo I’olylcchnique sur le calcnl infinitesimal. 

n arrive souveul quo, dans uiic inlcgralc simple, la I'onction sous le 
signe f so compose do divers terines dontplusieursdevicnnont infinis 


ij') OSuvf'es do Cauchy^ S. I, T. I. 
0£m>res dc C, — S. 11, t. XII. 
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:V!0 

pour line valeur do In variable comprise enlre les liiniti^s d(;s intej^i'a- 
(ion.s, on represcnteeparl’unedc cos limitcs. Alors il iiiipoi'le do savciir 
si rinte^n'ale ost finie, ou infinic, ou indctorniiaee, innis on 
lorsfjii’ello reste finie, quelle cst precisoirieiil, sa valour. Tai (Iit'nii'io 
(los inlegrales singuiieres, qiii serta rcsoudrcgeneniloinotil !o priniiii^r 
prolileine, conduit souvcnL encore a la soUition exaeto on njiproolido 
dn second. Ainsi en particniicr cettc tlieoric, combinoo aviu; Ii^ eai- 
cnl des residiis, fonrnif, sons line forme (res simple, la valenrgonrn'alo 
d line infL^qraie prise entre les limitcs o et co, lorsijiie la roin^tioii sons 
le signe / est line somnic d’exponeiiliclles innlliplioos oliiiiniiii! par 
un polynomo doiit les divers (ormos soiU proporfionmds ii dos puis- 
sances entiercs positives on mftme negatives dc la vnriablo .v. 

La Iheorie des integrales singuiieres pent oneoroiUro oni[ili)yo(^ avoi*. 
avantage dans 1 evaluation des intiigralcsqni reprosen tontilosi’onediojis 
dc [res grands nombres. Elle permet do separor, ilans eos dornioros, 
la partie qiii resto finie ou qui dcvieiitmeme inlinie nvoo ens iioml)i es, 
decelle qui decroit indefiniment avec oux. Cede separation devieni 
surtout facile quand, les lirnites do I’iiUcgraie elant/.dro of, riiilini, 
la fonction sous le signe/ se compose dc deux (urmos, doni run os( 
indfipendant d’un tros grand nombre donn6, landis ([uo I’autiM^ a ponr 

facteur une expononticile dont I’cxposant ost proporlionnol fi on 
meme nombre. 

L-observatian quo nous venous dc fairo s'api.liquc piu'liciilib, 
a deux nUbgralos d,gues do ,■cmal•,|uc. La poomibro osloollo inn runi'u- 
ientc la sommo dos pu.ssancos nbgativos scmblaldes dos divers lormos 

< uacprogross.on,arHhmetiquodans laquollo lo nou.bro d(is loruuos 

saypir, *. cello. quo JL Logondro a ddsiKudo par h, 

S i' I 'iH-emibro, 

q«i dboroU iiiddlluiinoiu 



hies iNTi'n;!! \i,i:s ukkiniks 


IKiin v u I 
.1 
l.i 


I ti nil inlrndiiisi’ ihiiis l(‘ riilriil uiir I'rrliiiMi* <‘iihs1;mi1i' iiiiiilii^nii' 
'Iniil I'.iilrr s I'sl '^ervi |iimii' la siiiniiiadon aji|triixiiiialivi' ilf 
liarniniiiijiii'. 


'.hiaiil i, I'inli-Kfah- <l(-liiiir,]ui rriiivM-nl.- Ic lu|iiiri(lnii(- .Ir la fM,ir(i(,ii 

\ (fit. .•llrs.Ml.'i'.iniiitiM'inimi'.liah iil,(fa|ii‘i-s Ics itniiripfsi'i-ilassns 

*'nuMrns. Ml, .Inix pailirs. •loitl I'linr rnn'l iiKlrliniinrnt av.‘c Ic 
iintnlii'i' // n| prill I'li'f I'tiniplrlrilti'nl tlrliainissrt* iln si>^iHMt'iii|i'f4i'ali(in, 
l-Hnlix .(Ui- I'aiilrP p.-iil rliv iit‘Vi‘lnp|HV .Ir pliisiriirs Jnaiiirrrscii srrir 
'■Mini'i|„M'iilt'. C.'llf tlrrMiiiipii>iiimi isl piwiM-iiifiil t-flli- a lai|iii>llr 
M liiiii'l r^t itai'vi'iii!. par tl antrrs ilaiis sun .Mriiinirc 

-nr I.-, inlrt-riilrx nil.-rirniirs. rt .■niistidH*. ii limit avis, riiinliK |i,*ai|\ 


nhiniD- par i‘iin(nir ilaiis .vi iinp.iriaiti MriHnirr. A la vi-rilr 
M, i.aiiNS avail, rn iMi .. i-xpriinf par uiir iiilr-rair •l.•lil|i^ la .lillV- 
if'iilM'lii' <1 u In^arilli mr ilr I’ ^ /m, rl I'liii pull vail ai'>i*iiiriil , pal' rinlr* 
>tl>ll)nil, l’i■lnntlll'I' i|t‘ tlillni'riflirltr all ii)^al‘illiii)i' lili'-nirliii'. A la 
vrnli’ rnt'iiri*. rii |■^•lrillll•llalll tir n* Ititjanlliinf la parltr ipii rnn'l imlr* 
liiiiiiM'iil , li'llt* i|u nil la ilrihnl lll*^ InriniilrK (Iiimimm**. parSiii'liiif* t‘| par 
tl aiilrn*. nil i|i‘\;ni [i-iiir pmir t-i'iiain »|iif In tlinV'rriirr ili'crui- 

U ii 1 1 111 ill' 1 1 II i iiH'iit iu t'l' It' hi nil It Cl* tl, Alai -I t*ii siippiisanl iitriiii' tpir ri's 
ra|ipr(M‘ltr(iii'Hl'i -^i- inH-nil prrM'nIcH ii IVfpnl ili*-* niMiini'Irrs, ils n'aii* 
taii'iii I'limri' InmiM It* iMnVfii »|f ilrvHnppi'r rii M'lir riiiivi'i’i^nili' 
tl >'4altM'’r par Miilr, aVi'r inu* (‘Mirliiititn aii'VMi ^ranili' ipi'nii Ir 
xnililrail, la ihllVrrnrr I'lHmlrnx IrnnrtH iiv** l■lmM«lr^ill»lr^‘, ilnitt iiu 
T«rui niail irpri'-rnh' par mir inlrjtrair ilrliiiii'. Avani tpiAm piil nliir- 
hir «iti (t'l ilrvrlnppriiiihil. il i-Iait tralmnl niVi'tii.airr ilr rrprrtiriKrr hi 
4i(lrn*m-ir tlmii il par iiiir sriilr uilr^ntlr ijtii ki* prrti'il rarilriiiriit. 
a I tiii{i‘gnili(iii par ?i«‘nr. r.'rs* rrla ipir i'nii%i<iitail, rrMiir Hrinhir, 
la primMpiilr ilinictillr f|iii f»'(ippnMti( ii rrMprnn ptU cvaltlrr jivt'r iiiir 
irulrlinir, t-l aujisi iih’mii Ir vmulraii, Irt^ riiiir- 

Umm kI*" (ri'Hgraiitk miinlirrs. rl rii parlirtilirr la rourlhin r(/(). (irllr 
qur nVtvairiii pa^rail disparaflrr Mrmoirrs tIr Uphiro. 




rsl, rummr nous Tavrinti dil, r(*«nlur dans 


Ii dr AI. llirtrl. ,imi« dr h Kebneo iir verrotii priUH^lro 





U-2 MEMOiaii SUK LA TIUiOJUK 

pas suns iiilenU (jiio I'analyse, Iros delicafe ct tri^s iii^cMiioiise, tlonl 

u fai! usage pent etre renipiaceo pai' qiiolcfiics foi'fnnli*- 
iliMliiiles de la (heorie des inlegrales siiiguliciM^s ot fjLi’on pent tirer 
iimnedialenient de eeUe thcoric la plupart dos oqiinlions en lrrin^‘> 
litiis aiixijuelles Binet esl parvoiiu. 

laHvsipi’iiiie fois (tn a decompose le logarithou! do V (/i.), on iiioiiii' 
mil- function f|iieIcoiu|ue do «,en deux parties, tiont Tuno emit indo- 
iiiiiment avee «, fandisque I autre esl rcpriisonloo par lino seiile iiifd- 
.yraie ilefhiie ; alors, pour ohionir Ic devcloppomont do eoltc iiitograJo 
('It ^orie, il .suf'lit de developper la fonetion sons le sigiic on uneaiitfi* 
srrie donl cliaqui- fernu* soit facilement iiiLjgral.io. Le dovcioppemeiil 
dc luKegrale so reduit a tme seule sorie converge lUe, lorsquo io dove- 
lopiieinciiKlc In fonolion sons Ic signc/neccsso jainnis il’olro ooiivcr- 
poiit cnlro Ins limilcs rios in(6gralions. 'I'cllc osl otroclivomonl In comfi- 
lion n la((uelle M. nmot s’est astrciiit dans son iVfcinoii'o. 'routefois il 
n esl pas absolumeiit iiecossaire ([ue ccClc condition soil romplie. Si, 
pour fixer Ics idbos, on represenie, comma jc Ic fais dnins cc Memoire, 

laparl,«,leoro,ssanlod«logarill,mcdcr(„),,ar nno intiSgralo prise 

unite lus Innitus zero cl infini, on pourra, dans Io cas oil Ic nombre « 

1 ioviundra ires considdrablo, decomposer colic intcgralo en denx 
ite, prises, la premicro entre los limiteso. r. la sccondc entre les 

1 o s terraes, analogues a ceux quo renferme la (ormnlo do Stirling 

<iue SI Binet a Z , c™"' >'« 

Nou; ferens' rem: t:;':; “r I: Z 
ili«l«irejt„rnisslt lo mc^nT;^ '-•.nncipcs exposes dans 
■ ,fe»UdonA6e /t r * de la 

i'^rrour quCol!^ de 

nation dor(H). . . ''*PP*'<inc eette fonnulc h la d6termi- 



HES INTEGHAEES DEEINIfiS SINGH E I EH KS . 


ANALYSE. 

1. — Formates f'cncrales. 


PfU'iiu ios propositions auxqiicllcs nous avotis cto coiuluils par la 
(iioorio dos intograics doiinios singulieres, on doit particiiliorcmcnl 
remnr([iior la suivanto ; 


lirKOiU'iMM I, — SoientiX!^}' deuoG rariahles rMies, z — .T-hysj— i une 

vanablr. tmaginaire el f(^z) une. fonothn <k z lellement choisie qae le 
restdii 

prjs cnlre ks lunites 


.tf = .v = Xy r=>, / = Y, 

o^/'C HUP vcdciir finie el diUcromiee. On aura f^encraleinenl 

(0 r V\/^) —/(.*' 7-^)1 da- 

dv„ , 

|y‘(x^- r\/— f)--/(.-c, + y r' 


ies deiiv tnl^graies relatives d x el d y deeant Hrc reduiies, lorsijiCelles 
deeicnnenl iiuUtevmindes, d leurs valeurs princigalex. 


Do ce pi’oniinr tlicorcmc on doduit iinmedialeincnl Ic suivant : 


'I’liKOiiftiUR II. — Soienl x, ydeiix variables rcelles, z —x ~{-y\j— i une 
variable imaginaire et f(^z) une fonction telle que (e rhidu 


oo « 


I [/(=)] 

— « 0 

offreune valeuvjinie el delerininde. Si d*ail/eurs le juvduit 
3 f{s) ou {x-vy A: j'V'~) ' 



'^1'^ MKMOIRE SDJl LA TIUiORLK 

s evdnoutl : pour x = (fuel (fue soil y; 'i^ pour y ^ -j:j^ (pwl tpir 
sDi't .V, (w aura 


(•j 


« — <0 ^^0 


/ mtegrale (levant etre mluile, lorsqiCelle devienl indHrmiiuer, a stt raleur 
prinvipak. 

CW/mz-e/. — r;(^ual.ion(:i)peut('.ncoiTse iiniKi'n sons In roniir 


L3) 


f J A— x) — “ 

./ 1 dx=-iT.^~> I |y(;,)| 

^ It 


CoroUmrell. _ L'equalion ( 2 ) ou (3) lonniil lus viil.^irs .I'li,,,, 
muil.lude (rnudgnlos dcfinies, ,l«n( ,|u«l,in«.s-ii„o.s dlairnf, ildii, 
|■o^nues. Si I’on [lose on particiilioi', dans l’(■(|llali(lt^ (a) on (3), 


/(-!■) 




I -H X 


« J^signant uno quanlilc con.j.nso onlan los liniilns ,. „„ |,.„i,vnrii 
(■i) . , , 

J.. d^ = 7r(v/=rr)", 

‘‘t. par suite, 


(■'0 


X I 


* 'Tdt-i 

+ X ~~ siii^’ 


I 


’* (Lr 


Inn^vzTr 


:rr -- 

laqu#kfonctionsnn,|„,j„„, linns 
^■¥r..lnn,onn.o,„. , ,.,1 . 

'■« qn'oii pnnt 

'"'‘X “ ^"h'l'^’^hm’iiie sur k 

l-i prt'p.'s-dion suivaiilo ; particiilior, on peul nnoncen 

J'HtOlihiP 111. Sintr(.\ 

'/(- ) ln,..n.,n 4 una vaku. 



I'i;s IM AI.KS DKl'IMI-S SiMin.iKIlKS. uii 

nuvjw I ! iinir fuuir tim.fm- m/ntr /,mi/nr t/r .i\ r/ t/nn/inr lufinu' fiuuinl 
I ^ I'mil ifiti- (ti vnU nr tlr 

/ ./iM'/' 

\Mi! (tnkf .7 >!rlrrinuin\ if urn nrrrwiinr rf if siiffuri i/tir A'v iniri^nilrs 

\in::ufi> 1 4 1 

« 


\'tr>nutin4,n nf jun ifrx i tifrm \ mfimnirnt jir/ifi x i/r tfitrllr tjur stnf (I'nif- 
/i »/• > fit i tifriii fi/iir nil tn/tiiniii iif pr/iir nitrifiiirr mi rnrf/irirtil >/. ini v. 

i urnUmii . Si {‘mi "iipjiMM* rn iMrliriilirr 
Ml I I I". ■ Hr '• Hr i 


*#. A. * i. .. «ii “i i‘iitis{;tiih> <|mil |ms |mr{irH Wm'IIi's soii'iil 

l'( P, M. il. ilfN jlillyMiMtlt'MiiMtl ii'nili* Mill JN'OIMiro 

t* iiiH* iMiUiTi'. liiiilt* «iM lir.r; 

Mti ^linliurtii jit’liir ‘111 hi mmiIi* rmnlilitiu ijiii 

•li %r,4 r’Xrr iriiijilfi* I'ti ) iiiii' valiMir (iiiir. 

(>n«* NriiJi* I Miiiiitioii Hrni »pii' In 

A-r^ 


iiiM* liiiir* jMMirxsa; o. 

1*11(111 ijii'ini nrr'ivi* ii ih’t* rt’»ullnH di' roniiirijni' 

1^11(1 tMi lrnii«f«»riiii* inK'iinih’j* tlmil ll•'i valruis 

|UMivi'iil itHri' furilpmpnl i‘n il’anlrps iiUr- 

nhn., iViir tloiHK^rtiii ii<’ coHc lr.iu!trorninlitMi. su|»|jc)soii« 

cUniciinn inniii« pour imiist|nn Ir pmdiiit 


V (6 ArEMOlHE SUK LA THliOKIIi: 

sf mliii.sfi alors » uno conslante finio i‘. Siipposons (I’iiilldiii's turn lo 
prodnit s’mnoiiisse pour a) = cG, ot qm.! Iji roncfion iki 

dcviiMinr jamais iii/lnio pour rios valours fiiiios do .t. Hi i’on dusif^niu 
pai-c HI) nomhro iidfniinetU potit, ctparpi, v doiiv cooflicit^n (s /Inis ct 
posilils, on aura sonsihlomont 


Oo) 




I) luilmirs rinfegraio singuliiirc quo (l6(eriuiiio ioqnalion (lo) pourra 
oMv rmisulrrot! oommo la diirorcnco do doux jm(.r(!s into^^n-alus. On 
aura on (‘ircf 

/(X) da: iU- -f'na:) d.r. 

On aura dour encore, pour do Irospotilns valours do z, 

(") 

D'auire part aoient y(a), yX=) .le„x fonctlons ,|. = ,,,,1 
alo ,a I, pour loutcs Ics valours finios ot pusilivus ,1,. . si lus 

E=?'(o), V = /(o), 

on aura scnsiblemcnt 
ot. par suite, ies formules 


I'd.. 


t 

/(ar)rf.r, 

?<«> 




DES INTEdUALES DEFINIES S[N'GULnhlES, 
]iuis on Gii conciura on toiiU; rigueur, en posant£ = o. 




(15 


Lx(o)J 


si Ton prGiui on parLioulior 


ia rormLilG(i2) doviondra 


p—x 


:i 3 ) 




X(-) 


?(-) 


Lx;(o)J 


L oquaLion (i 3 ) (somprond plnsiciirs (ormalcs dcja conmios. Aiiisi, 
par (ixoinplo, on on tirora : r‘’onsupposant'/(5)z=:3, ^(2)= I (n- -), 


(i^\) 


r[o-= (I + -V-M . 


on doaigiiaiit par c/, b deux constanLos doallca parties rcelles soieiU 
positives, at supposanL 'f (z) = az, y^(z) = bz, 


(la) 


1 




Al'aido d’inlAgrations par parties jointes a la formulo (i5), on pout 
a.ss(i/< raciloineiU calculorla valeur do I'iiGograle 

f /i:c)d.v, 

’■'a 

lorsqvic, ectle valour olaiit finie, Ic l*acteui*/(a;) cst determine par 
liquation (g). Entrons i'l oc siijel dans qiielqucs details. 

Snpposons quo, dans Ics polynomes 

l\ Q, «. •... 

Cbnipos^s do terjuGs proportionnols ft cles piijssanceS entioros posi- 
liyo^^ nulles ou n6gativcs do a?, les pftrties'itjdl 

^feviv OEjtures <le C. — S, 11. t. XII. 53 



MlUlOlHK SDH ).\ Tlllinlin: 


/ilH 

:^sinf;(!s m*}^;ilivt’s Hoipiil rf?|ir**sriihVji 




M’, ,-J. .'ll, 

I*- 'A', i) ^ ■». II A. 


III! ri'iilVriiii'i'oiil plus t|ii<‘ ilrs pni'isiinrrs imlli'H dit pn»iiivp s<‘l p;(i 
.siiilc, III viilrur lii' ritih!}<ni!r 


j |(J» 'i’)#' I (n Mr , I 


pniirni st^ ilivluin' ilrs (lt‘u\ rni'iiiulr^ 



qiii siifi-sislriil pint!' ftiic viiliMir pusiiiw itr U iiatitf i | pi.iu 

MIU! AiiliMU iiiillo nil piisilivn i|<* tn. tlaiilri' piiflt rniititip' ni pM^aui, 
pilin' ahi'i'i^iir. 

(17) V<.r) H'r i .’Ir . >1 r , 

nji lirnrii ilc la rnnuiiln ( jn 

./■(,r)-“-4.(p »■' I ((,) ™ J'ir . ( M .« *r < 

(in iiiini i‘n{!ii!'i' 


/ /ir),h 

'■'a 

- 

+• [ J 


I 



D liS I NT15G RA LES DliFINlES SINRULlEllES. YIO 
YioiU<lo lodiro, iMidnira cvlifomiuont la (letormination tie l’inl6}rrale 


/ f{x)dx 

u cclle (In 

f f?{x)(/x, 

'■(t 

(lout nous allons niaiiUoiiaiK. nous ocenper. 

Gontiovons trahord (fuo, la valour ilc elaiU deterinineo par 
r(‘'(|ua(ion (12), 011 oluu'olio la valeur, non plus do Tinlegralo 


iiiais do lii suivaiUt', 



e <li 5 sign£in(i mi noiubro indnimoiU potil. Ruisque Ics loU.i*es‘f, A, ... 
ropi’(!'SonI,oiU dos polyuoiucs ((ui renfonnont sculcmcnldes puissances 
0]Ui<Nros (d- ndgiiLivos do a), la fonolion poiirra otre decompnsRO 
on lorinort proporlioiuiols 51 dos (‘xprossions do la ronno 

C-hx 

X'" ’ 


h dosigiiaid, run quolconquodoscxposanls a, /», c, . parconsequont 
iKiG constanto doiil. la pai'Lto rdollo sera posUivo. Oonc, par suile, 
l’in(.t 5 gi’alc 

Q{a;)dx 


■liburra oLre ilocotriposdo on pliisioiirs parties rcspcetivement propor- 
Lionucllos a cl’auU'os iiUdgralos dc la I'ormc 


i 


•» n~hx 


ilx. 


D*aillours, en efloctuant uncou plusieurs irit 6 gr.atidns parpWes^ 


ViiO miUhhki- sun i.\ tiikuhh: 


f .r"^ 


,U 


<‘1 par siiih 

, /ix 


f!‘ 

J 

»/f 

r 

(m 

li.V 

1 ) ' ttl 

A 

1 



dr - .. 

r 


A 


./ f'"' * 


1 HI ■ 

^ Ml 

i 

I'liiK'.hii 

'U 





j 

A< 


f /(i. ■ 




I}./"' ‘ 

1 HI 

III M« K 

1 



( /) 1"' 





(HI 

0(«# 

■0. . . 

i . 1 (iff 

1 ! 1 

•)/ 1 i 

UK 

,dr 

Ai 


1 All’ 




(m III 

-■ 1 '■ 

1 Ml i i < rri 


• ♦ 


\ A)' 


I.. -r 


I 4 •, •' 


I HI ■■•" I Km# '• I . . , I , 1 Mil I s i fn 

Diimm la viiiciir di' l'iii(r|^i'alc 

. m 

I »./i 


..J \ 


SO .^ompnsftvi : r- ,!.• fariiH-s (h.is. <|n..i rl.a. mi. pnnrr. ,-irr ,U u 

siiiViiMl li's |)nissiiiic!cs nsiHMuhiiiiis n ni(i.'T.'u .!»’ s ; . 1 *. t, r#u.- 

liorliniuK'Is ii thn inli'nrulrH .h* J„ Uivmv 


|<rM 



tr 

II— 1 » mu 

•r 


dr, 





df. 


Done, pii nommniii 


/A C. 


■I <1111 Iiiiillipliics, 01 A' III lominodfi* lermBidNi,. wi mrn 


(ao) 


•’ • • y r <5-- 1 rV- *! • *>**Ji. :* ::;*' * * • ' : 






'lio MkMfMiu: M a { \ i in niiii 

(I'Miivi'ra sii«*iM*ssi\i‘iiit*nl 




I 


puis (Ml CM 


/ I 

i'( pill' Miiic 
(Mil / •';*/! 


{«» ‘ ' I MJ i ■ ■■>■; 

, Ai-. 

I »fl I » ii » . i 


i »H 


/. ■ • , 
»/| t ! Of . 


'■ la val.Mirtli- 


/ ... . 


/ 






'"'I* » 'li’“ ,1^ la 


I ^ > I il.lt, I 


’> ful iinminmil 


C. 


Igs ciu'rnfiieiit!! <; 

voroiit 

'*’) £ ; K A f 




Hl'^s INTI'.lillAIJ'S IHU’IMKS S I N (I (i t J I>|t KS , 

Miiiniiir (Irs iiilrj^i-iilrs qiir rriiriTinr h* simniihI tin'inlirr dn li 
iiililc‘ ( 'HI ) sii|-|ntssr ifn itiriiir nspi'^.r 


h'M 

lor- 


/ 


,L 


'f Hill' qiii, fii vrrlii tli* l:i loriiiiilc ( i ‘i ), niiism’Vc iiiii'VEili' 
linio liii'S((iM< s s'pvfimHiil, [*;ir Hiiirr, la soniniti 


III' 




, j 

. 1 ’ 


» I r - • I . . , 


^m'jmssi'i'ii J:i soiiiiiu* 


( I I ft \ r: j 


I' * 


//r 


il iiiH' ({niiiililr i|(u I't'sifi'ii linir |it)iir ilrs valriii's iitliitininiil jM'liliis 
di’ i], Ivll'i'rlivi'tiii'iii, I’dii 


( H) 


// .1 


J, " /' I. .. 


i:i ruriiiuli' ( I "i 1 diiniii'rit, jtiiitr « ii, 

// -I l(./) ■ filyfn ■ . 

AjiHihtiH ijii'i'ii MTiii dt‘ la riiniiiili' (-u ), ri*i|iialii)n i un ) di'vii'udrii 

' ■ K -i- il \ {A it \ t' ( " — A.i'. 

l«)nanl h I'init'jid’iilii 


f 


fix 


fill* jiiirpasHO avidcniHUMil ta :Hiivniilf : 



MKMOUtK Still l.\ Tlll'.oini: 


V^1> 

i‘l, ii jiiiis Ini'lc laisnn. la siiivaiil*' : 



|iiir ('(in^aM|ui'til, I'llc' (l(‘vinil iiiliiiii* jioiir r n. irmi aiiln' n'lic, 
nllVi' rviih'iiiMH'iil tiiir vali'iir iiiiiiir'i'ii|iii‘ ;< i cjlc <!i> |;i 

SOlIlltIC 

|)iii' inlrriiMiiv a n«||i* ilr hi •^niuiiii* 


('I, ii Imlc I'aiHoM, ii rt'llr ili* la ‘>>•1111111’ 



Dniic, liar suili', h* 



N’l'yaniiuii'a hnijiMirn hvim- ?. vah'iii^ ilu nmuhn* fn\ 

cl, I'lHiiinc (ill i‘ii iltic aiilaiil iltt ih-oiIimI 


I"’/ fiiuii. 

• 4 

I’iiiic^nilc 

/’* 

I Sif-rw/r 

• s 


conserve unc vnUnir linir |tmrr 8 ^ o, tl r-^t i-hiir t|nc. thm- . r . a-i. eii 
vm-(ii (Ic rcrjiutiiiiii (u'i), lo prcKliiii 


s iWjinouirn ltM'iiu>inn iivec g pour kmle vwletir posiiivc m 



DKS IM'KIIUALKS DKI-INIKS S I Nd !i Li K II KS . /.‘ill 

Sit|)|n>.si)iis iniiiii(i'M;ii]| (|ii on ilrvr.lnpjM', conimr on jiimiI h' I'itiiT, 
l('s i‘\j)(m('nlirili's 

f <■ '*=, r -- 

! la siiiniiH' A *'ii si'i'ifis snivuiil Irs piiis- 

.siini'i's aHn'iiiliiiilfs titi i>i soil (-!•)" la plus liaiiro poissiima' da ~ n-n- 
liTinai* dims las ptdyiiotnas 

‘V, /II 


I.a siinitna A sa Irniivara alla-ioaiiH* tiavainppaa (mi saria aiinvai’^n'iila 
par iina at|ua(iiiii ili* la rm'iiia 

i I . ..t /. ,fi ‘ I /. I- /.,£ -t. I 

al, si ron .sUjiposi' ([ua I’iiilajiraL* 

I y (.r )//.!■ 

aniisarva ima valaiir liiiia pour i ■■ ■■ o. alors. la aondiliou 

Al'" o. 


sa Iroiiviml variliai' pour ima valaiir iiiilla da a al pour nna valiuir posi- 
(iva i[iia|i’iHi(|iia da //i, auiraiiiara la loniiiila 


(/. r,i " I /. iC 


m ■\U'\nnitK suit Lv iriMiiin: 

<^( pii]' siii({‘ r4M{ii;ili(iii ( -' ! ) srni rrilitifr i« i-i : 

^ 9(.(')»/.r / -I \ ... \ If i \ i l! , (' 

[] )' il pins : l^lllllllll', ril VlM'Ill |||> |;i riii'iiiuir ) • ‘4 Iiiir \,i 
rinulrilil iiiliiiir 

• «' 

nrt itirnin li’Mips (jiic Ic pi'Kilnil 

{.i i ft i 1 : . . ,h/ r . 

. , * 

si In liK'h'ii 1' .1 r> /^ ■ I ^ I , , . Ill* '•t* r4'i|iii''.iii -•*■ 1 ( 1-3 
IHI pnul itt'Jinil(-M|lll' rilVpu(l|.'*‘,l*ii.lllll^i-rilll..lMrii, II . ,11 
('(mtliliiMls (;>i ). iiiuis cHCniv : 

<■''') t >■ ft I I i . , 

Dilini, iliiMS ri'lfi* liy(Miliji*s('. rri|ititlMii t . , ir.lnii,. ■, 

/ /. . f.,f . ff 

.|..l ..,I..,M.- I-. .nr 

iln t, (lniiii(>rn 


/ ' * 

/. tint., ri,., 


(il til! Ill oonalfiiidi /■. 



'•IN' lllllln <lo £ 


• nii-iii il znro, 
’••'UlciJH'lll Itis 


toriiiiiin 


'■jit'ur iiulfo 



in:s l\Tl;(.ll M.r.s UKFINIKS SlNCi IHJKUKS. 


oil itlll'it 


Si I'piii siij»|niN;iil 


( 41 r" ’ 

I .•...< «< I ) 




V-i!) 


>. i‘liiiil till i-iiiHhnit, la vali'iir ilr .1 sit Iniuvrrait aviiii'iii 

iiM'iil iiiiillijtlitM' par <ui aiiraii tloiir 


I 




>.r 

.1"' 


i'ar on lr<iii\ri.i, ilaii» riiiM* rl I'aiilrc sii|i|)osiliini, 


|)'aillt’in>, If ■■ piMil (Hiijmirs rln* ilffninpuso fu l.(‘niins (In 

la lnniH‘ 

/ 

. .v« « 


I'i il ir.ijttiiifi' fhli'f fill’s Ifs valiMii's *ln .1 (MU’i'i'SpDiHliiiilns ii 

iliVfOfs \iilfui'’4 ‘'"i p"iii' iililfifir la valfiir (In .1 fairi'cspoiHliiiiLo a 
itiif viilfiir nmivrllf <lf 'i' re prfsf iil''f liar la sodiinn di! tniilns Ins 
aiili-f-^. ])i*nf la iMnitnlf t vM * sVifiitl it hms Ins ras pnssildf’s. On (‘lii- 
Iitira tlf la mfim* iiiaiiii'i f fbafiiiif dfs fi|iiaHniis 

n ”l‘ *■ “ I 

Utuitit h lit Vififiir ‘If la ffiKsIiiiito X*. tin piMil la tlfiluirn niii!in'(( lani- 
Ifinfiil tlf la runtmlf ( ifl ). Kn fllVl. fit vm-hi tin rnltn rnrnmin, si I'nii 
stippnsf 

• 1 ‘ - 4-1 



(dmiliTM nnlior siipC?ricMr it riinilfi la [lUi’Lin iln k qui 


iiii pruaun 
H, t. N«- 




ii/| 



AilUlOlKK suit l.A TliKOHli: 


m 

si^ Iniiivin'ii p:ii' l<* (nnnr (|ni iii' <lr'|i<'iii{i-it jiits il<‘ ^ (hitis Ic 

^ _ «)#■ “" { ■' 

[Hi <)£"■ ' ' (m iHm ’ * ■" ’ 

(Ml linn s(!riiM)i'(l(miini' siiivJiiil Ins piiissainM's ast'cinliiiili's jii* r’j'sj 
ii’dini piir rcixprnssinii 

(■«)"'’ /II 1 . 

f . .( w I) ( ' ' ■! * ;t ’ ' ■ ' ' /// I ) ' 


nil, nn ipii rnviinil, uii iiHrmr, par ri'xpirsNinii 


Si I’oii siipposnil an r.uniniin* 


Xili'isiKMiinl nil r.onnic.irni nuislanl. la parlin ilr /. .■nmsp..inlaii(c iiu 
pnidiiil av «''s(>rai( »■■vi(lllnllm•nl 


(;io) 




m 


v)J' 


nsn, snii'iil 


. 7 *" 


cn ((III! dnviiMil siifaa'ssivninriM la IViiirlifiM 

9(.P) :r; U'/) "' -i. y- A „ ' ■ !■ , . , . 

<|iiiuid Oil rndnil, idiaruii das pnlyiinini'H 

t- ... 

Ji nil soul tcinuo, Siivoifaii lurmc (|iii ranforma aumnii* liirlour 



in'.s 1 NTK(i iiA i,KS incriNiKs SI ,\(; II r,i Ku i':s. h'Xi 

Non si'iih'iiK'nl (in iiiini 

(:i,) 


u I’ ir 


?(■'■)• : " I 

.r .1- 


iiiais (l(‘ plus la viili'iir p;i'‘narali‘ ila /•, I'nnipoKtu' da divarsas (‘xprassioiis 
sanil)l!ilil(‘M a raxpi-assioii (.’WOi sa lr(Miv<!ra avldaintnanl dalarniiiH’a 


par la 
(:!■*.) 



i^lti aj'arii atix |■(l^n^lla^; ( •*,S ).(•.»{)') a| ( 'P* ), ra«|ua!inn ('.>7) d<iiiii(n'a 

I ' “ I ' p I I 

* .I-' ' ' j « ^ 1 -a' ' • • • j * • • • 

l{u) i .^1: '■■■ |(/,) ‘■• 1 (c) 1 

Pdtii’ iiiinilrar iim(‘ appliaaiidii da la Inniinla ( ^'i), snppnsans 




'tin |i ■(7i -;)(' 

r • ) 


On iilira, dans aada hypnlliasa. 



ft « ! 1 , 



; 1 < \ « 

• » ’J 

V » .»• • .c '■ 

'C' 

.1- / .r 

n ’“(1 1 c * )<; c 


c •* ) t , 



!m MKMOMIK sun l.A TlllUHllK 

(in(! rdiiclioii (IdtonniiHM! do «, roprosonloo piir iiiu^ iiili'Ki'iili* 

(Ifiiis Iiiqiiollo lo I'aolour H i'.omsoi’vo ink’ ViiliMir liiiir. ,r .m), 

P, Q (Uatil d’uilifturs doiix ip; .r (lr!V{‘l(i|i|>alili’s stiivani !cs 

|inissan( 5 os a.soomlanlo.s ol. oiilioros do .r. Si, on nominaiil ,) la parlio 
do la lnn(;li(tn Q qiii n'!iironiin dos piiissanros ni'j^alivrs do .r, oti piiso 


(35) 


(3(5) 

on aura 
(37) 


^ / l*(l' I <*'■ 

Jo 

rn(H) ■ '})r lir, 

•'o 


(■(«) ■ ^("); 


ol la I'oiKdinii trT(«),((ui s’dvaiioiiira [mmu* u • • -w, doviomlra inlhiiinoiil 
pnlito pour dos vaioiirs itiliiHinciil ^I'audos di' n. 


n. — •iS'///' la xninination Jcx imissanawi nrfititivi's sruihhihlrs tlt's fvvmt'x 

<ruiu'. pniffrvsxioii 


Pour inonU'or iiiio iipplioalioii das rorniuloH rlaldii's duns It' piira 
m’aptio I, suppostins 


(') 


!’(/») 


I I 

a" ** ' ■ * 


j 

{TTTTi-^T' ' 


a, a ddsifTiiaiii, doiix quaiililrs positives. Si I’mi fail, a\ or M. lu'^rtitliT, 


V{a)rz:j «(? •'//.r. 
Jn 

OH Gil oonulum 

Jo a" 


ou, CO qui roviont au rnfimo, 



420 


IH'.S INTl'dllALKS IHCI’INIKS SINCIILIKKKS. 
('I. |){ir siiili!, on aura 


t'(/0 



-I- r ‘J'- 1 ilr. 


Miiis, irauli’a pari, mi Iruuvrni 

I I <-• I I f 

On aura <lnnt' luicura 

t U {'(/<) -I-,-- - / ,r" « r: 




On i‘r«inira la lm’inulr‘ (y) a la loniiiiln (.’I'l) (In para^rapha I, an 
|ihsanl 

I ^#'** < * •*'* I f 

riwi ’ .!•’( I r? ^ .r(i— 


Alurs.an flt’^i^luppanl la i’(in(‘ll<in Q snivani li*s pnissaiHU'.sascaiHliuUos 
ill' ,t\ rt iKMiiinanl ) la [larlia iln ilavclnppainanl i;ni ran{‘i’rinara das 
jiiiissanars na^alivi’H da .r, nii Ironvara 

' L. 

.r* M.i' 


r.alii ptisa. la.s rurimilas ( (.'l(i). (M^) dn paragrajilu^ 1 donnarnnl 
(, 1 ) r(//) l■'(H) h m(/i), 


las valaiias da I'i//) a( da rrF(/t) ('(11111 



Kii vartii das IVirnmlas (4) wl ("i). «» ^vidainmoi 



wo MlUlOMtK Siru LA TIIKOItIK 

liln |)iir(aii( i’lMjUJil.ion (/|), on poul. n/ili'nir rii linis. siiuui 

la valiMir (hi la (‘onolioit <lii inoins colhi dc la diHViniiiri' 


(i(. par (iiiiis('!([U(in(, raimnHir In dtil.oi'iiijniit.ii)ii do I‘'(/m l■llnsili^‘(■^'(' 
cittuiiK! I'oiiclioii do //, a rovaltinlion do in l■()rl.sla^lo roprosoiilidi 
par r((>)‘ allal, on iiro di! ro(|iiali(ii) (/|') 


F(«)- •^■(o) 








),/r. 


(aiiiiinii on aura d'aillotirs ovIihiiiiiiMiid 





r <#/ ) 

i j. \ >i )'* ’ 


(111 on aoiir.hii'a, on iutop:riitil. par rapporl ii t\ ol ii parlir do n o 

'''■ ~r '<">• 

pnis, on roniplacaiii a par a -i- 1 , 

I l« " (y. I /o "II'lO. 

tada p(is(i, la I'oriimhi (7) doniiora 
( 8 ) F(/()™i'(o) 


f 

•'ll 




Ol Ton (ill tirora, on OL^ard a (a idniiiilo (It), 

I*’ ( /j ) — (■■/Q 


( 9 ) 


( — rt 






Kn subsliluani, la valour pr6omlonto do V(n) dans lo soound niomhrn 
I’t'Hiualion ( 3 ), et aymu ^ffard ft la lormulo (1). nn Irnnvora 


(10) 


1 , 




« “H . . .-H- 


(a 4 -// — 1 )" 


■ 4 “ Rl ^ 1 m( n ’i 



IH'.S INTI'Ult.M.KS IlKKINIKS S 1 N(J U 1,1K U I'S . 
Si if;i iiN I <>i| ij;ii idii (In) nil jinsr. a 1 , t^llr 


1 1 > 


I I 


■> I /* • I 


■* ' i 1(<<) I ■ 1 ?5Tr//) — m(o), 

l;i Viilrtir <if' <.(( n \ «‘l;iMi 

/ (I:'-; 

Si 1*1111 pn^r ntt Kill I'l* 


(w I 3 H.r 


Ktl i I'tiii vrt .1 


M U I 


y « . 


i ' l(/< 1 1)4* *7r ••■■’^(^0 


•» // *• 


i.i \ ith'iii' ill' t.-i < fi I I'laiil 

(111 «U K t I ( ' t f" ' ‘I'*' //.r. 


/«:}! 


• I 5,1. iIhiiI !»• pi'eMiili'r nuMiiliro I'sl la soiniiuMln la suilo 

luiniiuiiiijHi’ 


I I t 

I « * •:, » • • • I 

■Ji .1 n 


III* liiflVM'r jia^. an ftniil. iln In rnnnliliM|iri'5nlrr a linniimi poui' In siom- 
tnaliiiii ill* ('('til' snilr. rl rann'mi’ rc*iia soniinalinn aii caloul (loA doiix 
Miit^ralrr* rf|tri'M‘nl(‘i'*i |Uir fa(//) v\ nT((i). donl la pnwnii’i'n doviaiU 
iuJiiHMHMit [HUM' drs vali'iirs iiilinlimnil j'ramlo.s da n, Ajoiilons 

ijiiVii vniln ill* la lV»rimil« ( i 'i ) 



iiM, er^ ijui ri’viriil all in^niie, 



miUmuhk suu l\ 


m 

l‘]n posatU /, (HI riiitoj^ruh'. 



'■ //.r, 


(tonipi'isi^ (laii^ l(^ iiiiMiihri* dc- ro(|(iali()ii (i ii la l'l•^lnl' 



1(7) 




(1(^11 , (1 (l(5rni(Ha) iiil.nj'rahi a alo c.alr.tihH' par l‘iUl(*r, (jiii a irouvi' sa valiMir 
sansiblaitinut a^^alr- an iiaitihn'. 

'.u.-ilKi, . .. 

li ast hot) (I'ahsarvar (]ih‘ dans r('(|(ialinn (h>)i (’oinnn* (Ians rrM|iiii- 
I,inii(i3), rin((‘p;i'ala r(‘pr(?s(nil(M*- par m(//) ilrvicnl iiiiininicHif pciilc 
pour (las valanrs (ii(inininiil. j^raiidc^s di? n, Qiianl ii rinla^rala i’c[)r('- 
siuib^a par 01 ( 0 ), (dia. (>sl indt'tpa.ndanla d(^ n (d analn^iK^ a la I'nnslaiiia 
iiUroduili! par Kulor dans liM'alaiil ndalifa la siHniiialiDii d(‘ la stilla 
liiii'iiiOMi(|iia. 

Nous i'aniur(|ii(M‘(ins, an ((•ruiinanl ci* paruf^nipha, t|ni' las inli’gralas 
raprasi'iilaas par rT((t) )•( tn(//), dans la Inriuiila (id), paiivanl r'lra 
davaloppbas da plushuirs inanii'ns lui sarins a.(jnvarfran(i‘s, On y pur- 
viandra, [lar axaiu[da, an snivaiil la nK’nlindr aniployaa, dans nn tnis 
sainl)I.'il)la, par iM. Hinal, al dav(d(tpiian!, dans la Iniiatinn smts la 
signc, /, la (loariiaianf, da I'axpnnantialla 

(Ml lino saria oi'donn6a snivanl laa pnissuncas iiHnamliuilas dti la (luan- 
(ko variablo 

5 ■=!; I — 

On pourralt aiiisi comincncer par dficornposer I'inkigrali' m(rt) o,i\ 
daiix autros, donl. la promifero serait priso onl,ra las limil.as 

socoiids anti’O Ins Hinitais 1, /rrsco; puis ddvcdop|)CM' 



nr.s iM'i'.dUAE.Ks ihcimmks siiNc.iiMKUKs. 

iLjii"' la ''I'rmnlr |a t<ini*|ion suns h* si^in* cotiiuu' on viniM. 

'|i^ \v ilii'i', I'l (Ians la |iri‘iniri*r liilr^'rali', h* riij>|)oi’l. 


»‘ii Milt' iiriltiiiijV'i* siiiviiiil Ims [( iiissaiicM’s asrrnclanli’s ill! a . On sail 

«r.iillrni'i 1 1 Ilf, ilaiis I'l' It I* iliM'iilfi'f siTir, li's corriicii'iils lins piiisssuuM^s 
I'litirtT'* ilf .r s‘t'\|ii'iiiM-nl (rrs !‘arili'iiH'ii( ii raiiin ili^s iiMtnhrrs (If 
Mi'iiiuiilli. 

lit. Stir ti'\ iiifrf’mlrs rtilrrirtuiry. 


I i iih';4;i’al*"^, iinniiin'i*s riifn tmnrs |»ai* M . la'j^i'iidri', soul , ('miii inc 
• Ml ‘i.iit.di' ili'MN rs|iri'»'s. .Mais, nnniiic Ws i nli'j^nili’S I'lilr'i'iciiiios dn 

iMMiVfiil I'ln’ l•\|^^illl('•^s 1*11 rnrirlinii drs inli!}^ralns 
*lt* **frHn‘li' rsiini'f, iiniis nous iMiriinrnns a (Miiisidnrnr 
i|iU' M. la'j^i'inlrM i’i‘|in'‘Sfiili* ii I'aidi* dn la Inllrr T. iil a lain* 
VMir t'lMiiiiicMl, di''* |ii'iiii‘i|M‘s ('laMis ilaiis li* pri'niii'i’ [lai'af^riiplii') on 
jti'nl ilt'diin’t' If'^ tlivi’i’srs di* la lunrliuii da ft diili'i'iiiiiniin 

par la I'm niiili* 

i t ( l‘'«) / 


I..uMjirMii pn-..* n i. rninati**iM‘i)'lniino iniiiii‘’iliaUMin'nl 

( M I'l't '■ 

Our<^i|iiM n ^ 1 - vritnil a on imiiiiii't* riilirr plus ^M'and qua 1 uniU', 
alur.. |miM* nl.lmtir la valminlr V{fn. il suHit d'apidir|ii.'.r niir mi plii- 
ilr miilr I'inlrgralinn jiar parlirs an sri’niid inmiliro dii !u 
rMiliiiili' I I i. Hjj arrivi' aiiisi aiix rnrmnli's nuimirs 

Hu 

I'mii I run VC f^cncriilciiiciM 

If, I ■ 


%, II. l. Ml. 



43/i MlUlOlHK Sllll LA TIIKO H I K 

All rostii, on [lotiL (intMjrn iirriytu’ riirilpiiHMil u la ruriimli' { '1) cii paiianl 
do r('u|iia(,ioii 

(.'i) 


dans laqiKillo /' lioslj^nio nno posilivc (|iiidi',(iii(| uc. l<ai tdl’cl, 

on lire. d(‘ aiULo dijiiadnn, dinoronlioo n — i (ojs par i':ippi)i'( a /•. 


puis, on |)osaii(. : t, on si‘ Irouvo iniiiiodialiMnonl ranioni' a la fiir- 
imilo (/|). 

Supposoiis in(iin(.o-nan( quo la lo((ro n roprosonli' uiio (|iiaii(il(' posi- 
(ivo quolooiKpio, (jui puisso varior arliilrairoinoni doptiis n : o. 
jus(|u’a n x. 

Un dilloniiiliaut, (lur rapporl ii |os dcuix ini'tiiliros do roqualinn i i ), 
on trouvora 

. (7) l»«r(/0 : / r),u. 

•it 

O’aiiLro pari, on roiiiplaoani .r par 3 . ol /■ par .»■ .Ians la rnriiiiilo ( ,V), 
on aura 


puis, on inlograiu par rapporl ii a; ol ii parlirdo a* 


I. on on lirora 


coqn’on pourrail aussi ooncluro do roqualinn (i,5) dn paraj^rapho I. 
Oono la I'orinulo ( 7 ) dcuinora 



DMS IN'I’KdIlALES DKKINIKS SINC 11 f J JCHKS . 
I’l, ;i ri'M|MJilinii (i) on pourni joindi-n la snivaiild : 

j .r." ‘ (f ■■■ //.r r.-j; .,..11 -I,. 

' M *^1 

nil Irmivoi'ii (l(’‘(ini(iv(’.imntl. 


( 1 - 1 - 5 )" 


l'(«) / = 


/i 35 


I I (h 

nil, iMi ijui l•(lvi(‘lll an innmn, 

(«) . /'"!'• ■■■' (' 1 =) " 1 -- 

Si Poll inli'^rc par rapporl ii n, i*( a pai‘(.ii**(li‘ n n: i, li's dinix niiimliras 
ilr la loriiiiilr ( H ), alor^, on ayaiil dj^anl a Po(|uali(in (i), on (rmivora 


(n) 


r I?' 


II 1 ‘hI Carilii (In vorilior la roriniilo (<)), dans lo r.as parliriilirr oi'i Pon 
prond fi ■ Mors, oii idrcl, olio dmun’, on oj^ard ii la proinioro di's 
(Mjuiilinns (d), 


Uo) 



( 11-5 
Id •I- 


5 ' 


ilz 


ol so I'odiiil par ooimdi|ii(Mi{ ii la lonnnlo (Vi) ilii jiui'af^raplio I. 

1,0 soooiid inoiiiliro do la (onniilo (d) nnilonno (oiil. a la I'nis, sous 
lo si^no J\ io Inj^arillnno ndporion l(i | c ), c*l Pi'Xpoiioiiliidlo c ’*; 
inais il poul din- rai'iloiiiinil ddbarrasso ilo oolh* oxpoiioiillidlo. I']n oH'ot, 
si Poll ooniiiiiio on I ro olh's, par voioiPaddilion, los ri)niiiilos(i)) ol ( lo), 
apri's avoir niulliplid la dornioro par— i), on Irouvinai 


(11) ! l\/») 


r 


ill l) if 15 


(I 1 - 5 ) ' — (l - 1 - 3 ) 


1(1 


Si Pon vi'iil ddliarrassor lo soonnd inoinhro. do la rnrmulo (i i) do la 
fonolion transoondanlo li i '4- s) i! suflira do posor 


l(l -1~ 5) .0, 


sun IX TIlKOitii': 


ItM 

ou, ce ([iii r(MM('iil un idohh', 


I - I- - : (r'\ 

On li'OLivni'ii ninsi 

('■0 \V(H).-:j I . 1 . ^ . 


t . 


<• “ t/.r 
'■ ' ,<■" 


il OfiUKiii d’oh.stii'viM- ((ii’tMi (lillV't-miliimr ri!(|ttiiliiJii (t-',) |i:n' riiinHu'l 
ii «, on (li)liiMi(li'iiit ia suivanlo : 

i 

0„l !'(//) : ^ ... . ' ^ ^ ,/,r. 

CcLIo (Inriiioro iMiiiutiini, (|iii jirul sr (Iniliii!')* dirmlfMiii'iil ilcs Inr- 
imilos(f^) i!l (in), sn {raiisInriiM'. (|MiiiHlnii y |to.si' 


/■ 


f, 


on unoiiiiti'o doiiiHMt Al. Cimss. Dtnir, r(M’i|)i‘nt|i)i'iiH!ii(, nii pnsiiitl 

t- •~.|(.r) 

cliU)sr(H[Uiilinii do M. Ojuiss, on |M>iiiTii do oollo diintilinn, inld^rdo 
pill' r!ip|ioi‘( :i //, liror inMn<Mlial.oiiioM( la lormnlo ( i:>). 

poiK, iiismnonl dddiiiro do (a rnn.inlo < i-i.) |os divorsos imipWolds 
nniiosdolaronolion r(«'):old'almrd. si I'oii y rotnjdaoo 


conniios 
on li’ouvorn 

(i3) 




I I* 


I !’{ I - 1 - // ) 

|Hiis on liroi'ii dos IVirmiilos (lu), (i.'t ) 

J„ iV 


• O ■ 1 ,tj’ 


ih’ _ !(/,); 


par cons6quc'i]L 
('.O 

(iL 
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DKS INTKtiUALIvS lH^IMNIKrt SlNIiUMftllKS. 

Oil ;ii i‘iM‘i';iil iinuii'ilialt'iiii»nt i'l la imsiiii! rnncluHioii, on (lifTorGiiLiant 
i;ir r.t|i|iiti'l a / la runiinlt' 



it.t' 


I /•” 


<Lv 


V{n) 

A'« 


I'l jiiiHanl t'liHiiih' /' i . 

ii pi'T'si’iil ijui'* n r‘(!ml. in(Vji‘lour ii runilo, on rcinplacc, 

ilaii-t la loi Minlo ( I 1), rt par n. On Irouvora 

( »li . 1 Tl, I /» i j 

• II 


- n - 


ft {I (/,i- 


,'e 


piii's iMi ■'l•ll)l1iitaltl I'hti'r I'llos par vniiMrailililioii los fortnulcs (i.'i) 
I't < Hm. imi ania 

f*" (I 1 (. -(» - cUx' 

07 I To t « ) I n‘o 'O / IF’ 

'a 

iraiilo' purl, hi diius la srroiHlodos forinulrs (f)) (lu paragraphe T, 
tin jiMhc* siti'i'rshiviMiH'Ul .»■ jrr! /, .r » nil on Liroia 


r- r * ift j: . 

I I ”7' ' ,/ V— T ■ ■ riiiiKrtir’ 

UllV 

/ i-F'} ^ ■ ■ laiiKrttT 


rl 


lanafir: 


1 

M 



1“ 


■ (U 


,f'ff:'2prn. 

Jo * 


Oiinr. ou rgiinlnux IViniinlt^si 


*l2.ZZSlz:,V- ^ + 

i^i 


. r“ 


i 



cH 


I — i 
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on aura 

el 


TT _ I 

langaTT “ a i — t 

J, 1-^ 


c/t 


TT « 


laiigaTT a 

Si, dans cctle dernicrc formule, on poso / = on (roiivei’a 

/•“g-(l+n)ar — g~(\-H)x ^ , 

/ r dx=z~ , 

c/j i—c'* laiig«x n 

puis en inlegrant par rapport a n, et a partir do n o, 

>• e-o-»ii*_ 9 f,-x 


f 


I — e' 


.V ■” sin/iTT 


Gela pos6, la fornudc (17) donncra 


(■ 8 ) 

et par suite 
('9) 


1 r(i +•«) ^- ir(t — rt) = I — 


«7r 


sill /iTT 


r(n-«)r(i — «)= -- 


Hi: 


SIlUiK 


De cone deni iero (Sqiisilion, jointc ii la fonmile (i5), nii lini imiiHiilia- 
lemeiU la suivanfo : 


(20) 


r(«)r(i-«)=_2_, 

Siu « 7 f 


qui pout anssi sc dddiiirc, commc on sail, dc la proinidro dos rot- 
mules (5) dii paragraphel. Kn cfTot, la formule 

TT _ r“ 

sin/171 i + a: ’ 

joinle a requalion (5), de-laquelle on tire 



OKS INTKKUAKKS DlOl-INIRS SiN(;UKl KUKS. m 


<lonnc 


!'(„)/ l'( /,) l’{ 1 M • 

‘•'O • 0 - 

1*^11 posiiiil.. (hills 1 n([u;ili(ni (:»(>), // ™ on rolronvi! I o(|imli()ii oiiiiiuii’. 


77, 


oil 


•A I 




I.ns iMiiiulioiis (i/|) (!| ( iH)on( onhi do ([irnllcs rmiriiis- 

sc.iil los viiloiirs (los ((uanlilos 

i ') ii'(«h ir(i I-/!) 1 

doiit ohiioitiKi n-prosciih' into ronolioii liiioairo do doiix valours ilillo- 
roiilos do I r{//'). Nous iiioiifrorons plus loitiooninionl. ii I'iiido do la 
rormiilo (i:*), on poiil (h-oouvrirol (;aloiilord*jui!i’os i'oiiriiims linoiiiros 
(■(||■llldos avoc divorsos valours do ol. on loriMiiiJinl lo prosoiil 

panif^niplio, nous lorons v.dr(|Uo hi uinrolio Iriiododiiiis lo parat^raplio I 
fouriiil iniiModiah’iMoiil ht dooninposilion th* riiilo^oailo ipii I'oprd" 
Hoiih^ I !’(//,) on dmi\ jiutros. doni riuio dovioni inlininioiil jiolilo 
pour dos valours iiiliniiiioiU ;<randos do //. I'liroolivoiiioiil, si ron poso, 
pour ahrd^'or, 

LJ\ 

I ■ o •' / . 1 - ' 


// — I 


O . ; 

' . 1(1 -o-') 


la rorniulo ( lu), riuluilo a 

^0 


cloviondra somhlahlo a hi rormulo (.V|) dii luiriigrapho 1 ; ol, pour 
obtoiiir ht doooinpositioii ri-dossiis iiioiilioinioo, il sul'lira do dovo- 
ioppor la loiiotion (J suivanl.lcs puissiinoos ascondnnioa do.o, Si I'nii 



HO M 1^: M ( ) 1 li K S [J U r. ;V 1’ 1 1 !C ( ) lU IC 

noininn la partio dti dOvoloppamiMit. conijxisOn drs sjmiIs (ci’jih's qiii 
i’(‘nroriii(!i‘nnl las ])uissanacs nagalivns da .r, rui aura 




(!(, 

( 2 'i) I r(H) .--v: l■’{/^) - I- 

lijs valiMU's (l(i t!l.atil diHanniiiaas par Ics rnrimili-s 

(H) r{/0‘ ■ / (I* I '? (' 

fa(rt) - :■ f (0 t/.t\ 

•Ml 

flfiiU la s(!(ioihIo roitmira uno valnirda ni(//) (|iii s'apprftrlipra iiiclidi- 
niiii(!ii(, fla ztu'o, (aiidis (iiia la inniilii'a// itrtiilra iiitlariiiiiiiaiil. Ainiiloiis 
(|n(i si, (Ians las I'ormulas (a/t) al (yA), on siihsHliia las viili'iirs da I\ 
Q ul s^, (111 ohdandra las aqnalions 


//,a 

.r 


(ilG) | (J. ;i),. «..■ 

(“') 

doiit la sacondii a atO doniHM* par Al. hinri, 
dorsqu’oii supposa ast laaila da aalaidar mm saiilaniaiiL 

la valour da I (//,), alors dAtaruiiiii'u! par raqiialiun { mais aiissi 
los valours do ^{n), Kii adatoii lira da larpnmila (a,n ) 


puis, on roniplagaiU a? par aof, 



> I 


I .... g-M 


a.a? a 


j (» ■* — ... , 
/ 


(28) 



HKS IN'I’liCUAIJCS DiU'INMKS S INtlULl KHKS. 
ll'iiiiln' purl, oil !i 

(!' •*' r f r \ ,f .** 2 . 1 ' 

I \ ■ v:|: .r) ■ - , __ 7 ;p:r - . 

1^1 I'oii (in'i’ti (Ic, III rorintilo (',»./ ), cn y posaiil. « = i, 


/.ill 


rfT(i 


.1 -i-V"— 

■r u / :i! 


r( ' .A 

\» r -'- -i.c ‘\J . 1 ! ’ 

[iiir (‘iiiisi'M|ui'ii( 

i-Mj) 


H / ;v 


Or, on ooiiiliitiiinl par vnio ilo soiislrar.lioii los rnriiinlns (^> 8 ) rl (:>,()), 
iin Itanivorii 


( \ 1 f '^i I r \ ,fl.r 

<111. 00 (|iii rovi(<ii( an nioiius 

l)‘ailloiirs la rorimilo ( T) ) dii para^^raplii^ I dounora 


I- X. 

" 

-t. r 

1 

. . 1 1 .. t.i' 1 f .1 \ 


' c 


~ 1 '■ H •* J 


Oil aura doiio doniiitiviMnoiil 






tai valour do rrr(j) olantainsi calouleo, cello do F(}) sc dcduira iimii 6 - 
dialomoiil- dos (Viriniilos (ui) el dosqnellcs on lircra 


i|(^) = l'(i)+.m(i) = K(i) 


I ' 1 y X 


(iHui'ien tlif C . .S II, I XII. 


5 () 



Ml'iMOlHK SUU LA TIll^OHlI-: 


cL par suilc 

( 3 ,) = 

II y a plus, on pourra aisiWiKMil. dmliiiro ilos (ortiiiilos I'l. ( ii ) lii 
valciir gencralc do I'X'O* formula (a']) ilomio 



ct par suilo, cu ogard a la fonmilo (33) du paragraphic I, on aura 



puis on on conclura 

!''(«)= ~ -I- ■- |(/ 0 , 

ou, CO qui revioiU au UH^nio, 

{3a) l^(«) = l(/0“« 4- ™l(an). 

Cola pose, la fnrmulc (* 23 ) so Ironvora l•(•dll^l,o h 

(33) 1 !(//) “ n H- ™l(aTr) 4- Tn(/i). 

la valour do xif(n) 6taiU loujours dotormiiH^e par IVaiualion ('27); cl 
I'on on conclura 

1 1 

(34) r(«) = (a7r)*«"”*c”«e®t«L 

En verlu do la formulo ( 34 )>;lo;^ do la roaolion V (n) an pro- 


C 



IHCS INTVUlUAr.KS I>|::|.'INIKS SINfinLIKUES. /,.',3 
SI‘ II’OUVI^ ivpK'si'iiln |)iir l’(ixpniimiti(illo 

iliiiK 1 i'x|iiisiiiil, rt (/)) s'ii|iiiiMii',li(i iiidiiliiiiniHnl <l(! zero, liiiulis que n 
iiHlr'(iiiiiiK!iil, ihhiimIi'. Irrs {'nindra val(Mirs lit! h, cu rapporl 
SI! mini! sciisilili!iii(!iil ii riiiiil,-,. coiwdusion iTmarqiiiilile osl, 
'■"iMini! iMi siiil, nil,. i!iiiisi'n|ii,!iu!i! iimiMMliatii l|•|ln(! (oi.|,mle donnei! 
par Slii’liii^;. 


!\ . ■ - Stir /(■ firvrtofiprtna/U ilir I !'(«) mi siirut mnrcr^enLc^ 
r! .stir hi formith: th Siirlin^'. 


(.nininii on 1 a vii dans In paraf^niplin pi'i'M'.nilniil, In nalciil dn ir(«), 
n| par siiilt' In I'aln.iil dn la (nucliint r(«)» snh'niivn rndnit a c(dui dn la 
riiiit'linii fa( n ) par la lortniiln 

(') I I H- (TT(rt), 

liaiiH la([iinlln nn a 



nu, nn (|i]i rnvinnl ail ninnin, 



Vnynns inaininiiaiil In parli iju’ou pniil (irnr ili* la lormulo (2) ou (v 3 ), 
pniir ilnvnlnppnr la rniin.linn (rr(//) nil snrienonvnrgo.nlc. 

l.a r«inniinii dn j-', rnnrnriiini} niilrn parnnlliusoa sous lo signn / dans 
In snnnnd nii'iiilM'n dn la ronnuln(«)ou (’I), u’ost dcvnloppabln on 
s()rin nitnvi'rgnnln nrdonnnn suivaul. lus puissaiini^s asnnndanlos do.')?, 
qun pour nn nioduln clt* .r infnrinnr au module aw do la pluspolJlo 
raninn dn I'nqunlioii 


I — 0. 



Wi. MitMOiMK sun r.A TirKolui-; 

Mais il HuffU da niuUipliar la ronction doiiL il ])<n’ lo fach'itr 

I — c'‘ 

ou bion (iiicorn par la faclour 

v,-^— I =c-^(i — /?■*), 

pour oblonir un ])ro(ltut ([iir soil toujoiii’s ddvaljippabla an mu' sarii^ 
GOiiYorgaiUa ordonnaa snivniil las puisssmoos asaandaiilas da .r, ({n 
pi'fifiLaiiL da aatti^ rainar(|na, on paiil aisaniaiU. dav(d()[»par la Cona.- 
tion an saria aonvorgaiUo. Mnaalivonuud, si r(JM dav(‘l()[)pjw' 
an iina saria ordoiinda suivaiil, las puissanans asaandanli's da .a, on 
Irouvara 


at par suito 

i-(i 




I \ .<•* / 1 ^ I \ .r’ 


.r ■-’U 

'*a\a.3’^ ii./i A * •••j- 


Dona la roriniilo (d) donnara 


(M 


- , 1 / I /*" a , A /•“ .r* I! , \ 

W /O rr / .»•' r rlr r.-r / (h- I . . . ] . 


Comma on aura d’aiiLro [)ur(. 

(i-nx 


I — 6 '' 


^ ( 1)0-.,^ f. -(« I j)a- .j- . . . , 


in on aonoliira, pour una valour oiUibro qiudcouqua do m, 


5 ) , 

J, i.a... 

)n aura done 


m I — - e' 


dx 


' 4 - 


««»+» ■ (/n- i 


H~ . . . . 


6 ) M(«) = i!-L 


‘ ‘ . 1 r « j 1 ) 



ui:s iMKdn \i,Ks inct'iMKs si\(i(‘i.n';ni;s. 

si ii riM|itiilinn ( i ) (Ml l:i siiiv;nilr: 


1 1 <> 


/ ■' 


•» f 




,■■..,1 ...Inv, In,,,..,. .... .luus <,ui n.|,n.s,.nl,. h, 

I'""'"'"' l.■l•Hnl|n,s:,|| I., snii, I,. M'diir /' I, mix 

’ ’I""' I l'"l III.II jilii^ |,i,r ir |■il|l|lnl■| 


iii.ii^ ji.ii li^ I I 


i‘it ilt v I'iiiiiiit Mil Ic 
ii'*i I -* I i|c 

mult* ( u lu ll >< t I'llr r| 


l;uit'ili' iMi liiif •'••rii* iinlniiui'r MM\‘;nil 
‘ . *«ii MtiiiiMKlr.iii 111(11 jiliiH hi r,,r. 


'I * > 

» ^ f *t ' ( .* • /j - , f 


i 
i 

Uilll"* '<■*14 r HIM ’* .-llirn.-iflli'-i, M. ftitii l U |U(i||m> 

ijiM' I # "t f lid’ K"*! /I t |i|ii|iri' u Mu’ilirr hi 

iMtuiuh' * ' VI iJ f, du 1 m U 4 Hjn sc} • xiiiliM' IIM||»( »Ji‘ |i> |;iir)*, I'll 

fi.Miil i » )|iis It H i ijjr hil f**! tMuln' :< 1 <1, t) tt NiiiM iiiir nit'ir* 111' ill- 

* Hur l.( UMlixM S 4 - I* 1 1 S H rlitlili l■^■|ll••l‘l 

«lirr( IrsMtMil. 

Tr JiriM r.r» . 1 * I ,, mil. liil-a.lr nh a I'aMll'iir liU|)tt‘||r HUMS 

aVKUi'i »l« 1,4 iMruMib . I- ? i.i.u 5 Ji i i 1 * mu t *' i, hiuil ii rr 

U*a 85 » rlisJii’ 4 k'' 11 ' ■iM 4 it| 4 «'il’‘u 4 r«'' 




■!! ■; 


* i 


»»*i sr* I 


” ah” 


suavaiil l<^'3i a-sremljuiU^s ilr ht 



UG MlUtOlUli SriH L;V Ttn-UntlK 

variablo x, II esL dono rialurol do pcMisor (pi’i! p(n]( (Mrc iivniilfi^'ciix d(i 
roprbsoiitci* r-c (fudoiir pai* uno soul(5 leUro. Si, pour (ixiM' li's idncs, on 
pose 

■ I— 


dans la Coi'inulo (d), on IroVivora 
(9) (T 7 (/i)= — 

Si I'nn pose iiu eoiilrairo 


t I 


-I- 


I |(»^ 0 " ' 


t « l(>-"O.I l(i •/) 


dl. 


<!■*'— -X L 


dans la foriniile (7) on (ronvora 



I 


(i-i-O « ' 
'' 1 ( 7 : 1 'o' 


di. 


Oi’ il esl fnoiln do devoloppor on sj'M’in c.onvorjconlo lo sinnjiid mninhrn 
do la I'orimdc, (j)), aLtondu ((uo, si I’oii y dnooniposo In ronclion sons It* 

signo J on deux I'acteurs dont I’nn soil 

( 1 - 0 ""'. 

raiUro faeleur, savoir 


‘ I I 

7 ““ 7 


I 

1(7 :::••/) 


I 

rcr-f)' 


sera diWoIoppahle, pour (oules los valours do i coniprisos oiilrc. o ot i , 
on uno scrio eonvnrgon.te ordonnoo suivuni los puissaiioes asiM'iiiiantos 
do t. En elTet, on a, d’apri-s la lonmilo do Nowloii, pour loulo valour 
do t comprise eiUro los limitos o, 1 , 

- o«::. , 

i.a . i.a.3 ^ 

oil, CO f|ui rcVioiiL au ni6me, 

(M) 





DKS IN'I’KIJUALKS IHU-'IN IKS. SIN(i[U.I ftu ICS . !,M 

III Villi'ur jfi’iHiraliJ (111 a,„ (Hniil 

. , a(i — a) (a — a). . .(/« — 

' ^lll ■ Ti • 

I . a . . in 

Or (HI lini iU\ ratjUiiiion ( i i) |nl.(!gi-oi‘. iloiix lois da siiilo, par rapporL 
ii « I'l a piirtir iU\ a o, 


(i-O*-' /*“ /•“ 

— /’.y 


(I- •'/)* 1 

1(1 -0 


I a* /••* /•* /•* 

^ ’ •'» •'* Ja t/fl 

Si. (Ians aas dniix (Inrtui’ii’os Corimdas, on posa a i, olios doviondnnil 

' * " , 

I I ' , , /•' /•“ 

1(1 0 <■ kv /) ’-■■.r'-/ / 

' • ' ' • (I ‘'O »'() 

ptiis, I'll loH ooliiliiiiaiH oiilt’o olios par voio d’jMldilioii, apros ayoir 
iimlliplio la proinioro par on Irouvora 


1 7 nrh) \ ((r:b) '*■ ' ■ ■ • 


la valour Kom'iralo do d,,, o(an{ 

.1 ■ j ,.i 

‘•'ll ■’ » ^0 

on, 00 (|ui rovioni iu.i iiionio, 

(i/t) 

lilLoiidu (fuo I'inlognilioit par parlies donno 


/I I /I X I ^ I 

»/o i/fl »'o 
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4.V8 

Kii |)osaiil siicrcssiviiinrut m- • o, m i, m - ni . on (iri’ra 

(1(! la formula (f/|) 


Lorf valours do «j, ... olanl aiiisi dolormiiidos, rd((tialtnii ( <) ), 

joiiUo >'i la liiriiiiilo(;.*l), (Iniiiiora 

(iTi) riT(^)} I , ■" ‘hf'- - (I ■ ' ffl I 


o(, i;omiiio on a ^oDoraiomoiit 

’'o 


I . . i! . . . HI 

n(/i i). . .{u \ m)' 


on Irouvora dolinilivomoiil 


I . •-< I . . .’i I 

,r.i ' (« -I- 1)(« t- -A) (hi I' 

La forirmlo (i(l) iisl oitooro riimi do oollos )(no M. Itinoi a nlitomios on 
oporaiiL cniiiiiio nous voiions do lo diro. 

An lion do oliondior a dovoloimor, dans I'iiili'Knilo ()Uo I'l'nloriiio 
1 iMiuatioii ( 2 ), la fonolion sons lo sif^no j on uiio sdrio qiii di'iiionro 
loiijours ooiivurgiiiilo oniro los liinilos do rinloj^ralion, on |toni’rail, 
iipros avoir di'niofiiposi'! oolio inlogralo on doiiK nnlros, !i|nilii|nor u 
C(3lI(!s-oi doiix iiuMhodos do diWoIop^ionionl divorsos. Aliisi, pni’ 
cxcmplo, to uiani, mi nomhro inluriour a * 2 ?;, on iinnrra roiniiliiooi’ 
I’oquation ( 2 ) jiar la suivanl.o : 


(lO) Tn(H)'. 



do laquolio on Lirora, on posaiUdans Iti sccontUi inlogralo i — tr — /, 
cti-r'-’-a, 




y-«X 


dx 

X 


. I (1 ‘Ms^) 




IHCS IN’1’I-:(;UAI,KS lH-:riNIKS SINCdLIKIlKS. /iW 
iliiliMirs, coiiiiuc on ;i 


'Ml 


• I 1 I ;r 


1 ./?’ 




It'S nM-riic‘icii(s 


I I I 

<i* Jo’ > 1 ? 


l('s tinitilil't'H nioiiH's do lionionlli, on (‘ii (‘.onolui’n, on 
.r I»;ir r v • l , 




I I 


I I 


' .»■ W (» M J :» f'l'l .*»,() 


Hr, ni (■'j'ju’tl \[ ccKt' il(‘riii<‘i‘o rnrinulo ol. ii ro<(iialion (I'i), la lor- 
inuli' ( 17 ) tIoiiiiiM'a 

(>!») «’(/M f (p- V- ■ i-T-- 

V(i ‘I •'«> ft ,.i .0 / 


-...)(! ■/)" 




Vjnnliiii^» <|ii'il siM’a rin-ilc di* rahnilrr Irs dlv(*rs(<s inh'^j^ralas dans 
ii*si|iiid!i's {uniri'oiil sc di’M'oiuposcr Ic scc.oiid nunnln'c dc. la Coi'- 
iiiiilc ( t() t. Ew cit'd, on aiii'a d'linc pai’l 



»'• f/.V 


|iiiiH on cn coindiira, cn diircrcnliant m Idis par rapporla 


f i»« ) 



(l.v (— 



D’nulrc part, cn iioiiiiiinnl im i’.i)i*riudt‘nl qmdconcjuu, on aura 


/ {I 

• 'a 


( n -h in) k 



tMiivrfti *1(1 t‘. ^ S. ll, L. Ml. 



MlUlOlUK SlIU LA TKKOHIK 
puls DM i'w I’unclura, on ililToroiilianl ni inis par riippin’l w /■, 


/•' (— iV" 

(,,,) / /»-<(, _,/,/)« Ifil - 

' ./a «(« I- 1 ). . .(// I-///) 




ol par suiL;, I'n pnsant -- 1 , on Ironvcra 
(•vO / /"'( I -*/)«-'' 


, u 

' n(ti I- ij . . .(/' » >" » * 


/. 


A’ ilovani (ilrr. ri''(liill ti rnnilis aprrs ins tliUVuM'iiliarniiis, ilaiis lit valiuir 
il(t roxprt'ssitin 


\K! 


(j — Aii)"' 
A 


11 nsl l)(in irnbsr.rvor ((tio si. tians rotmadon ( on post* U : <>, on 
rolrouvora, oonuno tm ilc.vail s'y adomlro, l’ri|iiiilioii 



0 " *tU 


j .M. . . m 

iiin i t Ni) 


l4iMl(!Vi‘l(ip[)i'm(ni( tio la rmnlitni m(//) rt's^t*rail trbln* rmivt'i'Konl 
si, (Ians lit kim'.oikI inrinliro <lo la roriiuiit' ( i;)), mi siippnsail ro > v.tt. 
Ii(! I'iis (k'i roil stipposorall ro vs, cl par siiiin 12 i , nirrih' mm allrii'' 
lion pnrliruliiM'O. Ilatis rr ras, rri|nalion (ti)), rriliiilo ii 




nT (/0 


II II II 

l» Hu 


ooilicidorail avoo min ibrniuln dn Sdriing. Mais, i|iinii)iit' I'oUn ('iirimili' 
aoU inadniissihlo et ilnpourvuL* iln sons, ijuainl on siipposn la sorln quo 
in scnoiul mnmlirn rnnlnriiin, prolongun ii rinlhii, ci'pi'inliinl Inrsqni*. 
n ayaiU imo vuliuir consiilciraltln. on so lioriui I’l oaloulor nn polii 
nombre do tornins do la s6rie on qnoaUon, la soinnio dit ooh formos 
fournil h trijs pen pros la valour do Or 11 irnporlo do siivnir 

quollos sont alors los limitcs do rorrour coniinbn. Cost no quo mnis 
jilioiTs maliiicmaiu oxaminer. 



DKS iN‘n‘:(;uAijcs niciaNHis siN(}nMKiU':s. 


Hii ;i ^(’'ii(‘‘ral(’iii('.iil 


/i i> t 


tMil ,i; )‘ ! 

.}■ 


i'(\\ st 1 I ^ I I , 

.r .1! — Tf ./,• — ujT .It — .Ht: 

I * J - * ' 

• r-l-TT .I* -!- '.171 

<Hi, i’(‘ (|ui n'vii'iil all imuiir, 

' ■( I’.Ol.C . - ) ' -I -J t I 

'I.r\ .*• / .r- — Ti'i — ()!:■' 

puis nil nil I'niiriul, nil ri'iiipliicanl .n par ,r\/— i , 

(.'i) 

(ii'la pnsn, la rorniuln (v.) dnimnni 

(:ia) f>^(ti) •\ I ( . * I - ( *- \ 1\ 

I'lii (li'vrltippaiil (’luu'iiMn <ii*s IVanlioiis <|un rnui'iuann l(‘ snriuiil niiuiilira 
«ln lit rnrimiln ( i* V), siiivaiil Ins pulssaiir-ns asiuuulanliis lia ,1;“, ii I’aidn 
lie r(u|iiaiiini 


(' ' 

1 1 

. > 1 * 1 ^ . 



1 


■. ,,,.,'1 

V 1 n 

• ,V -1 

1 

.r* ' 

* i()Tr* i 


.^CtTr'’* !■ J 


-nil 


1 i .{•’ .r* 

/.* i- ' A* F '■ 


ilaiiH laqunlln /• [inul |•npr|■•s^•ll(lM• Hiirr-nssiviuuiMil Ins divni’s liu'iiins iln 
la Niiifn 

ajT, 4“' ■•1 

nil lii'i'i'a ill* In rnrmuli* (a'l ) ‘’“Juparna a la (ormuin (iH) Ins n(|iialions 
nnnriuns 

I I ^ f ;.j 7 ... 


1 I 


< *7) 


.i» a» /.» * ■ 


ji* 3» 4' 

I I I 


I '.1*7:’ 

3 o 3.4 


a* 77 " 
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kW'l 


(^l, Tdii Irrn la rtiniiiili' iin*\ai‘h' ilr 

Slirlin^f. iMais, a la plana cli< nrlln-ri, on ri'lrniivi'i'a iiiii' rnnimli* 
nxiiclc I'.l ri^nuirnusn, si a rra|iialitm (jui ilnviniil incxacli' (ins 

(|Ui^ Ic iii()iliil(^ iln .T surpass!' h' iihhIu)!* !|<‘ on siilislihu' ri'‘(|ualiiiii 


(«K) 


I 








(jUi (l(’iii('.urn loujjuirs vrain, !|m'l (pu* soil .r. I'ln ayani n^artl a cnll.c 
(lorniiu'n, ainsi (jiraux rorniulns (''.7 )• i*( I'u posani, pour abn'-'inr, 


rv i;. 


I » 



I'll ilnsijfiianl parn,, Oj. 

on lirora (hi 

rrM|ualioii (:»/|) 

r-, 

.1.., i.\ 

■* .!• u/ -I u.;!. j 

In viilour ([{* 

r,„ niaul. 


HI 


... J .I-'" / 

r-.f'l ' (Vir >*"' U'l r:)’ I -'M ' " ‘ T 

O’aillours, pour (ks valnurs hm'IIi's iIi* .r i*l do tni aura ^niinrali'iiu'iil 






. 1 ^ 

<'l [)iU' ^ui(t' rtM|ua{inn ( ’io) ilnniinra 


/•,«<■-!( H- '^■^nrs H - i 


I t 

^awti ' 3 ^wTi 




I irr)’"" 


ou, en i|ui ravianl an ninmo, 
('1') r,„< 




a . 3 . . . . ( u w H ' a ) 

Done, oil tli^signant par 0 uii noiriliro infi^j'iour ft ruitil!!*; on aura 

' s /« l» I # 1 } 

r„tzrj~4s±!^ 

a. 3 .q. . ,{2in t! ) 



DKS INTIUWIAI.KS 1)1*:K1MKS SIN'dllMKIlKS. 
(’I la rorimih' ('*.<)) (I(nun*ni 


(;^.0 


■ r \ I 


> t t 

I! '* ./• 'A 

• •S 


r', 


.,.ini -1 ,, ,,, 

I- f} 


I . .. ‘.w/v ’ ' ’’...H./i . (;wn 


AJoiiinns (jii’iMi aj^ard anx riirntulas («<)) al ('h\ on lirci’ii do ro([ua- 

'*1 Oa 


:i; 5 ) 


m( ti 


i.'.ui .i./i//'' 'i.ti/r' 

I • . . . . *’« 

{'Ktn- 


la vali'iir do rinlV'i^ralo j i',„v'’‘U{x olani assnjolliiMi In (loiulilion 






v.„v 


'•HJ I I 


■ (■Mil \ I) ('.»//» -I- «)«’"' ' ‘ 


I'ji d'anliM's ((M'MH'H, (Ml aura 


f.'l'j) m(//) 


l.'A.II .'i.u./l 


■{ I)' 


( A III 




( — I )*«"(•) 


['llH \ 

{•Mil }'i)('.wa 


(•) dosi^iiaul omnii'o tiu iiniiiliro iiilrriniu* it riinilo, i‘l la valour diu!,„ 
rluiil ^n'uir'i'iiloiiionl dotcriiihiiM* par la roriiiiili' 




1 r- 


‘\im 


.fini Ij;]"' 
A. A. . .'MU 


*'in' 


l>aus li' ras parliculii-r u^l I'nii post' m ™ n, la i’orimili! (d5) rojirtHluil, 
UM rosiilliil (thlcmi par M. IJouvillo. Ohsurvons d'jiiiloiirsqiMMM. (li'tillo 
a pulilii' rrccniiiiful, dans sou Journal, uii Mouioiro oii M. Haabo, aprrs 
avoir tUalili la rornnilo ('!■>) pour lo cas oti n so roiluil, a iiii iiotnhro 
onlior, njiiulo iju’il osi (its |irolialilo {|u’ollt! sulisislo, ttans Ions los 
cas, nuiis (|u’il n'a pu rt^iissir jusqu'a piTSonl. it on nblonir iinti do- 
nioiisl, ration gtui^rali? oL pigourcuse. 



/loV MlhrOIRK SUU LA TIIKOIUIC 

Lo rapport oiUrc, Ics valours numoritjuos dos doux t(U’iii(’s ipii, dans 
la sorio da Stirling-, ont pour (uctours los nombros 


sc rcduit ii 


Ol 

(«/n — I 

(am 1) («m -I- a) t‘„, 


D’aillcurs on tiro <lc la rormulo (v^d) 


__ (aai -i- 1 ) (a/» hi- a) 
f'm 



(■UO !• i 


Done, par suite, lo rapport c.i-dossus uiontijunid so,rii iiilorii'iir a I’l'X- 
prossioii 

(am - i)aw , / m X* 
ia;r/ 0 * \' 7 r/»/ 


Cl lofl valours numdri{(uos dos divers (ornn^silo la stu’ii' do Stirling iroiit 
on dooroissaiit, jus([u’A oo ((ub)n arrivo ii un (<*rnio doni lo rang /// siii- 
passo lo prodiiit t://, o( a plus lorto raisim, puisfjirini a li^ 

l)ro(luit D’aillours oa tiro do- la Ibrniulo CM\) oollo ooiHdiisinn, 
digno (!<^ roinar{pio, ([uo, si Ton arn'do la studo do Slirlliig a un Ionium 
([uclcoiujuo, la valour nuin«u'M|uo do co (onno siu'a pri'oisdnH'iit la 
llmilo do rori'oiir(|no Ton ooininollra on prminnt la soniino dos liu'inos 
proc^donts pour valour approolioo do in(rt). 

La conclusion quo nous vonons d’^noucor proiivn^ l‘ntilil(’! d'un 
calcul ii Taido (lu((u(d on trouvorait oonnmulomoiiL uno liinito siipo- 
riciii’o k roxpression 



(aw ~ ’ 


qui rcpr6sonto la valour niim6riquo du lorme g6n6rnl do la s6rio do 
Stirling. Or, cn Yorl.u dos prineijios 6lab!is, il sora facile d’obtonir imo 



IH'^S lN'ni(iUALl-:S IHil-'lNlKS SlNCrUr.lEUES. /iSd 
1 iiniU^ ; ol truhord on tiro do la rorninlo ( 36 ) 


''»» ’ ’-i di ./t . . .«»/ 

. ... 


-ay 


n-(-l 


par (a)nsiM|U(nd, 


• 3 ■ 4 ♦ • 

a (aK)'"'-* 


(III, cn ijiii rrvii'iit aii iiinino, 


i:\H) 


0 ... < 


I r(a»M-i) 


I a (air)*'" * 

h'aiid'n pai‘1, an po«aniw^~o, dans la lormulo ( 35 ), on an tiro 

m(«) — : O-d- — ; 

' ' a n I a /f 


par cdnsocincn!, 


rn(«) < 


ia« 


id, an r'^ai'd ii aidli'- doriiiaro I'orinnln, roqiialion ( 34 ) dn ])ai'agra[)hoIII 
doiniara 

I -L 

(;}()) r(/ 0 <(«it)*« u* "tf'*". 

On aura done 

y ^ m • «' ^ « 

[’('Un-I' 0 -;a«il'{a/H)<(a7t)*(aHi) * 

(d, par snilii la ronnnio ( 38 ) donnora 

JHI+; I 

fa i«-| 

(air) * 


Ccdu posi!, Taxprossion (87) snra iWideinmcnl inffirienro an pvoduiL 
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<[iii [louri'ii ((tiijours sn calciihir laiMlPinonl. par la imiycii da sun lo^a- 

Nous avniis nnuarqui; qua la valiMir iiiiiiiariqiK* dii i^riiai'iil d(‘ 

la siM’iadi! o’lisl-ii-dii'i! raxprossiini (37). darntil laiil qua li' 

iKinilii’t! ni na surpassa {>as la noiiilira 3//. II iiupni'la doin’ trc’Muniiiai' 
(Ml parliauli(M' aa qua daviaiil la praduil J^iipp<»s(‘ praci- 

siMiKMil tn '^n. Or an prndiiil. sa I’adull alnrs an suivaid : 

.(iV 

(i« — I \li J \f } 

D’aillaui's, pmir « >i , I’axprassiaii 



rasla infi'M'iaiira a 



(.d par ('-oiiS(5((uanl, si n surpassa I’uiiila, la hu’ina dnnl la raii^{ sai’ii 
rapiM'!Soii((‘! [lar la iiaiiilira 3//, dans la saria da Sliriin^f, nllVii'ii mia 
valaur miiniM’upia inCarionra au prndiiil 



Dona, poiiiMiini vnifiur da « siipariaiiro a I’unilis nil p(Mil, ii I’aida da 
la si'u’ia da SLii’liiif?, ohlaiur iina valaur da u(//) (aliannMil, iipprnahr'a 
qua rarraur eommisa rcsla infariaiira au pruduil (-V^i). Ajniilnns i[iia 
catla valaur iipproclH'io sara tout siitiplainuiM. la anniniadas3/e i pra- 
miors lormoii da la aftria. II osl, d’aiilru pari, aiai’i do s'assurar qua la 
produit ( 42 ), qui raprosanlora uiui limilc auporiouro it rarraiir anin- 
misa, sera ganoralameiit un noinliru irfes pelil. Si, jioiir llxar las iilaas, 
on prand n 4, la produit (4=i) dovioiidra 




IJI'IS INTiaillALKS DKI-’INIKS SIMMJI.IKUKS. 
i'i [HU' ('.t)iis4>(|iii'.iil riu'iT.nr tioluiiiisi* scni iiu iinmlirn 


/i?>7 



O , (KHHIO t , 


Si I’dii pi't'iid ft ■ lo, Id pi’oduil (/|u) il«vi<!iidru 



i‘l jiiU' i'(iiis(w|nnn(. rtu'i'iuir (‘.ointiiisd si‘r:i au 

(I llni Mil > 0011(1(1 (UHKH) 0(1000 (M/t.'S .... 


Ailisi, Oil rosiiiiid, rrM|iialion (dfi), (juc nous avons siilisliliioo a la 
rni’iiiulo flo Slirlliij^f, louniira la valour do ctj (/0 iivar. mm approxinia- 
lion <|ui sora f<('uii'.ral(uu«'iil. Iros ^•(Hlsid^V|•ald^•., «i iiiaiiir plus ijiio suf- 
lisuiilo pdiirlos lirsoiiis dn tailiuiL 


N'. • /^'(^yo7•(.7^(^v (It'S ri/iiiilinti'i fitnUtiWs ifue vi'i'ijienl daft vulaurs dircrtie.s 

tiv I r(/0. 


Sninnl 


7, A, c, ... 


diviTSos valours posilivos HiuM'-ossivomenl. allriliia'd.s an iioailu’o //, Las 
valiMii's Cdi’ri'Sjidiiclaiili^s d«‘ ir('0 ^‘‘I'niilfc 

ir(«), M'c^). ir(*-) 

al inia I’nuclioii liiioain' do ccs diu'iiioras (inunlila.s siu'a da la roriiic, 

AU'(ff) I nir(6)-K(;ir(.:) V-..., 


A, II, r., , . . dasigiifuit das wirriiuiaiits aonslanls. 

D’ailliuirri, an vcrLii de la l‘(irmuln (12) du paraj^raphti HI, on aura 
ogalcriuMii 

n c £/ -"•' 

OKuvret tie C, — S. IJf t. XII. 


llo) 

.V 


58 
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11 y a plus : an dnsif'iiaitl. [tar 0 uiia r.uii.slnnla pusiliva <{(i('l<'(>ii(|ui', <‘1 
I'iunplariuil a; par O.r dans In snr.ond nintnhrn il(> la roniiiili* ( i), on im 


lirara 


(l(da pos('i, sniniil 


(// • i)r •• 


«. ' 3 . */t 


,iv 

I *'■ .r 


diviM'sas viiliMirs da 0 ijiia nuns IVrnijs ain'n'spninlri' aiix vali'iirs 

A, t\ ... 

d(‘ n. On lirj'.ra stir.nassivrinnd da la rorimiln (rd 


ir(«) 




ir(A)- / (A 


f /■ ■*'“ I,/.; 


t.. t.C. 

I »• ./ 


puis nil (111 cnindura 

i^) A/r{«) I ll/I‘(A).. i:/l'(r)o ... 

III valaiir da X danl 




If . »• '• * * 


■i-H (A--!)... ...„ r 


oil, (^(‘ (fiii roviniil an inAinc, 


\ ~ A I ( rt - I ) (I - f ■■ ^ , I - I - 1 ) I ( 8 ,, , I 


AR,r 

^ >** 737:27 


Bonc, pour cldtonniiior In fonction linduiro dn 

n». ir(A). \v{c) 



DKS INTibGUALKS Dl’iKINJKS SINlUJLHillKS. 


i‘<‘[)i’ns(’,ii(, {!(.'. par la scuniuo 


A I V(rt) -h HI r(/>) -I- VA Vic) -i-. , . , 


il siiClira (rovaluor rintnj^rali^ 


/ \dv, 


(Ians la(pi(‘.ll(^ la vaUnir da \ c.sl, doniina jmr la fonniilo (/\). Or on 
poiirra (dl'in'.tivcruonUdans plnsiours cas,a I’aidn di's princip(!s (Mahlis 
dans !(', para^M'aidic. I, (h'dorininin' ( im's CacdlonnniL (ni ([luis- 

(ion, ('t inoinc^. nhlonir sa valiMir an Irrnias linis, roinina nous allons la 


aim voir. 


Pnnnpia la rnrimila (3d) du paragrapho I rnurnissc iiniiK'dialainont 


la valrur da rinlagralc 




il sul'lil, (juo la [‘{nia.linn X, mi imnm^ la somma d(3S I'raulians raiirarirKiOS 
(Ians la sin-.niid incnihra da la roriiinla (/| ), savoir 

A -J. n y--~~ - h i\~— -i-. . , , 

[ ■ ^ C 1 0 I — c v>« 

Sli radiiisi', ii una lonclitm liiiaaira da pnissancrs posiLivas do I’cxpo- 


D’aillmirs, si Tmi posa 




la sominn donl il s’agil, so translorinora on cotlo aiUri! 


. I — /'** I -* i — , 

A -H H — g- 1. j::rir ' 


o(, pouri;)ue la condition cnoncoo suit reuiplio, il siifnru (pic la der- 
nibroaomrno se ri'iduiscfi une tonclion linfiairiulo puissances positives 
de /. 11 ost bon d’obsorvor quo, dans colic Ibnction linbaire, le ternio 



'''•'f MKMOIHK snii I, A TlIKdlllK 

iiiil«'|i(Hi(lanl j|(‘ / s{*ra ii(*‘i'.rssaii’iMnrnl la vali'ur c|ii’an|ui»'rl la iMtiriinn, 
pniir / : u, savdir 

A tK I C! .... 

Sail, (Ml iaHIS('!((U(MH“i', 

I • t 1^'" 

\ , ,i; ’ • • ' V 1 H i . . • II/'- . K /' I ... 

//. /■ (li'-si^Miaiil, i!t'ii\ t'X|»nsaiils (Hisilils, cl 11, K. . dcs ciifriii'ifiil'. 
laiiishinls. Oil atira par siiih* 

. r. '■••• ‘ l‘ • ••• ' II'- ■ I'-' • i .. . 

('( III l(ii’niiil(' ( /| ) ('‘(aiil niitiiih^ ii 

\ A((/ i)*? I ioA I),- i . . , j|,. j^,. 

la l(iriiiiilt! (,( 1, jdtiili* it la Ihi'immIi- ( .n i iIm para^iapln* I dumn'ra 
Al 1*('0 I HI I'(/o ! . .. II l(//) 1 K !(/.) , , , , 

i)M.O IliA 111. >, , . 

Ilil [iniil'l'ii (MidMccr Ic (iirnrriiir siiiviiitl : 

I iii:ihH:mi'. I, •— Ijt rtilrui' tlv hi snmmv 

VI r(iO 1 III |‘(A| I r.l l*(r» i , , , 

poHvm s'nhlrm'r /■// hrmvs finis, sirun ptnl rhuiur /a m/ninntfs 

«. S. y, .... 

<k //i///i/m? /////' It' ptilynonuf 

Air/!* ( ,, I-/*'* i™/*? 

J - /* |~. ^6 I • 

■M nkUmc It iinufoiwlhn Uniawe dn puismiwet pimlim t/t- 1, p„t nmm- 
queni // uno eiv/jression (h la forme 

A -r* Ii . 4- H e* 4 . K 



iH'is i>;tk(;uai.i-:s UKriNiKS siiXdiMKitKS. wi! 

tfs //, /’ lUrmt posittfs; v! alors Vihiuutinn 


1 ■ ■ I''*' t • 

(■'> ^ A iH t-... I ll/'' I K/'- I ... 




('ntrdint'nt In suivnntv : 

(fi) Air(^;l 1 HI l'(/0 I-... II t(/() -t K !(/.■) i... 

- -A{</ -1)1(6) .... 

II I', si Iitiii il'dhsri'Vi'r t|nis si Tim |misc. // i, diins Ins ritrimilrs 

r( (III Ill, rns ritriiiiilrs rouriiii'niil ih-iix valniirs 

iH'i'.i'ssiiiri’iiH'iil 1 ‘^'alps lie la rniinlinii par l''(/0- Hn aura 


r ,lr 

I ....a f< •* /' 


<"> 'lot:)-, jf |(■;; ,.^)r ■ 


Si I (111 i'nli‘aiicli(^ i('s iIimix iiininln'ns iln rnlln (ll'l•lJil’'l’l‘ loriiiula <|ns 
iiu'iiihn's i'iii'i’i‘s(Hiiiilaii(s ilr rnijualinii ( i). on IrDiivrra 


i''"" , . rif,, 

\ir, IV •« I '• 

jiiiis (HI I'll I'liiH'luni, I'll n*iiipl;M;aiil r jiarO.r, 
l'|// ) 


' C f 


\ » 

C.i'la poso, soiiMil 


. (I'j.i 


I i' 




>ir 

,r 


Q, •/, 


(I I VI 'I'si's valnni'H [insriivas do 0 , (jiir iiniis j’l'nins currn.spoiHln* aiix 
valiMirs 

II, h, r, ... 


ill' n. Oil lirt'i'a siii’n*ssm‘mciil ilo ia rorimilo (ij) 


■■ 

\/afr 
, fii) 

I --'-pvss’ "i" i ■ 


,l.r 

. 1 ' 


.'I ^ I 

a . U 


4 - 




I I 



MiUroinii; sun i\ tiU'OIUic 


\ I W ]{ 1 -I- ... -h A -I- II -I- . A'. : 

v/lITT V/STT ■'■ 


\/l1 71 \/a TT 

la valour do ,\- olaiil, 

(n) .V:rxA/'rt~!- J-- 


/ ;■ 

1 I \ 

■^-1-llf 

.1 

1 \ 

{« — 

jc'O 

h 

- >, - • j. 

\ : 

\ « .t! } 

\ 

a . 



. j. A -I- II 

i — I ,, fw: 


Or, 111 Ibrinulo (33) dii paragraph!', I Ibiiriiira intnibdiati’iinuil lit vali'iii' 
do riul(5gralo 

I AW/.r, 


si la sommo 


^T=rF^ + "T:z:rii-"' 


. r ' V '' 

‘ i..- a 


SO rodiiit ii utio loiiclioii linoairo do piiissaiioo.s posilivoH d(' ri’xpunoii- 
liollo fr", oil, (!0 ((iii rovioiiL au moiiio, si lasoiuiin’ 

A I n »• I, - - ; -1. . . . 

I — I — d' ! — 

so riidult !i lino fonolion linCuiiro do puissaiiooM posilivos di' /, o'osl- 
i'l-dirc ii uno expression do la Ibriiio 

D’ailleiirs, dans co oas, la valour do a; oiant roduito h ' 
x = A (« - i - -Lj I ( ,, ^ ^ 

la fornnilo (3.3) du paragraplie I donnera 

r“f=-£[s]-"4jsj- 



iH'S !N'n';i;uAi,i‘;s di'-h'iniks sin(:umi\Iikh. 

<<1. |i:tr suilr. 

I A i II t ...™A.(//. • .. 1(6)-. 

-Kl(/) .... 

Doin' III riinntih' ( i o ) doniM'nt 

V I * 1 111 ’ I . .. H |(/i) -K 1 ( 4 )- ... 

,V(„ j)l(S) • 

I'll, i-t‘ (|ui ri‘vi<'itl iiu tiiniiin, 

Vir,.n i IiM'iAm ... ^ l(-tK)- llU//) Kl(/ 0 - 

A(n 

Ui) pi'iit i|nn>‘ niniiH'ni' (UHMti'n lu |)n>|M>silinii sniv!iHli‘ : 


rilljilil Mi, II. — l.ti niliUir (l<*. It( sutmur- 

MiHn) i-itiri//) ) c:ir(i-) i ... 
s't\l>(i'nir rn tt'vnws -v/ I on (wul choisirhs consla/Ucs 


rs. y, 


f/** mtntwrr ffur If fmh nnmf 


# 1 * /'-S l<'i 

v.b? ' " 7 :r,«' 'v-= 7 v-'“ 


rr'diiht^ a nuf ftmvlum limUtiir r/t’ pnissunces [nmlives (k /, par 
tpttfni r) WOP tuipirsswn tk la forme 

11 /'' I" — 


/er nTpo$anls A. k etant posiUfs ; et ahrs / t^quaiion 


It 


H 




I owwt 


ft 

I It 


Hi'' 


/i.G 3 


corise- 



smi la tiikouil 


enlrainem la suivaiUe .* 

(i3) A 1 r ( ft ) -1- » I r ( 6 } • I- . . . • I ( a TT ) — It I (A)' K . . 

SI 

Si, (Ians los Llniorcnuos I ol }I, on nniiphico los oonsliinli^s pnsilivns 


a. hy t;, 


par los rapports 

a h c 

— j 7r» 

a o y 


• • • > 


alors a la plao(5 donx tlu'mi’onios on ohlinndra l(5s proposilioiis 

suivanlGS : 


TmloiiftMK III. - Si Ic. poly noma 


A 


7a-'- 


/'• 


dans lequel 




tr, //, (>, 


«) 6, y, 


c/w exposanis positifs^ el A, H, C, t/t-v conslanls^ se. 

I'Mial d ana fonctUm lindaive de puissanees positives de, /, eeshMire. d 
line expression de la forme 


h, elaiU des axposanls posili/sy el 11, K, . . . dcs (fuanluds vons- 
lantes; alors dkpiaiion 


(,/,) |( A -I-... 

enlratnera la suivanie : 

(.5) Air(2)H-l)l.r(|)H-.,.=:Hl(A) + Kl(A) + ,.. 



DKS INTKIiKAr.KS [>Kl-'INIKS SINC. (IIJ KUES . 
TiiKoiU'Jii; IV. - Si la polYnomr 


/i ()5 


(Ians le(jnc( 


/" /* /'•■ 


(•x «, 6 , y, 


(iiixipno.nl (‘ vpirntnls posilifs^ e.l A, B, (1 des (uui/Jwwnls vons- 

((UUs, Si' rdduit d mte. fniwlinti liniiaire dc. piiissaiwus positwos de rrsl- 
ii-dira d iiiw (‘.vprvssion dc. la fonnc 

/<, /■ (\lanl dcs c.vpnstnHs pnsitifs^ vl 1(, Iv ilcs (pianfilcs conslaiiles^ (dors 
rcijualioi) 

( , II ) A ^ I,, li -I ■ I : Yi yf ■ I ■ . . . : : M . I . K I- , . . 


cniraincra hi suivantc : 

Jh 


(.7) Airr ...nil' 2 


A -I - n \ ... 


■ l(U 7 l) -IJ |(/,)— Kl(/) .... 

-A(^--A)i(.)-n(^.-^[),( 6 , 

A()|)li(|ii(His iiiiiiiihuiiiiil l('s f^ninnilrs <|iin nntis vrnoiis 

ir('liil)rn' a (|ii(.li(in^s ('X(!ni(il(^s. 

I']]i ilasi^'iiaiil par n ini iioiiibnt anliiM', (in a 


iH) 


I /" 

I i 


X-y. C -|. /*-h. , . I- /« 


Si rmi sul>sl,ilii(Mf(j(l(!(l(M‘iunr(‘ rnmiiilna rn(|U!iti«in la !oniiiil(^{ 1 1) 
(Inniu'ra 


("Ji 

ol, par Hni(o, 
(uo) 


I V(/( ) ■ l(i) -1- I(-.i) f-. . .-i- l(/t — i) 


r(/il) I .y.3. . .(/I — l), 


CO qui oaL cnoc.livoincnL oxaet, 

~ S. Il, l. XII. 




OEnvrex tta V. 



'M MlUiOIttE sun LA TlIEOIUIi: 

En (lesignant par «un nombreqiielcoiiquo, oji Lirodo Iarfiniiiil(’(i8) 


(2j) 


/« /«-(-« 

:= + /«-'•> -H . . . -I • f** ' 

I — i 


Oil, CO qui roviontau mftme, 

( im-n j fa 

(aa) U — I « I, 

f — c I — f 


Si Ton siilislituccotlcdorniororonmiloa l’('‘qnation (i/|), la roi'iiuilo(ir>) 
(loniiora 

(33) I r(rt-t- «) — I !’(«) |(rt)-|- 1(«-1- l)H-. . .-1- |(rt - h « — I) 

ol, par suite, 

(2/1) ' * ^ i « — 1), 


ce qui ost exact. On arriverait oncon’ a la uiriiio (‘uiichisinn eii siihsli- 
tuaiiL I Equation (:ii)u la ioriniilc (it)}. Dans lo cas [jartii'iilier m'l I'nii 
pose I, la fonnule ('V|) ri'iduUe ii 


(a5) 


yp f -i-i) 
■"!'(«) 


rt 


coincide avoc la forinutf! (r.^) du paragrajilie III. 

Si ]’on divise par i - i” le.s deux nienibres do la rorimile (y.i ), mi, 
ce qui revienl, an tnomis, si I’on iiiiiliiplie par 



les deux inembres do la formiile (18), on on couclurn 


(36) 


1“ /«+«—! 

V— l» i ^ 



Si maintenani, on siibstituc cetle tlerni6re lormule iil 


’equation (i(i), 



DI'S liNTKGUAI.KS lUU’INlKS SmMJlKJKHKS. km 
la lortnul(‘ (17) tlontiiira 

K-'TT) (« - l(«). 


al((Mi(lu (nia Ic, ('.(laflicinil 1 (n), ilnns lo sjmuhhI turinhra, sr.ra I’ljiii- 
valiMit a la stuunia (l(^s ((M'iuch da l» |n'o^rassioii arilliiNali(|uo 


It I // 1 • I I II h n I i 

n. 'ji n w n w ’ 


par i) 



t‘l Tail (roiivara par 


{■xH) 



•I I ' I \ jt/ It t- « 

n / ‘ ‘ \ n I 


n I 


(tTt) " 


All rnsla, puiir ohU'tiir iiniiuMlialaiuniil la roriiinir ( '•^•7). ^ans idri' 
oldi^a (la riMioiirir a la Koiiiinalian d'tina progression ari[l)(iuHi(|na, il 

I 

s 11 ('III (r(diHiirviM' ((iron lira d(^ la rormule (^H), (oi v nnnplai.'aiiL / [lar r', 




If It • I <1 I fi I II 


i" i " ’ i " r 



Or, si Ton suhsliliK* r«'M|iialioii (u()') a la forimihi ([(i), riMiiialicni (17) 
sn riidiiira pia'MMHi'nKJiil h la roriniilc^ I27). 

]inrs((U(;, dans riiijnalion ( 28), on romplaca a par w.r, on rolroiiYr la 


i'ormuh^ 

(;!») 


r(.r)r( 


/ ' \ 


I r ~h “ 

. r . 1 ( J' •+• I 

\ /I .1 

V /I / 


(aTT) 


T( 7 tT) 


qimj'ai d(Mn()ntr6c d'nno aui.ro maniisrcs clans lo second Column ties 
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MliMOTUE S[JH LA TIIKOIUK 


Exercices de Malheinatlques ct qiii 51 ole «l(ic.()nvcrl(‘ pjir M. (liinss. 

Lorsqun dans la foriruilfi (t/|) on (i.^) on ronipiaeo / |iar 0 drsi- 
gnanl iin nombn! qindconqiio, roHot produil. osl In nidtiu^ qin^ si i(‘s 
(‘xposanls. 

ctf 6, y, •• •! //( f»t • • ■ 

SG trouvaioiU rainplacGs [>ar lo.s oxposants 

aO, hO, cO, aO, 60, yO. //O, AO, .... 


1,1 sitiLdo OGtiG souIg ohservalion (pin (’.liacanu* dos roniiiiics (iTi), ( 1 - 7 ) 
conliniio j^^GnaraldiiUMU do stihsislor quand on y (ait vaHor siiiiiiiliiiir’- 
niGiU (ihaciin dos(!xposiui(s 

6, y, A, A, ... 


dans un I'apporl donin'iO. Oonola (onnnlo (r/|)rnlraini‘.n(in siuiliMiionl 
roquation (i5), mais ciiooro la snivanlo. : 


A 1 1,' 


(3i) 


nir(| 


"111(0/0-1- K I (0A)-h. .. -A II (I 1^1(05) 


Ct pai'oiilomciiL la lorimilc(i(!) oiUrauio non sonlonionl. rdqiialioii (1 7), 
mais encore la siiivantc : 

(3.) Air(2) H- 1,1 r(|) . ii KO /,)- k ko/,) 

An roste, pour s assuror quo I’^quation (3i) coincido avee rdqna- 
tion(i5), cLl’t^qiialion (32) nvoo I’fiqiintion (i/,). il suriil d’obsorvt'r 

(0 O/uicros do Caitc/i/, S. II, T. Vll, p. lat. La ddmonsiralioii quo founiiKsonL, poiii' 
la formulo (3o), iGs pfiucipos g6n6n\m cl-doasus qxfiOsdH, so rapproclio bcauQoni) do 
cpllo quo M. Ujeuno-Dii'iohlol a donntfodnns lo Joiii’iiul do M. Groilo, 



ni'is iN'ri’ic n u.i'.s iiKi-iMKS sincihukhks. m 

M"’"" lii r‘'i’iniilc ( t,| ). |>I1 y (Misant / i, 


K .... 


m:; ') ^ 0 


l..,•hlh^■s.sMiv;ull Ips 

(iilissjiiircs tlf I f, iinii siMlIiMiK'ltl 


inais cii rKard ii ri'-tjUiiliiHi ( .’t'l i, 

V) I ...II . iv 

iil''|iliT.i|is ,.11 ll■^lliluclll .V IKiniHi-iililir, i|iir luiilc 

Ii"ll .lll.M.I,. Vill.MICS ,1,. I l'( H),.||||.;lillMI|M,. 

aiiln* i‘i|iii)litiii liin-airf riiltc Irs vali’ins [j, i’,,,!,.. 

tinii mWM If'i' i\ i-niMllir nil I’;, \ n ,|;n,s |,. 111, 

pitr la rurtiinlr 

* ‘ I'W'* ('* ' )lMM « , n,,,n. 

Aili'd, ('ll iiiirlii-iiliiT. imi I'r-ih' tliTiiiiTi* ruriitiili*. ri'i|iiaiiiiii ( i(l) 

I'liIntiiUTa nun I \vh iMiiihiMMiM \ r; i vi < 'i-- j, mais i-ticrtia* li-s 

( >1 \m( ^ j I H«t( J ) I , , , \ ^ HMAJ K !(/) ... 

.... 

(;iHi r... > lit i... 

\ ( ^ j IKmi) U( I ) It/#/*) .... 


mn m tq^ik xii im i.a siictisriK sivhik. 




'V 


AHLK DliS MATIKIiliS 

111' TOMK DDlV.lkMH. 


SMCIINIIM 



M I'lMni IIICS lU VMUS 


KT oiiv 


III. All: AM) mils IM ni.iKs kn* iioui's h'nrvMAdi-s. 


Exorolco« (I'AnnlyKO ot do Pliyiiiquo mnllidmaUquo. 


AlrttiHiiro Mill' ill nAMiiliuioii iIom d(|iirili(>im miliMmiiiiidoH iln nmnim’ di';!ii'. i.ii 
lltlinlll'I'M OlllilM’N 

liililo |ii)iir III iliUiii'iniiiiilinii tin riu«l«'iiloiir iiiiixiniiiMi I norniHnimilimi ii un 
iiiiiiliili) iliiiiittA // 

Ui'Miiiiid il'uii .Aldiinijii- MU' In .\l(M!iitiit{«(» ni Miir mi niMivcnn ntli-iil Kiiiinld 

fiilriil ill's limllos 

r'<iriiiiili'M iMiiir 1(^ <l(Wid()|i)ii*iiii«iii ilfM liiui-iioiiKtMi Minii-M 

'^nrliK'i! niinuUiAHMiitiim ciim'N|iiMii|iiiii « un ilVMjmiiiuiiH 

liiii'iilrOM iiii\ iliii'ivdi'H juirllHIi'M. ri Nitrlii miiTuni iIi'h oihIi'k..' 

.Mi'iimifo Miir III iiitliM'i' ul li'H pi'tnu'lt’qdM iIoh riiriimH irniiiM'i|iiiiiiuit t|ui loiiluriiin un 
luinuiiuli'M viiriiihin 

I. Ci'iisitldnaluiiM f,'iAiidniloM 

II. Sill’ loM I'mniiuM (luK di|iiiiiii>iiH ilu In tViniuw-r m{.t i 

N’olo Mill- tiiinli|imM lln’Mir/nuftH irAlniMim. ^ \ 

Niile Mur li'H ilivnrhinH kiiUom qiici fun puiii fornmnivoe iIum luniinH ilmindH 

Mdinulro mui' Iom rumSiuiiH nlli'i iidnH oi mir Ing soiiiiiioh iilierndiw 

.Mi’miuirn wiir Ins NoinnioH iiIIim'iuh-m muuh Io imni ilu n'sultniiirs 

Mdinniro «in' lo» roncliuna tliirurniillnlluH uUonidnH 

I. tlanaiildrallona gdndniloH 

II. Hxomploa. ' 

Mi'iiiolro Mill’ Io rappori iliirdroiillol do doux gruiidoiira qiii vorionl HimuUniiditiPiii . . . 

I. Ddflniiiaii ol pi'opridtds gdiidrnlua dcis rapporis tliirdroitUols. 

II. 8ur loa griiiuioiii‘8 liroporUoimolIoa 


I'llKM. 


•I 


'.K 
I I 'I 
u'l 

I '^7 
111 
i'T 

ili; 

Tl 

(Hi 

■Alia 

VUll 

•4iiH 

wi| 

U.l'l 



m 


TAHM-: IJKS MATIKHKS. 


I’. 


NoLft Ktii' lit tins |ii'i>hlnmi»s «|ii« priwnnln lo lliilc.ul iiilp};nil 

Mmiidirn sill' cUm i^i|iinliiins mi\ particllds ilii [ni'tiiiiM' niilir. . 

I. Umilidrrlui di' I'inloi'rnlu gdiuMuilo iriiiin (•111111111111 h«x ili'rivt'i'M pai lii'lli'-^ iln 

proiiiidr (ii'dro 

II, Sill' mil) rnnimtodd liM|iii)il:i (ui lii'dliill n vuliutli' (Oi riiiU‘|!iiili> pdiii'i aln iI'iiih’ 

(’ii|iiiilinii iiii\ (lAi'ivi^iiH pjii'liiilloH (in iiniiiiici' ordit', <m iiiii' intiHunli' |iiiiii 
(‘.iilini'o (|iii rt'iildnnit ili)>( (^iiiisliinhiK iirliitrnin's ihml h* iiMtiilni’ (‘>’1 lui'i'i- i' 
tiioiil. ooliii (IdH VHi'iiildim iiii|r<|uimlaiil(‘H . . 

Mi'miiiii'o HIM' ilivtM's thi'iMoiiics ndnlilH ii In h'lmHidi'iiinliim > 1 i<h I'Murilimiii i'H 
{^iilitirii.s 

I. l'!<|iiiiIiiiiH I'uiiilmmmliilns 

II. (!iiiis(''i|ii(mi'.i«H ilivoi'Hi'H il().‘) foi-nnili'.H i>Ii(cinmH liiiiiH li‘ iMi'niim- |iiiiii,'!iii|ilii'. 

Noll) HIM' i[iii‘li[imH ndnlirH a iIi'K .soimiik’s 

Noll' Kill' i|ii(<li[imH |»'(i|ii'iiHnH iIdh iiih>(‘nilcs ili’>liitii(K HiiiipIcM <>ii iiiii)li|i|i'H 

Mdiniiii 11 Hill- li'H ililiiliiiimis, (*1 Ii'h mliitiiiiiH |>ri»liiil>'H (mi’ im i-Iihm 

j.'iimoiil (III formo ilimH ini Hy.simiio do iMtiiils iiiiiloi ioK 

I. l''oi'imili'H ndiilivi'S hh idiiiii;M)iiii*iil dc iMnm* ipii' |>>'iit hiiIhi imi s\ n 

Loiiir* ill) jioInlH moliM'IclH 

II, l''iil'imili)H I'tdiillvoH tni\ iln l<ii'iiiiuiiliuitii'*iil |h‘IiIn jiriil Hnliir 

nil Hynli'iiin do inali^riidH 

Ili'itlmnilios HIM' 1 (*^ iiili^^niloH dos (•iiiiniioDH limniii os lon d<''uvi'<i*>i |iiii lii'ili'x 

I . Sill' ijimliinoH |irii|>i'ii'il(V-) ^(•mindcH diiH illl••({l'•doH ipii vorilimit i'<|miiiMii^ 

lini'iidi'OH iiii\ dl•rivl^H [(itrliolliH oi i\ nMinii-iriil'i CMiiHhiiih 

II. Sitr iiimliiiiiiK |iro|)riiUi*K i'oimu’i|iiiiMi‘H iImk ('•iiitiiiMiiH liiiiM)ip<>iii<» I'l di< h'lii m 

liiir'Hrali'H , , , . 

III. Sill' mm InniHinriimliiiii nniiiinimildo di>H li»t)iii)>i<)ir>>, i>| ili< 

<|imliliii)H milroH 

IV. Sill* lino li'iiiiHluruMliim n)Miiii'i|mdilo do rm|iiii(i>«n mi\ di'-iiVt'o'* {iiii<tf|l«'‘'> 
i|ili roprdsoiilo IMipdlilii'o doH U)ni|nW'iiliir(<K dmiH mi cyilinlK’ ili* tuiiim i{md 



V. Sill' 1111(1 cm'tHiim oIiihho dV'(|iintimiH liin>iiiri>H mix di^rivi'oH pmilidli'x 

Sldiiiniro Kill' In lln^orln ilon inli^m'uloH dolliiinH HlnuidioroH ojiidiijin'o ^Aiii'udrim'iii 

A ludAlormliiiilinii doniiihVi'nloH didliili>N,ct tm |>iirii«‘Ml|or k riU’iihmIuni doo IiiIm 
gi'filos iiiilAi'ioiiiio.s 

I. l''in’iniiltiH KAiiAintort 

II. Sill' 111 Hnniniiitimi don ln•}•ll(iv<«H Moiiddnidi'it don divoin 

il'nini [ll■OJ?l iiNHimi hHUmhAiIiIihi 

IK. Sm' los itildyndoH utili^riuiiiioH 

IV. .Sill' lo dAvulopiinmnni du \ V (n) nii m'-iin tiiiitvnrKoiihi, ri niir la riM imiln do 

Siirliiifi , 

V. Hficlioriilics dnsi’nintilloriN lin<IniroB«|uuvi!lrKlQiil (IwsvflUnirMdivi’r'HnsdoH'ori. 
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